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X Gemttrica 4tb^re hos fruRus felep i frh 
mogtnttd fdne Uhrum meorum indoles , 4C 
eluatbrdtt» . yejlr£ henignitdtis , lUuftrtJ^ 
mi Proceres i Damini , ac Tutamini y dicdto^ 
dos fore decreui . Hac etenim feliciter ese^ 
culti, erugunt tn germina, a* muturitatts pi- 

gnora fuccreuere . *Tar in omnes oi/equium ttramt ani- 
mum, nam aque merito praftdtis tximij . 'u c Parts tlle, 
qui potior A diuinitatis infgnia diferemt , r- Jm deberetur 
oblatio , maieflatis y probitatis , ac VntUf.' iingulam ix 
yobis , magtfque dignum fpecimen felig<r et t.. r «o fingnlAns 
demBiffima mea propenfionisyfveftrkn; Jhmw^tt , acNomi- 

a. 2 m 



Digitized by GoogI 


n i pdriter hac arrha facretur . *^enefictjs adjlringi ^ an an- 
gustus , yel auguflius dixerim > nequibam . T nna me hu- 
manttatts 'uix deuixie .. l^os , qui gratiarum munus triplex , 
ac numerum refertis y allexijhsfuautter calamum ^compulit • 
flis ingenium^ rqt opellula huius verticem yefiro N^mwcy 
Gr* titulis coronarem . oyiddtdit ad hac calcaria , quod fem- 
per yobis fiudium impendt. l^obis itaque ^ qui inter calf 
cos Veneti Emporij Heroas auita Uobilttatis radijs corruf 
catis , ^ indtuidua praflantia fulgetis infgmbus > hoc ex - 
celpori omnium omine duSius , primogenite elaborata rno- 
nimentay appendo* VtofeEio y Nobilijfma njefirum proge- 
viet Matejlatem , infulatas trabeas ,purpuraspracUri]Jimasy 
quibus honorem^ auxit tANT ONI VS i!ie CORRARIVS y 
^tta fanShmoniay magis quam cognomento Eminent iffimus y 
morum fuauitate > tS* innocentia , potius quam - Nomine 
F LO Rl D VS : Slui lejuati amtCius candorem fua purpu- 
ra decorauit > yt proinde non reEie Roja fuperbiat Veneris 
eruor thus depiEia m purpuream : fummum^ ac 'Diurnum in 
terris Imperium , cums ytn G REGOR 10 XI E IRontifi- 
catHyAc pracUrijfmts operibus ^ere EMaximo y diademate 
femelexornaliis comas y/ed millies promeruiRts decus rp^i- 
territa met yenerabatur Jeruitus , tcnuifque muneris obU’ 
tam 'Vilitatem ajpernabatur animus^ Sed timorem correxit 
impauidus i ditauit namque munufult inopiam fumrna vo- 
Mentis deuotio y qua 'Bruti illius quondam alumnay Jilueflri^ 
tus te Sium inuolucris , pr at io forem exhibuit rucner abundi 
ajfeSius enixum . Exctpiie igitur hilares hcc qualecumque 
'Votum y yeSirumque dignum s cum nec minimum Jpondeat , 
^qui totum promit quod habet , Parcant yobis Parca , qui 
aternitati ymtis . 
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IBELLVM hunc Geometricum tibi 
'propono ■ ■ Benigne Ledior . Vcrfaiut 
equidem circa res, 'aetate noftra, neglec- 
tas ; ac fi alius j quam Geometricus exta- 
ret , nequaquam his temporibus adeo bo- 
nis artibus aduerfis) illum tibi exhiberem. Haud igno- 
ro , Ferreo hoc facculo , quo Mars , & Bellona vbique ^ 
triumphant, exigi ribn animi, fed corporis vires . Ve- 
rum folius Mach^fis, inter dlias Facultates, peculiare 
agnofcttur , non minus paci , quam bello inferuire. 
Forfitan conclamabis. Quid boni in rebus tam vihbus? 
in meris nugis? in tuis Problematibus . Fateor equidem 
Problemata hoc Libello comprchcnfa, nugas effc, fed 
nugas Geometricas , proindeque rebus etiam in ahjs Fa- 
tuitatibus eminentibus, nequaquam poBhabendas. 
Etenim Mathefi cuenic ^^od in nobiliori , pcrfctHiori- 
que fpecic , rcfpc»5tu ignobilioris agnoFchuri. Ignobi- 
Ittis etiim indiuiduuin Fpeciei fuperioiis ^ pratflat perFec^ 

tiori 




f ior i rpecieiin feriori». Sic Geometria, adeo fupercae- 
teras numanas facultates fpa extollitur certitudine, vc 
Geometricae nugx a Viris, qui proptic Viri, & non fue» 
fint, margaritae prctioi.r cenfcantur. Hacc conferibo 
putans aliquos meae indolis Geometras forfitan adin- 
ocniri. Etenim res Geometricas ficefurio, vt libenter 

f icrlegamea omnia, quae Geometriam aliqualiter redo- 
ent. Sic puto, aiiquos fecfiliietefle repenendos, qni 
hxc , 'qoxcumqur uot , libenter ptreurrene , obferuciK- 
que illud Doi^oris gentium pronuntiatam . Omnia 
ptobate, quod bonum ell tenete. Hxc tibi commu- 
nico cupiens laborum meorum aliqualiter peticulum 
facere Etenim, Ii aliquando' tnib compertum erit, 
hxc tibi haud dirplicuifle, forftun alia in non modick 
quantitate, vel his pulchriora, vel his turpiora, aUi- 
quando cotiMnunicabo . 

Verum antequam opus prxerpuum aggrediar, de 
eiuobus velem tc monitum clTc. Primum ell^ Euclidia- 
iiorum Elcmeiitorum citationes in hoc Libello nun: 
quam affeni * Secundum ell ; SeiShpne» per axem in^ 
Conis , Sphxris , ali jfque folidis , quamuis necelTarix 
pro folucione Problematum , frequenter , paflimque 
Omitti. Caufe primi efe., .Quia cum Problemata h.xc 
circa Cono», S|.^hxras , Superficies, Conicas , Spbxrt- 
cafque prxcipiae verfentui , ac proinde (apponant Le* 
^orem indo^lrinis Apolloni^ Pergxi , Sc Archimedis 
verfatum , ipfum multo magis requirunt Euclidis Ele- 
menta peroptime callere. Prxterquamquod, cuoi^ 
fere irallum .rerbum proferatur , quod ab Elementis 
Aot) dependeat , & attatnen omnia loca aflerre labo( 

im- 
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itnmenfos genfratof , maU»i owni* pr^tcrmktere, 
quam aliqua dumtaxat adducere • Secundum cond- 
tnilem cauiam. *gfK)(cit I nimirum htec Aonfcripu «iTe 
pro Ledore aliqualiter perito , cui Sedliones per axem 
neceflariar, Tunt obui»- Hk ergo prcntiflis., omiilir- 
que parergis f ad erga deueriiamus. Vale» 
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Reuerendifsimi Patris Generalis. 

• • 

LAVDETVR lESVS CHRISTVS. 




O PFS injcriptumi Sexaginta Problemata Geomc- 
trica 5 compojitum ab lAdmodum Reu. P. Stephano 
de tAngelis Veneto profeJSo NoHri Ordinis lejuatorum ^ ac 
in omncUV enet a.Dc finit ore y concedimus Typts deman- 

dari ^ dummodo hal^^,nei^4rw ^ic^tias , O* approba^ 
tiones , qua de iune /iM, eeeceffaria ^c. Jn quorum fi- 
dem prafentes manu propria fub/cripfimus , ac proprie 
V^ofiri Ojficij pgilio muniuimus^ ' s 

Datum "Rrixia inNofiro Monafierio Corporis Cbri fitydie 
quarta U^puembris 1 ^ 57 . ' ^ 

Fr. Antonius Nouellus Gen.Ieruat. 


Locus Sigilli. 
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LEMMA PRIMVM 


PROPOSITIO prima: 

Coni habent inter fe proportionem 
compofitam ex proportione 
bafium , & altitudinum . 

NT duoconi.B AC, DBE, quorum . 
axes, feu altitudines fint A F,BG . Dico. 
proportionem coni ABC, ad conum . 
B D E, componi ex proportione A F , ad . . 
B G , & cx proportione bafis BFC , ad ‘ - 
bafimDGE. * : 



i. 

I 




Supet baEmBC) fiac alius conus > cuiuJaltitudofic 

A FH, . 
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FH, aqualis altitudiniBG. lam conus A BC, ad co- 
num B DE, defoiis fumpto cono BHC, habet pro- 
portionem compofitam ex proportione coni ABC, ad 
conum H B C, & ex proportione coni H B C,ad conum 
DBE; Sed vc conus AB C, ad conum HBC, fic ( pro- 
pter eandem bafim BFC, ) altitudo A F, ad aliicu- 
dinera H F, fcu ad BG, ei aqualem.* & vt conus HBC, 
ad conum D B E, lic ( propter xquales altitudines H F, 

& B G, ) bafis B F C , ad bafim D G E . Ergo proportio 
coni B A C , ad conum DBE, componitur quoque ex 
proportione A F, ad B G , & ex proportione bafis BFC, 
ad bafim D G E . Quod ofiendere oportebat. 

LEMMA II. PROP. 11 ] 

Conus ad Sphaeram habet proportio- 
nem compofitam ex proportione 
altitudinis^ coni ad Semidiamc- 
trum Sphaerae , 6c ex proportione 
quadrati radij bafis coni, ad qua- 
dratum Diametri Sphaeras. 

S IT conus, ABC , cuius altitudo fit, AD, & fit 
fphxra, cuius centrum, G, diameter, E F. Dico, 
conum ad fphxram habere proportionem compofitam, 
ex proportione, A D , ad, F G , & ex proportione qua- ' 
drati', B D, (fi, D,fit centrum bafis coni ) ad q[uadra* ' 
tum , E F . 

Inccl- 
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Incclligantur duo coni, quorum altitudo fit, GF, 
firmidiameter fphxrac , & fint , G H K , cuius bafis dia- 
meter fit H iCyXqualis , £ F, &G L M , cuius bafis dia- 
meter fit, LM, ipfiusEF, dupla. lam probatum e(l 
ab Archim. I. deSphxr. & Cylindro Prop 31. conum, 
HGK, efle quartam partem fphscra:, cuius diameter, 
E F 5 fed etiam eft quarta pars coni , L G M, quia , 3 ^* 
bafis efi quarta pars bafisj ergo rpha:ra,&: conus, LG M, 
funt xquales . Ergo conus, ABC, ad hxc duofolida 
habet eandem proportionem.Sed proportio coni ABC, 
ad conum, L G M , componitur ex proportione , A D, 
ad , G F , ex proportione bafis , B D C , ad bafim-^» , 

L F M , nempe ex proportione quadrati , B D , ad qua- 
dratum , L F, feu ad quadratum E F. Ergo etiam pro- 
. portio coni, ABC, ad fphxram componetur ex pro- 
• portione , A D , ad, G F, & cx proportione quadrati, 
B D , ad quadratum , £ F. Quod erat o tendendum • 


A X LEM- 
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LEMxMA III. PROP- III. 

Conus fua fuperficie conica tangens 
Sphaeram, eft ad portionem Iph^- 
rx ab ipfo inclufam , vt quadra-, 
tum refidui diametri fph^rae, ad - 

re6tangulum comprehenfum fub 
di6lo refiduo , & fub fegmen- 
to diametri intercepto inter cen- 
trum Iphaerae , & bafim coni.,- vna 
cum rectiangulo lub femidiame- 
tro fphaer§ , 6c fub praedieSIa in- 
tercepta. ■ 

* * f 

S IT Sphaera, AB HC, & fic conus re6kus, EAH^ 
cuius fupefficiesconiGa tangat fphscram i & om»» - 
nia intelligantur fcdla per axim , adeo vc , ABHC, 

/ic circulus maximusj D,centrumj EA^EHylatc- 
xa trianguli peraxim i AF H, diameter bafis coni 3 BF 
CE, diameter circuli, axis coni . Dico conum,EAH^ - 
ad portionemfphaerae, ACH,abipfo comprehenfam, 
efle vt quadratum BF, ad rc6l:anguium,B FD, cumJi 
reftangulb, BDF. - . 

. Coni 

‘v . ‘ 
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Coni ad portionem proportio. .componitur ex pro- 
portione coni ad fpha:- 
raraj&fphacrac ad por- 
tionem: proportio coni 
ad rphxram componi- 
tur ex proportione^, 

E F , ad D B,, & ex 
‘proportione quadrati, 

A F, ad quadratum^, 

C B , ex Propof. antec. 

pariter proportio 
fphxrx ad portionem 


componitur cx propor- 
iCione quadrati, B C, ad 
quadratum , C F , & ex 
proportione, D B, ad 
FB, continuataOL-i», 
B D , vt deducitur ex 


Arclii.' a. de fplixra , & Cyli n. Prop 4. Ergo ratio quo- 
que coni , A E H , ad portionem , A C H , componetur 
cx quatuor rationibusj nempe cx ratione, EF, adDB 5 
D B,ad., FBj continuatam, B D j cx ratione quadrati , 
A F,ad, ad quadratum, CB j & quadrati ,C B, ad qua- 
dratum,CF. Sed dux rationes, EF,adDB, & DB,ad 
F B, continuatam , BD, faciunt rationem , E F, ad F B, 
continuatam , D B . Et pariter dux rationes quadrati» 
A F , ad quadratum, C B , 6e quadrati, C B , ad quadra- 
tum, C F, faciunt rationem quidran, A F , ad quadra- 
tura,C F..Ergo proportio coni ad portionem, compo- 
netur 


i 


4 

netur cx ratione, EF, ad, FB, continuatam, DB, & 
ex ratione quadrati, A F, feii redanguli, B F C, ei aequa** 

lis, ad quadratum, F C, 
hoc eft ( propter ean- 
dem altitudinem, FC,) 
ex ratione, B F, ad, F C. 
Sed vt, E F, ad, FB, 
continuaram , B D, fic 
( fumpta , F D , com- 
muni altitudine } re- 
ftangulum , E F D, feu 
ei aequale, CFB, (nam 
dura , A D , ob tangen- 
tem, E A, dc angulum 
reftum, EAD, qua- 
draco,FA, eft aequale 
rcdtangalum , E FD, 
cui etiam quadrato, AF, 
eft aequale redagulum, 
C F B , ) ad redangulum fub , F D, in , F B , continua- 
tam , B D . Ergo ptopbrcio cohi ad portionem compo- 
netur ex ratione, B F, ad, FC , & cx ratione redianguli, 
CFB, ad redangulum fub, FD, in FB, continua- 
tam, BD. Rursum proportio redlanguli, CFB, ad 
redangulum fub, FD, in, FB, continuatam, BD^ 
componitur ex ratione, CF, ad,FD, & cx ratione,. 
F B , ad, F B , continuatam, B D • Ergo a primo ad vici- 
mum, prqporcioconi ad portionem componitur ex pro. . 
porci one , B F , ad F C j F C , ad , F D f qu« ducfaciunt 

ratio- 
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rationem, BF,ad, FD,J & ex ratione, BF, ad,FB, 
continuatam , B D . Sed iftac dux rationes componunt 
rationem quadrati , B F , ad rcdangulum fub , F D , in 
F B, continuatam , B D j quod re»Si:angulum cft poftea 
xquale duobus redangulis , B‘F D , B D F . Ergo co- 
nus ad portionem eft , vt quadratum, BF, ad duo rc- 
Aanguta , B F D , B D F . Quod erat oftendendum . 


COROLLARIVM- 


E X di^is infertur , quod diuidendo erit excefliis 
coni fu pra portionem ad portionem, vtquadra- 
tum,B D ,adduore(!iangula, BFD,BDF. Na^i— •» 
quadratum, B D,cft exceflfus quadrati, BF, fupra duo 
redtangula , B F D , B D F , vt confideianti patet . 

LEMMAIV.PROP.IV- 

Sitreftalinea, AB, fe6ta bifariam in 
C , & non bifariam in, D. Dico 
quadratum , AD, maius efle qua 
'dexquitertium duorum rcifitangu- 
lorum , A D C , A C D . 




Voniam enim duo reilangula, ADC, ACD, 
funt minora duobus ref^angulis, A C B, A B C : 
‘ & quadratum, AC, eft tertia pars reAangu- 

lorum, 


. \ 
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lorum, A'CB, ABCi ergo erit maius quam tertia 



pars rc(51:angulorum , ACD, ADC. Ergo compo- 
nendo, quadratura, AC, cum duobus rcdtangulis , 
ACD, ADC, nempe totum quadratum,’ AD, erit 
maius quam fexquitertium redangulorum , ACD, 
ADC, Quod erat oftendendum . 

SCHOLIVM. 

E X dialis infertur in figura Propof. 3 . conum E AH, 
ad portionem, ACH, habere proportionemL-a 
maiorem fexquitertia . Nam in eadem propofitione -• 
oflcnfum ed conum ad portionem habere rationem 
quadrati, BF, ad duo recdangula, B DF, BFD'. Ec 
iam patet, B C , fccari bifariam in , D, & non bifariam 
in,F. 

LEMMA V. PROP- V- 

Datam A B , fedbam bifariam in C. 
rursum fecare in D, inter CB, vt 
quadratum A D , ad duo rc6tan- 
gula ACD, ADC, fit in data 

Data 
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D Ata proportio fit, quam habet, EF, ad FG; 

quam patet debere efle exccflus,fed ex Lemmate 
anteced. minorem fexquitertia. Inter E G, E F, fit me- 
dia proportionalis H . Ciim ergo E F , fit maior quam 
fexquitcrtia F G i ergo E G, erit maior fubquadrupli_j 
EF i ergo erit etiam maior fubduplaH. Si ergo fiat,vc 
E G , ad H , fic A C , ad A D , pun(5lum D , cadet inter 



f ^ • 

.fc 2 S S 

C, B. Fiat ergo j & affero pundum D, efle quxfitum ] 
C^oniaracnim faiSlum efl, vtEG, adH,ficAC,ad 
AD. Ergo, & vt quadratum EG, ad quadratum H, 
fcu , vt E G , ad E F, fic quadratum A C, ad quadratum 
A D . Ergo,& conucrtendo,vt F E , ad E G, fic quadra- 
tum A D , ad quadratum AC. Et per con- 
uerfionem rationis, vt E F , ad F d , fic 
; quadratum A D, ad cxceffum 
ipfius fuper quadra- 
tum A C', 

, nempe 

adduo rc(3:angula ACD, 

ADC . Quod erat 
faciendum. 

B PRO- 
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PROBLEMA I- PROP- VI- 

Circa datam fphqram defcribere co- 
num redum includentem ali- 
quam (phxYx portionem , cuius 
fuperficies conica tangat fuperfi- 
ciem fphaericam , & quod conus 
fit ad portionem ab ipfo inclufam 
in data proportione. 



D At£C rphxrae fit 
circulus maxi- 
mus A B H C , cuius 
centrum D, diameter 
BC, & data proportio 
^ic, quam habet DC, 
ad K , quam ex fupe- 
lioribus patet, maforc 
cfTe fexquiccrtia.Tunc 
datam redam CB,di 
uifam bifaria in D, di 
uidamus rursum in. F,^ 
inter C,D, vt quadra- 
tum B F , fit ad duo re- ^ 
Slangula B D F, B F D, 
n BC, adX, ex Lem- 




mate 
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mate antecedenti ; apundoF, erigatur perpendicula- 
ris F A vfque ad^circumferentiam , & a puniflo A, 
ducatur A E, tangens circulum, occurrens diametro 
produd^ in £] 8c ifuelligantur omnia reuolui circa 
axira EB> more geometrico, donec redeant ad prin- , 
cipium motus. lam patet a circulo reditui rphseram—j 
datam , & a' triangulo reiSlanguIo E A F, fieri conum 
redum E A H , includentem portionem A C H , & fua 
fuperficic'conica tangentem luperficicra fphacricam. 
Dico talem conum efle qua:fitum. Non immororcir- 
ca demonftrationcm , quia ex pra:miiris e(l nimis * 
clara . j 

LEMMA VI- PROP. Vir- 

Redbangulum^quod fit fubtangen- 
te, &fubfinurefto alicuius arcus, 
eft maius quadrato chordx eiuf- 
dem arcus . 

S I T circulus, cuius diameter fit BC, centrum D, 

A E, fit tangens arcus A C, occurrens diametro 
produClae in E j A F, fit finus redlus j & A C , fit chor- - 
da eiufdem arcus. Dico re^angulum EAF, maius 
cfle quadrato AC. 

Ducatur A D 5 & quoniam propter angulum redum 
£ AD, duo triangula E AD, ADF, funt fimilia. 
Ergoeiic, vtED, ad DA, feii adDC, ei aequalem, 
‘ ■ B a fic , 
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/jc D A 1 feil D C , ad 
D F. Ergo j & diui- 
dcndo, erit vc E C , ad 
C D , fic C F , ad F D. 

Et permutando , erit 
vcEC,adCF, ficCD, 
ad DF. Sed CD, eft 
maior D F; eigo, & 

E C , erit maior C F . 

Ergo componendo , 
tota E F , erit 
dupla FC. Ergo re- 
itangulum fiib DA 
£ F , maius erit 
gulo fub D A , in du 
plamCF. Sed 
gulo fub DA, in 

piam C F,efta:quale rectangummiuD dupla DA nem- 
pe fub diametro jf5 C, in CF,- & huic rcdtangulo eft ^qua.’ 
le quadratum A C . Ergo rcdanguluna mb D A in 
E F ,erit maius quadrato AC. Sed quoniam propter 
fimilitudinem triangulorum D A F , E A F , rc^angu. 
Ium fub DA, in EF, efl: asquale rciSlangulo EaF- 

( nameft,vt AE, ad EF, fic DA , ad ^ 

F '■,) ergo redlangulum EAF, 
erit maius quadrato AC. 

Quod erat often- : 
dendutiL-j . . ■ ' . . 


i 




SCHQ. 


Digitized by Googl( 


SCHOLIVM- : 

E Licitur excidis, & ex oftenGsab'Archi., quod (i 
tam circulus , quam triangulum E A F, intelli- 
gantur volui circa B E , donec' redeant ad initium mo- 
tus , adeo vt^ a circulo generetur Tphiera , a^triangulo 

conus E AH ; elicitur inquam, quod fuperficics coni- 
ca’ erit 'maior 'fuperficie fphairica- portionis 'ab ipfo ia- 
clufa. Nara cum oftendat Archi. i. de Sphjcra, & Cy- 
lindro pcop. 14. cuiuslibetconi redii fuperficiem elFe 
arqualem circulo , cuius radius fit media proportionalis 
inter latus coni, Sc femidiametrum circuli bafis j 
* pariter cum oftendat propofitionibus 40. &: 41. eiuC- 
dem libri, fuperficiem fphxricam portionis fpha:r^rc- 
qualcefic circulo, cuius radius fit linea dudiapoload 
circumferentiam bafisj & circuli fintad feinuicem vc 
quadrata fcmidiaraetrorura \ fequitur,. quod fupeificies 
conica erit ad fuperficiem fpharrrcam portionis, vc qua? 
dratum raedfse proportionalis inter latus, & femidiame- 
trum fujc bafis , fiucetit, vtrcdangulum fub latero__jy, 

& feraidiametro bafis i hoc efl: ip prjefenti, vt rG^Stan- 
gulum EAF, ad quadratum AC. Iara vero rcdlan’- 
gulum £ A F , ofienfum e fi mai us quadrato A' C ; qua* 
I», & fuperficies conica coni £ AH, erit maior fuper- 
ficie fphxrica portionis A C H,’ & infuper totus periioe* 
tro coni erit maibx toto perimetro portionis . < ' . ■ - 


LEM-' 
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LEMMA VII. PROP. VIIL 


Dari circuli diametrum producere , 
vt ab aliquo punfto eiufdem dia- 
metri du Ais tangente , finu refto, 
& chorda alicuius arcus i reftan- 
gulum (ub tangente, & fmu refto, 
fit ad quadratum chordae m data 
‘ ratione poffibili . ^ i . 



S I T datus circulus, 
cuius diameter, 
BCj centrum Djopor* 
tet producere diame- 
trum, puta in E, vt du- 
<ais tangente E Ajfinu 
rc(5lo A 

A C i reftanguium 
E A F, fit ad 
tum A C, 
portione ► 

£x didiis patet 
tere proportioneox_^ 
datam e(Tc maioris in?- 
tjualitatis. Sic ergo ea, 
<^uam habet D C , ad 
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Kj & fiat, vt excefius B C, fu per K,ad iC,fic B D, ad D F . 
patet DF, minorem e(Tc D C j nam, cum DC,fit maior 
K i ergo exceflus dupla: D C , fupcj; K j nempe exceflus 

BC, SperK , erit mulco maior Kj quare, &DC, feii 

BD, erit maior DF. A'pundo ergo F, erigatur per- 
pendicularis F A , & a pun^lo A , ducatur tangens A E, 
occurrens diametro in E , & iungacur A C , Dico fa- 
dumefle, quod iraperebatur. Eodem proceffu, quo 
fadum eft in Lemmate antcced, oftendetur efTe, vt E C, 
ad C F, fic C D, ad D Fj & componendo, vt E F, ad F C, 
fic C D, cum DF, nempe BF, ad FD. Efl: autcni_i» 
vt BF,ad FD,fic<BC,adK5 ( nam cum Eidum fic,vc 
cxceflusBC , fupcrK.,ad K, fic BD, ad DF,- erit com- 
ponendo vt BC, ad K, fic BF, adFD.) Ergo erit 
etiam , vt E F , ad FC , fic BC , ad K,- & vt anteceden- 
tium dimidia, nempe vc dimidia E F, ad FC, fic DC, 
ad K . ' Sed vt dimidia E F , fcii vt F M f diuifa F E , bifa- 
riam in M, )ad FC, fic ( fumpta communi altitudine 
C B , ) redangulum fub F M , in C B , ad rcdanguhim 
BC F/ nempe ad quadratum A C, 'ei aequale; &cum 
rcdangulofub MF, BC, fitjequale redangulum fub 
EF,in dimidiam BC, nempe in A D,- ergo vt DC, ad 
K , fic eritredangulum fub £ F, in D A ,ad quadratum 
Ac. SedrcdangulofubBF,D A, eft aequale redan- 
gulum E AF, quia Ypropterfimilitudinem triangulo- 
rum E A F, DAF, eft, vc AE, ad EF, fic DA, ad 
A F.) ergo ,&vc DC, ad K, fic redangulum E AF, 
ad quadratum, AC. Quod erat taciendum. 


PRO- 
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PROBLEMA II- PROP. IX- 

Circa datam fphxram defcribere co- 
num re(5bum includentem aliquam 
fphscrx portionem , Sctangcntem 
fua fuperficie conica fuperficieni 
fphaericam, adeo vt fuperficies co- 
nica fit ad fuperficiemfphasricam 
portionis ab eo inclulam in data 
proportione. 

P Atet cx Scholio 
Propofitionis 
oportere proportior 
datam e(Tc maioris in? 
qualitatis. Sit ergo da- 
tae fph?rn: circulus ma- 
ximus, cuius centrum 
D, diameter B C,& da 
.ta proportio fit ca, qua 
haoet D 
meter B 
.cur taliter 
,dtis ijfdera 

teced. vwk.iv- 

culum E A F, fit ad 


quadratum 'A C , in <!ata ptppbrcione' D C , ad K . Ec 
intclljgantur,confueto modo, omnia rcuolui circa B E. 
Dicofa<5tumefle, quodimpercbatur. Deducitur enim 
cx Arch. fupra citato, fupcrficiem coni, E A H , ad fu- 
pcrficicm portionis A CH, eflTc , vt rc^angulum E A F, 
ad quadratum A C j fcii , ex fadlis, vc D C , ad K . Qimd 
erat faciendum S . , 

LEMMA VIII- PROP. X- 

Sint EB, BDy BC i tresIinesB.con- 
tinue proportionales .& F .B, fit 
maior BE > 6c prodikratur F C ,, in 
taliter vt fe6tangulum F GC, 
fit 2e quale quadrato B D 7 Dico 
EB, maiorem 'die C G. 



D 





J 

1 1 

— 1 1 


t i & 


N a M re^angulumFGC, edarqualercAanguIo 
£ B C , quia ambo funt atqualia eidem quadra- 
to D B . Ergo erit , vt F G , maior ad B C , minorem^ 
fic £ B , maior ad C G , minorem . Ergo C G, e(l minor 
£ fi . Quod oilendere oportebat . 

C LEM- 
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** LEMMA IX- PROP- XI- 

Diitam re£tam A B , fertam ih puri- 
6lo C, bifariam, rursum inD, in- 
r ter C,B,taliter diuidere, vtre(fian- 
gulum ABD, fit ad re6tangulum 
ADC,cum redfangulo fub AB, 
in CD, in data proportione. 

D Ata ratio fit /quam habet AB, ad H . Ob cui* 
tandam veroconfufionem, exponatur EK, x- 
qualis A C» qux ex vna parte continuetur in N, vt N K, 
ht uipla^EKi & ex alia parte continuetur in L, vtl^ 



jfit xqualis Hj & inter E K, IC L, fit media M K . Tunc 
( per abalijsfaifia} data media proportionali MK, & 
data differentia extremarum N L , in ordine trium con- 


tinue 
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tinue proportionalium, inueniantur ertrcma:, quxfmc 
N G,GL j &ipfiGL,fiatjEquaIisCD, qux per Lem- 
ma, antecedens erit minor £ K) Teui C B . Dico pun- 
ftura D, efie quaefitura. 

Qppniam enim duo redangula EK L , N G L , fune 
aequalia, quia ambo fune xqualia eidem quadrato MK; 
ergoed ve N G, ad K L , Hc £ K , ad LG. Sed£ K, eil; 
aequalis AC> K.L,eft aequalisHjLG, eft aequalis C Dj 
&NG, eftacqualis tripla: A’C, C D, &H 5 ergo, &vc 
tripla A C, cum C D,& H, ad H, fic A C, feu ei xqua- 
lisCB,ad CD. Et diuidendo , vt tripla AC, cum 
C D,adH,ficB_p.ad DC. Ergo faftumfub extremis, 
erit aequale fa(!^ /^medijs; nempe fadlum Aib tripla 
A Cjcom C D, ip ^ 0, erit xqualeft€lo fub D B, in H. 
Ergo redlanguldm' fui) C B , in D B , ad haec , habebit 
candcni^r^oitiorfem / Sed redlangulum fub C B , in^ 
E>1^ jlid reaa»hgplmn fub D B, in H, eft, vtC B, ad H . 
Ergo etiam ericfVtCB , ad H, fic rc^langalura C B D, 
ad rcdlangplumfubcompofita ex cripliA G, cumC D, 
inCD. Ifcvt antecedentium dupla, Ergd/vc A B,ad 
H,ficre^anguluin ABD,adfa&um fub tripla AC, 
cum C D, in C D .. Sed fatSlum fub tripla AC, cum_is 
C D, in C D , cftacquale redangulp^lfb A B ^ in C D, 
& re<i^dpguIo A b.C , vt confideratwi patet . ' Ergo , & 
vt AB,'adH,ficeric rediangulum A B D, ad redian. 
gula A B , ^ D , & ■ A D C Qiio^l wat faciendum-*», 

4 

/ • 
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LEMMA X- PROP. XIL 

Sit d^tus circulus , 'cuius centrum iit 
& dianieter eius BC,fit pro- 
du6ta in E, & a pun<ao'E, du- 
' . cantur tangens E A. & fmus re- 
' 6tus A F, Dico dimidiam E F, 
maiorem elTe finu verfo F C . 




D IuidatutEF.bi- 
fariam in M . 
Patet enim , quod 
dudi_j A D , pro- 
pter angulum reftum 
E A D , & propter ii- 
roilicudinem triangu- 
lorum redangulorum 
EAD, DAF, erit, 
vt ED, ad AD , feii 
ad DC, eiaiqualcm, 
fic A D , fcu DC , ad 
D F. Etdiuidendo, 
erit vtEC,adCD,fic 
CF, ad DF. Et per- 
mutando, vt EC, ad 
CF,ficCD, adDF. 
Sed C D , e(l maior 




DF; 
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DF i ergo, &EC, eritmaior CF. Ecconfeqaenccr, 
dimidia totius E F , ncmp« M F , erit maior C F . Quod 
oftendere oportebat . 

LEMMA Xr- PROP. XIII- 

Datis ijfdem^ qiiae in; fi^eriorjpropo- 
fitione^ dc diuifr E F ^ bifariani in 
M. Dico' efTc, vt MC, ad CF, 
fic dimidiam CF , ad FD. ' 

* . • c • .. . t 

Q Voniam enim duo rc(flangulaEFD, BFC',funt 
aequalia inter ie, quia fune xqsalia eidcni—.» 
quadrato AFi ergo erit, vt EF, ad F C, fic 
B F, ad FD. Et antecedentium dimidia, nempe erit, 
vt M F, ad FC, fic dimidia B F, adFD. ♦Etdiuidchdo, 
erit, vtMC, ad CF, fic exceflus dimidix^BF, fuper 
F D , ad F D i hoc efl: , ita erit dimidia C F , ad 
F D } quia exceflus dimidix BF , fuper F O , efl xqualis 
dimidixCF. Q^d patet, quia dimidia BF, efldimi* 
dia CD, cum djmidia DF j exceflus autem dimidix 
C D , cum dimidia D F , fuper 'D F , efl idem , ac excef- 
fus dimidix CD, fuper dimidiam DFj ciim vero CF, 
fic exceflus totius C D , fuper totam>D F . Ergo , 8 c 
dimidia CF, erit exceflus .dimidix CD, fuper dirai'; 
diam DF. Quare patet propofituni:^, - ~ ♦ 

/•. i . . -v: .■ 

LEM- 
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LEMMA XII. PROP- XlV- 

Dati circuli diametrum taliter pro- 
ducere , vt duftis tangente , finu 
re6tOj Sc chorda alicuius arcus , re- 
ftangulum fub tangente , 6c finu 
re6to , vna cum quadrato finiis 
recti , fit ad quadrata chordae , 
Sc finus recti , in data propottk)- 
ne. . .. 

✓ '• 

S IT datus circulus, cuius centrum D; diamecct 
Hc B C . Oportet ipfam diametrum uliter con- 
tinuare in vcdu(Slistangente E A ^ Hnu rc6to AF« 
& chorda A C ^ re(aangulum E A F , cum quadrato A Iv 
Iit ad duo quadrata C A , A F ,. in data, proportio- 
nali» • ...V, r j . ■ •»- • P 

lam in propoGcioac 7. paouit prapoitlofiera datam 
debere elfe excelTus . »^c;um jedkMi^lum E A F , 

oGenfum Gt maius quadrato AXeficciam addito com- 
muni quadrato A F, ret^angulum £ A F cum quadra- 
to A F, erit maius duobus quadratis C A,. AF. Siter* 
‘ proportio data ea, quam habet £ D , ad K; & da- 
ta re£ta B C, feiSta bifariam in punif^o D , rursum taliter 
diuidatur io pudlo F, inter C, O, vt rediangulumB C F> 

Gc 
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fit ad duo re<£!tangula 
BC,FD,&BFD,vc 
duplus excciTus D B , 
fuper K^ad K, per pro • 
pofitionem vndecima. 

Tunc a pun(5ko F , eri- 
gatur diametro per pe- 
dicularis F a pun- 
cto Abducatur tangens 
A E, occurrens diame- 
tro in E j & ducatur 
, AC. Dico iu flu m e0c 
adimpletum. Diuida- 
tur E F , in M , bifa- 
riam. Quoniam vero 
fadum cll, vt duplus 
exceflTus B D‘ fuper K, 
ad K , fic rcdangulum B C F > ad re»5langula BC, 
F D» 5cB F D,- ergo, & vt antecedentium dimidiai 
nempe , vt exceflus B D, fuper K , ad K , fic re- 
dlangulum fub BC, in dimidiam CF, id re<5tangula 
' BC,FD,&BFD, nempe ad redaogulum fub coiiit 
pofita ex CB, BF, in F D. Sed, vt rcdtangulurru^ 
fub BC , in dimidiamCF , ad rcdlangulum fub cora- 
pofitaex BC, BF,Mn F D, fic redangulum BCM, 
ad re£tangulum fub compofita cx BC, B F, in FC. 
Ratio eft> quia proportiones horum re^tangulorum— a 
componuntur ex ijldera proportionibus . Nam cx Lem- 
mate antecedenti, efi , vt dimidia C F, 'ad F D, fic 
' . MC, 
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M C , ad C F j & gwpoitio B C, ad compbntam ex B C, 

& B F , cH; eadem in veroque ancecedenci ad ruum con> 
fequens . Erc;o, &vtcxce(TusBD,fuperK, ad K,fic . 
rcdang,ulum BG M, ad re(Slangulum fubcompofiti_a 
exBCjBF, inFC. £igo, & componendo, vrBD, 
adK, ficredangulum B'CM, cumre€langulofubc6- 
poHcaexBC^ BF , in FC, nempe cum duobus re6tan- 
gulis BCF, BFG, ad duo recStangula BCF, BFC,- 
Sed redangulum BCM, cum re£langulo BC F , facit 
vnicum redangulum fub BC, in M F , cui poftea cft 
aquale rc(Slangulurafub dimidia B C, nempe fub D A, 
in E F, duplam ipfius F M. Ergo, vt BD, ad K,fic 
ell: redtangulumfub EF, DA, cum redlangulo BFC, 
ad duo ^edanguIa BC F, BFC. Sed rcftangulo fub 
EF, D A, propter fimilicudinem triangulorum EAF, 

F A D , eft aequale rcdfangulum EAF ( vt fape didum 
efl:.^ Ergo,& vtBD, ad K, fic redangulum EAF, 
cum redanguloB FC, ad duoredangulaB F C,BC F. 
Sed rcdangulum B FC , cft aequale quadrato A F , 8 c 
rcdangulumBCF, eft iqualc quadrato AC. Ergo, 

& vt B D, ad K,ficredangulum EAF, cum quadrato 
A F, ad duo quadrata AC, A F/ hoc eft, ex Archime- 
de fupra citato, ficfuperficies conica, & bafis, nempe 
lotus perimeter coni , ad fuperficiem fphacricam portio- 
nis ,& ad bafIm,hoc eft .id totum perimetrum portionis. 
Quod erat facicndum_«*» , 


PRO: 
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PROBLEMA III- PROP: XV- 

Dacis ijfdem , quae in fuperioribus 
Problematibus, facere eadem, quae 
ibidem j ade6 vt totus perimeter 
coni , fit ad totum perimetrum 
portionis ab eo inclufam in data 
proportione . 

P Roblema cx an- 
tecede ntibus 
I^etninatibus , & ex 
Archinnede fupra 
tato y eft facilis 
lionis 5 qua 
in eius folutionc,_^ ^ 
non eft amplius im-' ; 
morandum > fcd eft 
relinquenda»-, indu- 
ftriat Lc&oris. 




LEM. 


i 





LExMMA XIII- PROP- XVI- 

Sitconus E A H , cu’us fuperficies 
conica' ta -gac fphjeram ACHB, 
modo fupradi£l(>j 6c tCFB, fic 
axis coni, 6c diameter fpHxrds 
diametro BC, fit normalis AF, 
fic D, fi fic centrum fphxrx. Dico 
perimerrum refidui coni, dempta 
portione A CH, ad perimetrLm' 
portionis ACH, efle, vt E D, • 
xum tripla DC, ad triplam DC, 
cum DF. y 

Q Vonram enim f vt deducitur ex Archimede locis 
fupra citatis, ) peiimctcr folidi cxcauan , fcu 
reiidui'cot>4 , dempta portione, eft ad pcrimetruniw# 
portioii^SjVtrfdangulumE Ap, cum «quadrato AC, 
ad quadrata A C A F ; & cum, propter fimilitudincm 
triangulorum E A F , A F O , rcdangulum E A F , fic 
a:quale rcia-mgulo fub A D , feii DC, in EFj & pa- 
riter, cum qiKulrato A F>fit iequaleredangulumJSF Cj 
quadrato A C,fita:quaIcre(aangulumBCF. Ergo, 

Vt perimeter folidi excauati ad pcrimccrum portio- 

nis> 
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nis, fic erit rc£kangulum DC, EF •, cum redUnguIo 
BCF, ad duo redan- 
gula BCF, BFC. 

Sed icdangulum DC, 

EF , diuiditur induo 
rc^Stangula DCF, & 

D C E i & rediangu- 
Ium D CE, cft aequa- 
le redangulo fub E D, 
in C F , ( vt poftci-j 
oftendeturj) ergo, 
perimecer folidi exca- 
uati erit ad perimetru 
portionis , vc rectan- 
gulum ED, CF , vna ^ ^ 
cum rectanginO'DGPj;<>:^;^i|5^^ 
&curcaanguloBCF,^ ' ^ 
ad rcaangulum B QF, 
cum reaangulo B F C» Sed reaangula E D, C Fj D C F> 
& B C F , faciunt redangulum fub coiopofita ex E D , 
cum tripla D C , in C F j & pariter re^angula B C F , & 
BFC, faciunt redangulum fub compofita ex C B, B F, 
in F C , nempe fub tripla C D , cura D F , in F C . Ergo 
«it, vt perimeter folidi excauati.ad perimetrum portio- 
nis , (ic r exanguium fub E D , cum tripla D C , in CF, 
ad rc(£)kangaium fub tripla C D, cum D F, in C F, nempe 
('propter eandem altitudinem F C, ) ficE D, cuni tri- 
pla D C , ad triplam D C , cum D F . Quod eratoften- 

dendum-rf. ■ ^ ' 1 

- D X Quod 




■y-t 


i 


Digitizsd by Googk 



I 


2.8 

Quod verofupra aflTuraptumeft, nempe redlangu- 
Jum D C E> cfle aequale rc€tangulo , E D , C F , pacet; 
quia cum, ex fxpe di(5tis, tres ED, DC, & DF,finc - 
continue proportionales , facile deducitur e(Te , vt E D, 
primam ad D C , fecundam , fic E C , exceflum primas 
fuper fecundam, ad CF, excelTum fecundas fuper cer> 
tiamj quare patet redangulum £D,CF, efle aequale 
re<l^anguIoDC £. 

LEMMA XIV- PROP- XVII- 

Data media trium quantitaturri con- 
tinue proportionalium , inuenire 
extremas , vc maior cum tripla 
' media ^ fit ad triplam mediam 
cum minore in data proportione. 



y — i . I f 1 — -j — i 

F t X ^ AD £ t C 

D Ata media CitAB, &c dataratio fit, quam habet 
A B , ad B £ , quam patet eBe exceflus > & inter 
A jb, B£, fic mediapropoctionalis H ; Sc producatur 

B A, 
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B A, in F, vt F B , fic tripla B, A > & ab ipfa F B , auferatur 
F iC , arqualis triplae B E (' vbicumque cadat pun^^um^ 

K ;J deinde data media H, & differentia extremam B K, 
inordiue trium continue proportionalium, inuenian- 
tur extremae B L, L K . Patet L K, cfle minorem AB, ' 
nam etiam media H, eft minor ea . Fiat ergo A D,aequa* 
lisLK,&fiac, vc A D,ad A B, fic AB, ad AC. Dico 
tres C A , A B , A D , effe quaefitas . 

Quoniam enim quadrato H , funt aequalia ambo re- 
dfangula B L K , & A B E ; ergo ifta redangula funt ae- 
qualia inter fej quare crit,vt B L,ad B E, fic B A, ad L K, 
feiiadAD, qux LK,fada fu it aequalis. Sed BL, funt 
aequales B K,cumLK,hoccftcum AD. Quare,& vc 
BK, cum A D,adB E, fic BA,adAD. Et ad confe- 
quentium tripla} ergo,vt B K,cum A D, ad triplam BE, 
fic B A>ad triplam A D . Sed F K,fad:a fuit tripla B £} er- 
go eritjVt K B,cum A D, ad F K, fic A B,ad triplam A D. 

Et componcndo,erit vt B F,cum A D,ad F K, feii ad tri- 
plam B E, fic B AjCiim tripla A D,ad triplam A D. Et ad 
confequenitium fubtripla . Ergo erit,vt F B,cum A D, ad 
£ £, fic B A, cum tripla A D,ad A D . At vero, quoniam 
tres CA,AB,&AD, funt continue proportionales, 
cft vt B A , cbm tripla A D , ad A D, fic C A , cura tri- 
pla AB, ad AB. Ergo erit etiam, vtCA, cum tripla 
A^B, ad A B , fic F B,cum A D, ad B E , Ergo, & permu- 
tando, erit, vc C A , cum tripla A B, ad F B, cum A D, 
nempe ad triplam B A, cum A D, fic A B , ad BE . Sed 
C A, efl maior B A, efl media data , & D A , en|mrnor. > 
fa<^um efl;, quod impecebatur. 

' • " ■ PRO- . 
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PROBLEMA IV- PROP- XVIII- 


Datis ijfdem,qu2e in fuperioribus Pro- 
blematibus^ facere eadem,quae ibi- 
dem, vt totus perimeterfolidi ex- 
cauati, nempe refidui coni ablata 
portione/it ad totum perimetrum 
portionis in data proportione . 



: & data 


D Ata ratio fit, quam habet BD 
DC , media in 
ordine trium conti- 
nue proportionalium 
inueniantur extremae 
DF, minor, & DE 
maior tali lcgc,vt 
ficut B D, ad K , 

DE, cum 
ad triplam 

D Fj per propofitio- 
nem antecedentem— a. 

A' pundlo autem-i» 

F, erigatur perpendi- 
cularis diametro F A, 

& iungatur E A, quam 
patet tangere circulu, 
ficfphaeramj quia' 
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D A , cura fit , yt E D, ad DC , fcu ad D A, 

fic DC, fcu DA, ad D F 5 ergo triangula EAD, 

A D F , funt fimilia . Vnde cum angulus A F D , fic rc- 
dus, etiam angulus EAD, erit rc^us;& proinde E A, 
erit tangens . Cum vero EA, tangat circulum ,* ergo, 

& fuperficies coni fak5li a triangulo £ A F,tanget Iphxra. 
Reliqua funt nimis clara , ideo ex indullria omittuiuur. 

2 

PROBLEMA V. PROR XIX- 

Diametrum fphserx datae taliter con- 
tinuare in punfto , vt a pun6to 
* du6la tangente & a punfto con- 
■ tadlus du6tis perpediculari ad dia- 
metrum^& alia ad polum alterius 
portionis ^ rhombi fadti ex reuolu- 
tione circa diametrum, conus tan- 
gens ad reliquum conum fit inda- 
.. ta proportione . 

D Acx fplijcrjc fit diameter BC, centrum D,* opor- 
tet autem diametrum B C, taliter continuare 
in t, vt dudla tangente^ AE, dimifla perpendiculari ' 
A F , & iuntSla A B , & reuoluto triangulo E A B, adeo 
Vt fiat rhombus EABG*, conus EA G, fic ad conum 

ABG, 
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A BG , in dau proportione ] qui fit ca, quam habet 
BD,adH. Sccetut 
D C, taliter in F, vt 
fic ficuc B D , ad H, 
ficCF,adFDj&a 
pun<Slo F t credta 
normali F A , & du- 
dlis A B , & tangen- 
te A E, occurrente 
diametro in E5& in- 
telledlis conis EAG, 

B A G, oriis ex con-> 
fiiera reuolutione . 

Dico efle qua:fi- 
tos. 

Nam, propter ea- 
dem bafim A G, co- 
nus EAG, adeo- 
num B AG, cft ,vt 
axis E F, ad axira B F/ Quoniam autem rcaangula 
E F D , B F C, funt arqualia , quia aequalia eidem qua- 
drato A F i cft ,vtEF,adFB,ficCF>adFDi & CF, 
ad F D ,fadla cft , ficut B D , ad H . Ergo, & vt B D , ad 
H , fic conus E A G ad conum B A G . Quod erat fa- 
ciendutiL-i» • 


LEM- 
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LEMMA XV- PROP- XX 

Datam re<Stam lineam taliter diuide- 
re in pun<Sto > vt re(Stangulum fub 
tota , & fub vna parte , fit ad qua- 
dratum alterius partis in data pro- 
portione . 


S tT data refla linea A;B ,& proportio data fit ea» 
;quatn habet B A, ad A D, ci pofitatn in dite-. 



X i 


. t. 


dum. Oportet diuidere A B,' in C, yt redangulutn— 
ABC, fit ad quadratum A C,' ini data proportione. 
Super DB, tanquam fupra diametrum fiat feraicircu- 
lus5 &apundo A , erigatur diametro perpendicularis 
A E i diuifaque D A, bifariam in F, &; iunda F E , cen- 
tro Fj intcruallo FE, fiat femicirculus GEC, fccans 
AB, inC. DicopundumC, eflequasfitum. 

Duo enim redaogula G AC, B A D, funt aequalia 

, . : E inter 


inter Cc , quia aequalia eidem duadrato A E. Ergo erit, 
vtBA,ad A C, Hc G A, aa A D. Et diuidendO} vc 



<x I> £ .A^ .C , B r > 

BC , ad C A , (ic G D , ad DA. Sed ,G eft aEquplii 
A C , quia cum tota GF^Ht squalis totsFC) &aj>7a- 
ca D F , (it squalis ablacs F A i ergo reliqua G D , erit 
squalisieliqus AC; quare erit, &vc BC, ad CA, 
fic C A , ad A D . Ergo tres B C, C A, A D, erunt con- 
tinue proportionales. Quare rediangu Ium TubBC, in 
D A , erit squale quadrato A C . Ergo recflangu- 
lum A BC,ad hsc, habebit eandem proportionem.^. 
Sed reAangtilum A B C, ad redlanguium fub B C, O A, 
cft ^propter eandem altitudinem BC, ) vtB A,ad 
ad. Ergo ,& vt B A , ad AD, fic rc- 
^angulum A B C , ad quadrar 
tum A C . Qjiod 
erat facien- 
dum . 


LEM- 
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LEMMA XVI- PROP- XXI. 

♦ 

Sit circulus , cuius centrum D . dia- 
meterB C, continuata in E 5 E Aj 
fit tangens, •& A F, fit finus rec- 
tus arcus AG. Dico efie, vt rec- 
tangulum D C F , ad redangu- 
lutn fub dupla D F , in D F , fic 
re£tangulumBEC,ad reftangu 

, iumCBF.,, . A 

P Atetiqui» pro- , ., / \ h , . 

. portioaeshP* r / .> VV— 

rara itOagulorom f/ \ X y: 3 
coraponutwcxijf- . • /\ t'. \ 

deni ppoportibni-’ J \ 

bus. Nam propof- 
tio DC, ad D F, cft 

eadem cura propor- .r ■ p \ — 

tione EB, ad BF ^ \ 

& proportio CF, ^ ^ y ' 

ad duplam DF»eft Ny /^ 7 " 

eadem cu propor* V \ / J ! 

tione E C, ad G B , \ - / 

vc ftatim patebit 5 e* 

quare patet propo* ^ »' B '• ' 

lyxm. E - Pri- 



3 « 

Primum ergo, nempe, quod, vtDC, adDF,ficfit 
E B, ad B F i patet , quia, cum , vt facpedi<Slum eft, fit, 
ob aequalitatem redangulorum EFD,BFC, vtEF, 
ad F B , fic CF , ad F D , erit componendo , vt E B , ad 
BF, ficCD,adDF. 

Secundum, nempe, quod fit, vtC F,ad duplam.^ 
F DjficEC, adCB, pariter eft clarum,* quia cutn_-i» 
pariter, vt faepe di(5lum eft, fit, vt ED, ad DC, fic 
DC, adDF, erit diuidendo, vtE C,adCD, ficCF, 
ad FD. Et ad confequentium dupla. Ergo vtEC, ad 
CB, fic CF, ad duplam F D. 

, N . • I . • . 

• • * ' • - w* 

PROBLEMA VI- PROP XXII- 

Datis ijfdem , quae in (uperiori Pro- 
! blemate > facere eadem , quae ibi^ 
dem , vt fuperficies conicae cono- 
rum, fint in data proportione. 

D Ata proportio fit, quam habet BD, ad H, & 
oporteat facere , quod imperatum eft. Data_.» 
proportio BD,ad H , continuetur ad tertium termi- 
num KL, adeo vt fit , vt BD, adH,fic H, ad KL 5 
diuifaque K L, bifariam inO,* diuidatur etiam, per 
Lemma antecedens, D C , in F , adeo vt fit , fic^t B D , 
ad KO, ficrc^angulum DCF, ad quadratam DFj 
&a punifto F, ere<^a normali AF, du<aa tangente .» 
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EA ) conis E A G , B A G t Dico e/Tc oux ficos 

nimirum cfTe, vc B D ,ad H, fic fuperficicm coni E A G, 
ad fuperficiemconi B A G. f 
Nam, cum fit,vc 
BD,ad KO, fic 
redtangulum DCF, 
ad quadratum DF. 

Ergo, &: vt B D, ad 
KL, duplam KO, 
fic redtangulum— j 
DCF, ad duo qua- 
drata D F, fcii ad 
redlagulumfub du- 
pla D F , in D F. 

Sed , vt redlagulum 
D C F , ad rcilan- 
gulumfuB dupla_j 
DFjin D F, ficre- 
dtangulum BEC , 
ad rc(Slangulum__.>, 

C B Fi ex Lemma- 
te anteccd enti . Ergo , & vt B D, ad K L , fic redlangu • 
Ium BEC, ad reftangulum C B F. Sed re(flangulo 
BEC, efl aequale quadratum tangentisE A, ^icet^ti- 
guloCB F, eft aequale quadratura B A ., Ergo, vt 
B D , ad K L , fic quadratum E A , ad quadratum A B . 
Sed, vc B D, ad K L , fic efl quadratum B D , ad quadra- 
tum H . Ergo,. & vc B O, quadratum, ad quadratum H, 
fic eft quadratum E A , ad quadratum AB. Quare , 

& 
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& vc linea BD, adH, ficE A,ad AB. Sed (^fumpta 
communi alcicudine AF,) vt E A, ad A B, (icell re* 
dtangulum E A F , ad re<fiangalum B A F i vc aucem.^ 
TCfSlangulum E A F , ad tedbangulsm B A F > (jc fupctH- 
cies conica coni £ A G , ad fuperiicien] conicam coni 
B A G, vt deducitur ex Archimede primo de Spharri.^. 
dc Cylindro propoHt.. 1 4. Ergo , &c vt B O , ad H » (ic 
cfic (uperficies coni E A G» ad fuperficiem coni B A G . 
Q^d erat faciendum . 

PROBLEMA VII. PROP. XX II I- 

Producere diametrum datae Iphaerac 
in punfto > vt ab illo du(5ta tan- 
gente, & a punito cohtaeStus du- 
itis finu redto., & linea ad cen- 
trum » & ex reuolutione triangu- 
lorum, orto rhombo; coni rhom- 
bi fint in data proportione. 

S I data fphaefa )Cnius centrun» D, Sedata ratio fir, 
quam habet B £>,adH. Oportet producere B C, 
ciiamctrum datae Iphaerx in £ » vt du^is. tangente £ A» 
(inurc^oA F, &remidjametroA D»&fa<f^o rhombo 
EADG, conus E A G, fitadeonum AZ)G, vtB/>». 
ad H. . 

Fiar, 
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Fiat , VI B O; fimul cum H , ad H , fic B Z) j ad D K; 
& inter B D K, inueniatur media^cui (ic xqualis 
1> F i & per F, excicetur A F G » normalis BC ; 6c a puni- 
to A , agatur tangens 
A £, occurrens diamc* 
troin E j&iun^a A/>, 
intelligatur rhombus^ 

£ A D G. Dk:o hunc 
die quarfhum • Quo- 
niam enim » yc fa:pe di- 
dtum eft, tres E D, b C, 

2)F , fune continuc_j> 
prcportionalcsi & quia 
p X) » dl media incet 
BD,fcii CD>&D Kj 

DC,DF,& DiC,funt 
continue proportiona- 
les . Ergo erit, vt prima 
£ D , ad tertiam D F,fic 
fecunda C D, ad quar- 
ramDK. Sed,vtC D, fcii.BD, adDJC, ficefi: BD, 
fimulcum H, adH. Ergo, & vc£:D,ad D F, ficBD, 
cumH,adH, Etdiuidendo, vc BD , adH, fic EF, 
ad F Di nempe conus E A G , ad conum A D G , prop- 
ter eandem bafim A F G , Fa<Sum eft ergo, quod erat 
faciendum^» ^ ^ ' i 



LEM 


LEMMA XVII. PiiOP- XXIV. 

' ' \ 

Datis duabus redlis lineis, vnam illa- 
rum taliter producere, vc reitan- 
gulum contentum fub compofita 
ex data , & ex producita , & fub 
producta, ad quadratum alterius 
linex datae , fit in data proportio^ 
ne . • . .. . r 

D Afx dux linex fint A B , & D. Oportet talicec 
producere AB, in C, vc rc^ngulum ACB, 
iic ad quadratum D , in data proportione, qux fic ea—», 

1 


quam habet A B, ad H . Fiat ergo, vc H , ad A B , Hc 
D, ad K ,• & inter D, K , inucniacur media B F , qux cx . 
citetur normaliter fuper B A , a pundo B ,• &diuifa A B, 

' bifa- 
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bifariam L ,* &^duc^la L F , centro L , interuallo L F, de- 
fcribatur femicirculus,- & A B, protrahatur hinc inde, 
donec occurrat femicirculo in punt^is M C. Dico pun* 
dium C, vel pundlum M, efle quatfitum Duo enim__j 
redlangulaD, (C, &MBC , funcxqualia, quia fune a:- 
quahaeidem quadrato BF. Sed rc<5languluM BC,cfl: 
atquale redlangulo ACB, quia M A, cll xqualisBC, 
& M B,cft jcqualis A C. Ergoctiam 'redlangulum D, K, 
ericaequalc redlangulo ACB. Sed redlangulum O, K, 
efl: ad quadratum D, vt K, ad D . Ergo,& rc(3:angulum 
ACB, cfl: ad quadratum D, vt K, ad D; nempe, vc 
AB, ad H, (fadum cft enim fupra conuertendo , vt 
AB,adH,ficK,adD.^ Quod erat faciendum. 

PROBLVIILPROP- XXV- ' 

Datis ijfdem , quae in fuperiori Pro- 
blemate, 'facere eadem , quae fu- 
pra , vt fuperficies coni £ A G, fit 
ad fuperficiem coni A D G ^ in 
data proportione . 

D Ata proportio fit, quam habet BD,adH, qufc 
continuetur ad K, adeo vtfit, vt BD, adHi fic 
H, .id K . Per Lemma autem antecedens , data B C, ta- 
liter continuetur in E, vc re^angulum BEC, fit ad 
quadratum femidiametri AD, vc B D , ad iC ; & a pun- 

F 6lo 
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6ko E, ducatur tangens E A , &a pondlo contaft us A,' 
ducatur A F Gj normalis C B ^ & incelligancur coni 
EAG, AD G, yt in fchemate. Aio iftos efle qu«(i- 


tos. 


Quoniam enim , ve 
BD, adIC;, fic rcdlan- 
gulumBEC, nempe, 
quadratum EA, ei os- 
quale , ad quadratum 
A D 5 5^^ vt B D , 
ad K , fic quadratum 
B D,ad quadratui 
quare, & vt BD 
dratum, 

H, ficq 
ad quadratum 
Vnde, &vtBD 
fic erit E A 
Sed vt E A, 

(fumpta commuux 
titudineAF,) re£lan- 
gulum E A F , ad reftangulum D A F; & vf reftangu- 
lum E A F, ad rcftangulum D A F, fic,cx Archimede:^* 
fupra citato , fu perficies coni A G» ad fuperficiem co- 
ni DA G,- quare, &vt BD, ad H, fic fupcrficics coni 
E A G , ad fuperficiem coni D A G . Quod erat facien^ 
dun: - - ^ ^ 


LEM- 
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LEMMA XVIII- PROP- XXVI- 

Datam re(5tam lineam (e6tam in 
duas partes aequales^ rursum ipfam 
fccare in partes inaequales , v t rec- 
tangulum fub inaequalibus totius 
partibus contentum j ad quadra- 
tum fegmenti intermedij, fit in da- 
ta proportione. 

. > 

AtareSa linea fit AB, feda bifariam inpundo 
C , & data proportio fit, quam habet AC , ad H, 


D 



A > E C t) B 

• * ^ » * 

Oportet ipfam, taliter diuiderein punfto D, vtredlan" 
gulum ADB, fit ad quadratum DC, vc A C, ad H* 
Fiat vt A C, cum H, ad H, fic A C, ad C £} & fuper dia- 
metro E B, fadofcmicirculo , a pundlo C, erigatur per- 
pendicularis C F, quae erit minor C B . Fiat ergo C F, 
aequalis CD* Dicopundlum D, effc quaefitum. 

F a Quo- 
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QiLoniara enim fa^um efl , vt A C , cum H, ad H, fic 
A e , feli ei arqualis B C,adCEi & vtBC, ad CE^fic 
quadratum B C, ad quadratum C F , feu ad quadratum 
CD, ei aequale. Ergo,&vcAC, cum H, ad H, fic qua- 
dratum B C, ad quadratum C D. Itdiuidendo , vt A C 
ad H , fic excefius quadrati B C , fuper quadratum CD 
ad quadratum C D . Sed talis excefius efl squalis qua- 
drato DBj Sc duoBus letSlaiigulis O OB> qus omnia 
faciunt rcdangulum A DB. £rgo,&vt AC,adH,fic 
rcdlangulura ADB, ad quadratum DC. Quod erae 
faciendum. 

PROBLEMA IX' PROP- XXVII 

. r 

Datis ijfdem qu^e in fuperiori Pro. . 
blemate , facere eadem . 

S I T pariter , vc in fuperiori Problemate, data ratio,’ . 

quam habet B O, ad H ^ & pariter fit continuata 
ad tertium terminum K, vt fupra falsum ^ 5e‘data 

xctSla B C , fe<3:a bifariam inD , rursum fececur inF, in- 
ter C,D, ( per Lemma antecedens), yt re< 5 tangulumu *9 
B F C , fit ad quadratum F D, vt D B , ad'K 5 & a pun- 
€to F , adla , more foiito , normali A F G , a pundfo 
A, tangente* A E, & in telle«i<kis conis EAG, ADG,* 
Dico iftos efle qusfitos . Nam cum fa(9:um fit, vt B D, 
ad K, fic redanguIumBFCjfeii quadratum A F, ei s- 
quale , ad quadratum F D ; & cum fit , vt B D, ad K, fic 

W: 
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quadratum BD , ad quadratum H. Ergo, & vt qua- 
dratum B D , ad quadratum H , fic quadratum A F,ad 
quadratum F D; & vc ~ 

linea B D, ad lineam 
H, fic A F, ad FD. 

Sed vt AF,ad F D, fic 
( propter fitnilitudinc 
triangulorum E A F , 

AF D,) E A, ad AD. 

Et vt E A, ad A D, fic 
(fumpta communi al- 
titudine A F, ) re<H:an 
gulum E A F, ad repa- 
gulum DA F. Vt au- 
tem rcPangulutTL-a 
E A F,ad rcPangulum 
D AF, ita cftfuperfi- 
cies coni E A G, ad 
fuperficie coni D A G. ^ 

Ergo , a priino ad vltimum , erit vt B D , ad H , fic fu- 
perficies coni E A G , ad ruperficiem^ 
coni D A G . Quod erat fa- 
ciendum—»». 

; (•*•) •' * ' 
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LEMMA XIX. PROPXXVIir- 



Datis duabus reftis lineis, vham il- 
larum taliter diuidere in pun(5to , 
vt redangulum fub tota , & fub 
Vno fegmento j vna cum re£laa- 
gulo fub fegmentis, ad quadratum 
alterius fegmenti , vna cum rec- 
tangulo fub hoc eodem legmeh- 
to, & fub indiuifa, fit in dataprov^ 
portione. ^ “ 


N » M O A. C B 

D At£t dux xe€tx linex fine A B, & E G . Opoitcc 
AB, talitei- diuidere in C, vt redlanguIuriL-ii 
ABC, cum redlangulo A C B , fit ad (][uadracuni A C, 
viia cum tc^angulo contento fub AC, di fub E G, 

" fit ' 
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fic in data proportione) qusc fit ea, quam habet AB, 
ad H . Fiat ergo, vt A B , cum H, ad H , fic B A , ad 
A O , ei pofitam in dircdlum ,• & fuper diamerritm .. 
D B, fiat fcmicirculus j & a pundo A , erigatur A F, 
occurrens periphacriac in pun^lo F* Pariter fiat, vt 
5 A , cum H , ad H , fic E G , ad G L j & E L , fiat ae- 
qualis A M, quae diuifa bifariam in 0 ,&iundlaC^Fi 
centro O , interuallo O F deferibatur fcmicirculus 
N F e , (ecans A B , in C , (" fecabit enim , quia cuol^ 
DA, fic minor A B, etiam F A, erit minor AB. Ciim 
vero OF, fic minor duabus OA, A F ,eric multo mi- 
nor duabssO^, AB, nempe OB.J Dico pundlum 

G, clTe quasficum.*..Qupniara enim re<3:anguia N A C, 

BAD, fune aequalia , quia ambo xquaiia eidem qua- 
drato A Fi & rc(ilangulo N A C , eft JEqdalerc<5langu- 
lum MCA, quia NM, AC, fune xquales; & ree- 
tangulum MCA, eft aequale redtanguloM A C , 4 

quadrato AC,* ergoredlangulum BAD, erit xquale 
rc(flanguIo M A C ,& quadrato AC. Sed, cum M A, 
fada fitxqualis E L ; ergo redangulum MAC, erit 
xquale rcftangulo contento fub E L , & A C. Ergo rc- 
(fbngulumB AD, erit xquale redangulo fub EL,in 
AC, & quadrato AC. Quare communi addico rec- 
tangulo hib LG, in AC; re(f;iangulum BAD, cum 
rc 6 tangulo fub L G, in AC, erit xquale recflangulo 
fub E G , in A C , vna cum quadrato A C . Quod fer- 
uetur. 

Verum, quoniam fa dium cft, vt B A, cum H,ad 

H , fic B A , ad A D ; & cum fit , vt B A , ad A D, fic 

qua* 
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quadratum B A, ad rc(SlanguIum B A D , ( fumpta ea- 
dem altitudinem AB.) Ergo , & vt B A , cum H , ad 
H , fic quadratum B A , ad re£tangulum B A D . . 



E G , ad G L i & vt E G , ad G L , cum ita fit (^fumpta_j 
communi altitudine AC, ) rc(5langulum EG, AC, ad 
redlangulum G L , A C j ergo , & vc B A , cum H , ad 
H, ficrectangulum EG, AC, ad recrangulum L G, 
A C . Ergo in eadem proportione B A , cum H, ad 
H, habemus, tam quadratum A B, ad re<JlangiiluiiL-*> 
B A D ,quam re«5tangulum EG, A C,ad rc(3:angulut« 
L G , A G . Quare , & vt B A , cum H , ad H . fic ciunc 
ambo antecedentia ad ambo confequentia, nenipc_j 
quadratum AB, cumretilangulo E G, AC,adredlan- 
gulum B A D , cum redlangulo L G, A C Sed cum 
icdangulis BAD,&LG, & AC, oftenfa fint sequa- 
lia rcftangulum EG, AC, & quadratum AC. Ergo 
quadratura B A , cum redangulo E G > A C , ad haec 

habe- ■ 
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habebit eandem proportionem i Quare, & vt BA, 
cumH, ad H. fic quadratum BA, cum reaangulo 
E G , AC >ad rectangulum EG , AC, cum quadrato 
A e! Quare, & diuidendo, eritviAB,adH, fic cx- 
cefTus quadrati BA, & rcctanguli £G, AC, fuper 
quadratum aC .& fuper rectangulum EG . AC, ad 
rectafigulum E G . AC , cum auadrato AC. Sed ta- 
lis exceflus eft aequalis rectangulis ABC,6cACB,vt 
confideranti patet . Ergo,& vr A B ,ad H, fic rectangu- 
laABCjACB, ad rectangulum E G, AC, cum qua- 
drato AC. Qopd erat faciendum. 

PROBLEMA X- PROP- XXIX- 

Data portione (phsrae maiori hemi- 
fphnerio , producere eius axim in 
punito ad partem verticis portio- 
nis , vt ab ipfo punito duita tan- 
gente , & a punito contaitus du- 
itis perpendiculari ad axem,& li- 
nea ad centrum bafis portionisj& 
cx iftis triangulis reuolutis' circa 
i 1 axim, Faito rhombo, conirhom- 
‘ bi fint adinuicemin datapropor- 
Itione! G 
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D \cr portio Hc A C B , maior hemirphxrio , cuius 
axis fic C D, centru fphacrae E,- data vero propor- 
tio iit, (^uam habet C D,ad H . Oportet producere D C, 
in F, vt a puncto F« ducta tangente F G , 6c a puncto 
G, ductis perpendiculari GO.&GD, ad centrum bar. 
(is portionis , & ex reuolutione,facto t];iombo F GD K; 
conusFGK, Ht ad conum GDK, veCD, ad H. Sic 



C L , diimeter fphaerx , & datis C E, femidiametro , & 
E DjdiuiJatur taliter CE, in O, per Lemma antece- 
dens , vt rcctangula ECO, EO C , fint ad reccangulum 
DEO, cura quadrato O E, nempe ad rectangulutn 
D O E,vcD C, ad H,- &pcr punctum O, erecta perpen- 

: : dicu- 




Digilized by Google 


diculari G O K , & ^ puncto G , ducta tangente G F, in- 
telligantur coni facti confueto modo, FGK, GDK. 
Dicoiftos cflcquacficos. ^ ^ 

' Conus FG K, ad conum GDK, oh eandem bafim 
GOKr^jVCFO, adOD. Scd ratio F.O, adOD, 

' de foris fumpta O E,c<Mnponitur ex ratione F 0,ad O E, 
& ex ratione O E , ad O D . Ergo ratio coni FGK, ad 
ConutirGD K , componetur quoque ex rationcFO, ad 
O E , & ex ratione O E , ad O D . Sed vt F O , ad 
OE,fic quadratura GO, ad quadratum OE,feurec- 
tangulum L O C, atquale quadrato G O , ad idem qua- 
drarum O E^ Ergo rajcio quoque coni F G K, ad conum 
GDK, componetur ex, ratione rectanguliLOC, ad 
quadratum Q £,.& ex ratione O E , ad 0 D . Sed ratio 
rectanguliLOC, ad quadrat urii OE, componitur ex 
rationibus C O, ad O E, & L O, ad O £ . Ergo ratio co- 
ni F G K , ad conum GDK, componetur quoque ex ra- 
tionibusCO, adOE,LO, adOE, &pE,adOD. 
5ed duat rationes L O, ad OJE, & O E , ad O D ,%iunt, 
i;ationem L O, ad O D. Ergo ratio coni FGK, ad co- 
num G D K, componetur; ex ratione C O, ad O E, 

LO, ad OD^ Sed idae 4ux rationes faciuntrationem 
rectanguli L O C,!»d rcctangulum D O E,- & rectangu- 
lo LOC,fiinc zequaliarectangula ECO,EOC,(vt 
confideranti patet. ) Ergo, vt rcctangulum E C 0,cuin 
rectangulo £ O C , ad rcctangulum D O E, nempe , vc 
DC>adH,ficconusFGK, ad conum DGK, Quod 
erat faciendum. 

G z LEM- 
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LEMMA XX- PROP- XXX- 

Sit rc(Sta linea A B> fe6ta in duobus 
punitis C, D . Dico reitangulum 
ABC, cum reitangulo A C , 
BD,excedcre reitagunam ADGj 
reitangulis A B D , A D B . 

N am redlangulum a b zqualc duobus r«- 

dkngulis ABD, & AB,CD 5 redangulum 
vero AB, CD,cft aequale duobus leftangulis ADC, 
& B D C. Ergo rcdlanguluro ABC, excedit rct^ngu- 


A C D B , 

Ium ADC) ret^ngulo ABD,& redlanguloBDC* 
Sed redtangulum C D B,cum redangulumAC, DB, 
facit re^ngulum AOB. Ergo^KffcanguIum ABC, 
cura xc(3:angulo AC,DB, excedit redan- ^ 
gulum A D C, duobus rcdfcangu- 
lis ABD, & ADB, " 

Quod erat often»' 
dendum* 


i 




• • 

• V •• 
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LEMMA XXI. PRQP. XXXI- 

Datam redam. lineam AB, fectam 
■■ 'in puncto C ; rursum, Vipfarn fe- 
care in puncto D , inter C , B 
yt rectangulum ABD, cum rec- 
‘tangulp ADB ,, fit ad rectangu- 
. 'luin ADC, in data proportione. 


D Ata proportio fit , qu^ habet A B , ad H j 

..^producatur A B, in E, vt B Ej fit atqualis B Q & 
fiat vt A B, cum H, adH , fic A B, ad A F } & pariter fic 
BC^adAG. Rursum producatur B A , iniC, vtKA, 
(It aequalis GF. Tunc fuper diametros FE, &: K£, 
^nt femicirculi ad eamdem partem) & apundio B, 
ere^a B L)pcrpendiculari occurrente periphxnae circuli 

mino* 
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minoris in L,- per punctu ctiL, ddeatur L O, parallclaL» 

K E, occurrens periphx rise circuli maioris inO,* a ejuo 
puncto O, dimittatur diametro K -perpendicularis ^ 
OiM , & ipfi M E , fiat aequalis B D EMcp- punctum D. 
efle quaefitura . . ^ • 

Nam, qUoniam quadrata L B, & O M, funt aequalia, 
etiam rectangula K. M E> & F B E, iftis quadratis aequa- 
lia, erunt aequalia . Sed rcctanguloFB E, efl: aequale^» 
rectangulum F B C > quia B E , facta eft aequalis B C ,• &. 
rectangulo K M E , eft aequale rectangulum K. M , B D , 
quia ME, facta eft squalis BDj ergo, rectangulum 
F BC, erit aequale rectangulo KM, BD, nempe duo- 
bus rectagulis fC B D>& M B D> in quasdiuiditur rcctan- 
gulumlCMjDB. Acrectangulum M BD, eft aequale 
rectangulo C D B ; quia,cumB E, fit facta aequalis C B ; 

& pariter M E, facta iit aequalis DB j. ergo reliqua B M , 
erit aequalis, reliquae C D,* &: rectangulum M B D, 
erit aequale rectangulo C DB .. Ergo, & rectangulum 
F B C, erit aequale rectangulis KBDj&CDBj&ad* 
diro communi rectangulo AF, BC j ergo rectangulum 
FBC, cum rectangulo AF ,BC>nempc totum rectan- 
gulura ABC, erit aequale rectangulis K B Dj C D B, &: 

A F, C B. Sed rectangulum ABC, diuiditut induo re- 
ctangula, nempe ABD, & AB,CDsfc pariterrectaii- 
gulumKBD,diuiditurinrcctangula^ KA, DB, 

A B Ergo communi hinc inde ablato rectangulo 
A B D , remanet ex vna parte rectangulum A B , C D, 
aequale rectangulis K Aj D B, C D B, & A F, C B . Sed 
quia K A> f^«ta aequalis G F, rectangulum K A^ D B 
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ericzquale leccafiguto G F ,< D E j quare reccangulum 
A B, C D, etit aequale tectangulis G F, D B; C D B, 

AF, CB. Rursum rccianguluija a B,CD, diuiditur 
in r^iangula B D C, & A ^ Pi ergo rursum, communi 
ablato rectangulo BDC,rcciangulum AD.C,.enf «- 
quale leccangulis G F, DB 9 & AFj C B* Qupd fer- 
netur. . 1 » ' 



Quoniam veto £actum eft, vt A B/cum H, ad H, tam 
■ totaBA, ad totam AF, quam ablata BC, ad ablatam 
A G i ergo, & reliqua C A, erit ad reliquam F G, vt to^ 
taadtotam,feii vtBAjCumH, adH- at veto, vtBA, 
ad AF > ( fumpta communi altitudine BC , ) rcctan- 

gulum A B C, ad rectangulum AF , B C j & vt C A » ad 
F G, fic f fumpia communi altitudine D B , ) rectangu- 
lum AC, DB, ad rectangulum GF, DBj ergo, & vt 
B A , cum H, ad H , (ic cft tam rectangulum A BC, ad 
leccangulum AF ,CB, quam rectangulum ACj PB, 
adtcctahgulum G F,D Ea^Ergo,& vt B A,cumH,ad 
-<>1 ; H,hc 
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H ,fic ambo antecedentia ad ambo confequenda, nempe 
duo re<ilangula ABC,&AC,DB,adduo re«Jiangu- 
la AF> CB,&GF, DB, nempe ad rcdangulurau_j 
ADC, quodfupra. iftisdiicbus rcdlangulis probatum 
eda^quale. Ergo Scdiuidcndo, vt A fe, ad H , fic cx- 
ccflus duotum re^angulorum A BC, & AC, DB, 
fupcr rc6languliim A DC, ad rc(5^jngulum ADC. Sed 
iftc exccfTus , in lupcriori Lemmajc probatum cft squa- 
le duobus rctflangulis A BD, & ADB. Figo, &vt 
ab, ad H , fic duo rc^anguia ABD,&ADB,ad 
rcdangulum ADC. Q^derat Faciendum. 

PROBLEMA XI- PROP- XXXII- ^ 

Delta portione minori hemirphxrio» ; 

facere eadem , quae in fupe- 
riori Problemate. k 

S INT data omnia , qus in fuperiori Problemate 
fcd portio ACB, fit minor hemifphjcrio. Data 
EC, fedlain pun^o D, rursum diuidatur in 0, intec 
C, p, vt ledangula E C O, t. Q C, fintad redtanguluin 
EO D, vtEC,' adH j&a punfto O , ere dia normali 
GOK, &apundloG, tangente G F, intelligantur , 

( prius dudta G D,J confF G K, D G K . Q^s dico cf- 
ie quxfijcos . 

Nam. eodem difeurfu , quo fadlum eft in ruperiori 

Prq- 
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Problemate, de foris funipta O E , protj^bicur conum^ 
F G K , ad coAum G D K, habere' rationem compofitam 




i . > I . 

cx ratione rectianguli LOC, ad quadratum O E, 8^^ 
ex ratione O E ,ad OD . , Eceodem modo probabitur, 
ex idis rationibus componi rationem rcctanguli LOC, 
ad rectiangulum EOD. Sed rectiangulum LOC, eft 
xquale rcctangulis ECO, £OC; Ergo &c# Quod 
cratfeciendura. 


SCHO- 
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Q 


jr.j y 

i.:::v ';nc:- mnrivui.rjioci . ; (.1 .'Tiuaoj hi 'j O '1 

Vatuor antecedentia Problemata potui?Tent pro- 

^ poni fub vno t^nta^Problemate .* fcd qui.i in . 
cjuolibec; horum quatuof cafuum requiruntur 
diueria Lemmaraudc6,claiibtis'gratia, Problema di- 
ftinctum eftin quatuor Preibdemata. 

Pariter hic eflennradeiVda? cohftrijctiones horum .» 
duorum poft^io fum P roblematum in fuperficiebus co- 
nicis j fed qu<^am. non haberiius folutionem nifi per 
locura folidu^h j & in hoc Opere non intelligimus tra- 
dere fo I u iies,jiiflp£r looii^plaxulfide^ei^ 
omitiuturi refeiuando earu traditione ad aliud tempus, 
quo, Deo fauente,alia circa h^nc materia conferibemus. 

LEMMA XXII i^ROPXXXIII. 

Datis duobus femiciirculisextrafe po- 
ritis,nec fc contingentibus,quorum 

. WCri ;0nc I fibi rin tdir-ee&fHia vj*re- 
'p©fir(? i^i HneaintermedbHlter^'d^^ 

l^;:jps.faiageriubus .fetr»Girc»lo,s,-&! a 
punctis cotactus ductis ftnibus rec- 
tis, abfeindant ifti filius verfos, (eu 
(agii;tas , in data proportione. ■ 


Sine 
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S INT dafi dutjfemicircnii BFD,pGA » txira fcJ 
ppfiti, ncc fc conti ngentes,qudcum diametri B D, 
C Ajiint vna linea cotinuata. Opqrw in Tcgciicto inter- 
med ioC D, repep repundum E, aquodu<flistangcnti- 
burE G » £ F , & pariter dudJis finiljus reclis G IC, F L> 
abfeindant ^Tinus verfos K C , D £ , in data, propor- 
tione. .. 

Ce^ra femicirculorunY fint 
M , & N , & data proportio fit , 
quam habet MC, ad H,- q«af, 
vel, ieft aequalis ei, quam IiBbetX j. 

M fc, ad D N , ^vcl maior, vel \ 
minor. Sifitxqualis. Diuidatur 
C b, in E, vtfit, ficut MCjad 
D N , vcl ad^ , fic C E, ad ED.y 
Dico pun« 5 lum D, elTc quagfitu^»/ 

Ducantur tangTrites , & pjrpej*^ 
diculares,& FN, GM, vtirua 
fchemate.. Quoniam vt CE, ad 
E D, fic C M, ad D N i ergo , & 
permutando, & componendo,^ 
vt E M,ad M C, fic E N, ad N D5 ,;^i( 1 
vt autem E M , ad M C , fip (.vt \ . 

['Kj 


fxpcdidtum cft) CM, ad M 
& pariter, vt EN, ad N D, fic / 

DN,ad NL j ergo ,& vt|C M./’ 
ad M K, ita D N, ad N L.r=-Ergo' 

&per cpnuerfici^i^nr|«ipnisj vt . , . 

CM, ad-C^K,^ iiciI^b,aclDL, , ,Et pfermUtando „,ivt 
^ 'Ha CM, 



I 



(To 

CM, ad N D, fcu ad H , fic CK, ad DL. Q 
Si vero proportio M C ; ad H, fic minor E A , 
habet MC, ad DN, nempe fi H /fit maior ND: fiat 
DO, zqualis ipfi ^ 

H j & fiat vt O N, ^ 
ad ND, ficCM, 
adDP, &OD,ad 
P Q 2 . DP , po- 
fitam in dirc6lum , 
vbicumque cadant 
ifia pundla P , 
taftis autem fuper 
P O, Q C , fcmicir 
culis ad partem op- 
pofitam prioribus, 

&a pun(5toD, cre- 
^a normali DR,- 
& per punitum R, 
duita RT, paralie 
laQ^;& a punito 
T , dimifla perpen- 
diculari TE. Dico 
punitum E, efle^ 
quacfitunjj hoceft, 
quod duitis tan- 
gentibus EG, EF, 

& perpendiculari- 
bus G K , F L , erit, vt M C iad H , fic K C, ad DL 
lam quilibet faciliter proprio Marte poteft cogno- 

fccre, 


'.^n; . 
lf\v HH. r.iiti O'; , ; 
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kcK l quadrata D R , E T,efTe «qualia , ac |Hoindc_^ 
«quale quoque efle rcdangulum Q^C ^ uedaogula 
PDC, ErgOj vtQ^,adP D,ficDC,adCE. Etdiui- 
de ndo. vt Q P ..cum D£, ad PD, fic DE, ad EC. 
Sed ( fumpta cqinmfftii altiurdine O Ni ) vc Q£, cum 
D E, ad P ^ *fic redangula Q£, O N , & D E, -O N, 
ad reftaagulum P D , O N . Ergo, vt D E, ad EC , fic 
re»fiangula QP, ON,&t)E,ON,ad re<5banguluin 
DP, ON. Sed redhngulumQP>ONiell«qualtl_.> 
re<n:angald O D N , quia fupta fadum cft, vc O N, ad 
ND, nc OD,adPC^> El pariter rcdlangulum DP, 
O N , efi: «quale i^angulo N D M , ( quia paricer 
facSlum cft fupra , vc O ,’ad N D, fic C M , ad D P . ) 
Ergo , & vt D E, ad EC , fic rcdan^ulumO D^N, cum 
redangulo N O, D E , ad reft|y[;^ulum N D, CM. 
Sed vt P E^id EC, fic^ftt ( fi|u^ti£coa)muQi al^icudi- 
nc N ) tciJanguTunrtv^ ad re<ltaogiilam N D ,» 

C E . Erg^, ifcyc D E, ad E C , tam eft redanguluni--.» 
0 DN jCu^fe^awgijJo- QN, D E, ad re<SUngulum 
N P, C M, quam ce(ftangulum N D E , ad ic»ft:angu- 
lumND, EC. Ergo, & vt DE, ad ECj fic ambo an- 
tecedentia ad ambo conTequentiiu^ nempe rcdangula 
ODNiNO, DE,& ND^dreiangulaND,CM, 
& ND, CE. Sed rectangtflaODjp i NO,D^8^^ 
N D E, faciunt rcdangulUmOD/ N E. Et pariter re- 
^ <ftangula ND,CM, & ND,CE, faciunt reAangu- 
lumNDjEM. Ergo,-& vt^^DE, ad EC; fic re<ftan- 
gulum O D, N E , ad reciangulum ND, EM. Quod 
ferueeur . ■ . - v . . . • ' . ' 

Rur- 


Digitized by Googie 



r 


i 


Si 



... Rursum vcD£, ad (Tmiipta.^6niuni aUiti^ 

dinc M C j ) rcctanguium 'D E‘,-M’0, ^d^Tectart^ulfirtl 
ECMi cfgo& vtrecungulUinOD, N £,.ad rectan^ 
gulum ND, EM, 
fic|rectangulum— L> 

D E, C M , ad rec- 
rangulum E C M. 

Er permutando , vc 
icctangulum O D, 

N E , ad reccangu- 
lumDE.OM, fic 
reccangulum N 
EM, adrectangu 
Jum ECM. Sed 
vt reccangulurrL-i3 
OD,NE, ad 
tangulu DE,CM, 

fic reccauguluni— i> 

O DN, aa rectan- 
gulumDL, MC, 

(vc fiacim oftcnde- 
cur.) Etvtrectan- 
gulufh ND, EM, 
ad rectangulum.^ 

E C M , fic rectan- 
guIumND, MC, 

ad reccangulum^ , •» ± f 1.7 , Q yi — pi 

M C K, ( vc pariter ftacim ollendetut Ergo,& vtrec* 
tangulum O D N, ad lectangulum DL, Cm/Ck rectan- 


.w w ^ vj. :xic? 


guluni 
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glrtulj5J1i^B^?C>M,rudu:«ttaDguIu MCfC: Ecpefmutanr 
xid^wntictmVgulu p.DlSyadxcctangula D N>C Mjnem- 
pc.vt O D,ad C M, fic rectangulum D L,C M> ad rectat 
gulura MC K.,nempeJDL,a.d G K. Ergo.&connertendo, 
vc M C , ad D O, feu ad H , (Tc K C , ad D X?- Quod &c. 

Primum autem, quod aflumpti^ri ett i nempe^recun? 
gulum O D, N E, ad rc(;tangulum P) vt recf 

tangulura O D N, ad rectagulura d L;,CM* p9ttc,qiiia 
proportiqnics ho^um rcctangulorum ex ijfdem propof » 
tionibus componuntur . Nam proportio D O, ad G.Mi 
cfl: eadem in veroque antecedente ad faumcQ'nfeque,nSf 
Proportio vero NE/ad_ED, cft arqiwlis-proporlic^ni 
D N, adD L j q«ia,cum tres E N> N & N E > fint cot»r 

tinuc propcrftionales, erit, per conuqrfionein rationisi 
vtNE,ad ED, ficND,adDL . » 

Eodem pacto oftendetur fecundum aflumptu,ocmpq 
eflTe,yt rectangulu N DjM E, ad rcctanguIijm,E;C M,lic 
rectangulum N D, MC, ad recta ngulum-M CK . Nam 
parfterin vtroque antecedenti ad fuuraconfeqocins , efis 
pro portio ND, ad M C, reliqua vero^proportio H £> ad 
E‘C i- eodem modo concludetur «qualis proportioni 
MC,\adCK. I " ' 3 

Si veto proportio data maior fic.^ajq.uam habet M C, 
ad D Nj nepe fi H, ell njiijioflS N. F;at ef^qualis DO; 
& fiat,vtNO,ad ND^fic vtraque fimui OD, &QiV^ 
ad aliam,- quae, vel erit aequalis iVc ,.ycl maior , vel mi- 
nor,- & fic ifte cafus habebic^Kescafus.i ‘ * 

Sit primum xquaHsji^c^iuidatur D.'Ci i nQ^in par- 
tes confequemes proportionis; nepe fit, vtM-Q,adND, 
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fic MC, adCQ^3iDO, adDQj Sc ipfiCC^. fiat 
a;quaIisCP 5 Sc fupcr diametro D P, fiat femicircuius 
dtp, ad partem i ’ 

oppofita prioribus; 
ac a pu6to C, eriga- 
tur normalis CT. 

Patet CT, maiorem 
efleCP, feu CQ, 

& minorem C D 
Fiat eiazqualisC E. 

Dico punctum E, 
enequxfitum. Sint 
ergo du£lx rangcn 
tcs, & perpendicu* 
lares, vt in fchema- 
te. Quoniam tres 
PC,CT, &CD, 
funt continue pro« 
portionales. Ergo, 

& tres CQ^CE, 

&CD,eis aequales, 
erunt continue^ 
proportionales . 

Quare erit, VI DC, 
ad C E, ficC E, ad 
C Q. Etdiuidcn- 
do, vt DE,ad EC, 
ficEQ, ad QC . 

Et vt vnum ance- 


rn^TLi 


F 


ceden- 


Digitized by Google 


VQuraixs^nreqjuentium^ nempe vt D £;ad 

ECi fic ambo antecedentia ad amboconfequenci) ,, 

nempe tota D ad ^ G , cum C Sed vc D Q rad 

£ CjCura C Q»^c fmmpta communi altitudine N Oj) 
rectangulum N O, D ad rectangula NO, E C , & 
NO, CQju,Ergo & vt D E, adEC, fic rectangulum 
NO, DQjjidrcctai^aJaN 0,EC]&N0, C,Qi^S«d 
rectan|ulo^ Q, D Q^fta:quale rectangulum N DO* 
( quia iuprafactum cft i vt N Q", ad N D , ka D.O', ad 
D Q; ) & pariter rectangulum N O , C Q, eft Jiqualt^ 
rectangulo N D , M C i ( quia pariter fupra factum cft, 
vtNO, ady®, HcMC,adCP, fcuadC Q^; ci^e. 
qualem . ) Ergo, & vtD E , ad E C , fic rettangulum^ 
N DOy ad rectangula NO ,CE, & ND,"CM<k?;' . 

Pariter vt D E, ad £ C, fic ( funipra communi altitu- 
dinfrUO,^ redf angulum O D E, ad' re6%anguium_^ 
O D, E C ; ergo & vc D E, ad E C , fic eft tamreiaan-' 
gulum N D O V ad re^anguV N O , C E, & N D , C M, 
quiim redlangulum O.P E, adre^angulura O D , EC , 
Ergo; 6C'Tt £>*E,*ad E C , fic ambo antecedentia, nem;» 
pe re^angula ODN,&ODE, ad ambo confequen- 
tla , nempe ad cria tcAangula N D , C M ; N O, C £ , & 
O D, C Sed rcd^angulunf O D N , cum retflangulQ 
ODE, eftieqtwU te^iangulo O D , N E ; & paricertria 
redlangula N Dv^tri, &N 0,CE, & OD,GE, funt 
xqualia rcdlangulo H D, ME. Ergo , & ,vt. D E , ad 
£ C) fic rcdlangultfm^ ET, NE, ad . rc^lMigulum 
ND,ME. 1} .lu .. 

. iKr^jumiivc DE;:ad EC, fic ( fumptacpcamuirialta- 
^ r%T ' l cudinc 
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ttidin e C M', ;> rectangulam;Z>E 9 C M td redangulum 
£.C M t Ergo, & 
vt redanguluO/), 

N £,ad r^angulu 
ND, M E, ficrec* 
langulu D E, MC, 
ad rcctangulum_-4> 

ECM. Ec permu- 
tando , vt rc(ilan- 
gulumOZ), NE, 
ad rc6iangulu D E» 

C M, fic rediangu- 
Uim ND, M £, ad 
rcctartgulu ECM. 

Sed , vcredJangulu 
OD, NE, ad rec- 
languluDEjCM, 

Hc rc(Slangulum_k» 

O DN, adredian- 
gulam DL, 
vc patet ex proba- 
tione fuperiori pri- 
mi aflurapti i & vt 
ted^angaium N D, 

M E, adrediangu- 
tum ECM, Ec rc; 

Aaogulum N D , 

MC, ad rcdlangu- 

lum MCK.,vt patet ex probatione fixundiailtiraptii 
• .. Ergo 
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Eigoi vttedangvlutn pDN» ad redatigulura D L ^ 
C M‘, fic rcilangu- 
luraND,CM, ad 
rcAanguluMC K. 

£c permutando, vc 
rcibmgulu OD N, 
ad redagulu ND, 

M C, nempe , 

DOy ad MC, fic 
reiSlangulum DL« 

CM,ad re(5Uagu* 

Ium MCK, nem- 
pe ficDL, ad CK. 

Quare> & conuer* 
tendo, vt MC,ad 
D Oy' fcii ad H, fic 
K C,ad D L.Q^d 
emiaciendura. 

. S r autem ^ 

alia Ht maior DC. 

SithaccDXj 8^^ ’ 
pariter DX, diftin-' 
guatnr in Q^,in->-» 
partes proportiona 
les, nempe dat ,vc 
NO, ad ND, fic 
tam O D , ad D 

quaMCjadQ^ .1.. ■ 

& ipfi 02 ^ > fiat jequalis C P vbicumqae cadant tria^ 

1 a pun- 
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pii iidta: > F:. - Dcn nic {^pitrdunffccrdm D P/ ' 

micirculus DT P,- & erigatur normalis C.T-, acdiiiint 
e X , bifariam in Z, & iuncta 2T i dentto Z', inceruaU 
lo Z Tjfiac fcraicirculus E T R, qui fcraperiecabic O C, 
inter puncta D,C,vt patebit inferius. .Dico panctum 
£, elTe quatfitum. Ducamur enim tahgbhc&) 
pendicularcs. Quoniaii^eniin re«ftangultT>GPi EC 
funt azqualia , quia xqualia eidem qaadtatoCT ^ 
cum re^angulum R'C £> Hc aequale rec^angulo XEC, 
quia, cum Z E, (it squalis ZR,5cZX)(ic squaiisZC, 
ergo reliqua E C , cnc s<j|aajis reliqus X RHEigg i 
le^angulum D C P, erit squale redanguk>X.EC 
vt D C ^ ad C E) (ic X E) ad C P , (eii.adi , d sqUa**; 
Jcm . £t diuidendo , vt D E , ad £ C , (ic BQ ;ad Q X v 
£t vt vnum antecedentium ad vnutii con(^[aendum> 
ita omnia antecedentiarad omnia conicqUenda^ nem^S» 
vt DE', adEC,fic DQ^adEC, cuinQX.j ]tj 
quis fequatdr prxcedehs dcmopftratio, nemjpc,w 
ad £ C, cum Q X , (ic ( fumpta communi altkudiii£^ ^ 
ON*, ) &c. ' ' ’ \ > ‘ ■- 

Q^d ver6(emperfemic1iculusj(ecec DC^kefC,D'', 
patet . Quia (i non fccat , vel cadit in D, vei vitta D 
Non in D •, quia tiincpunftbm IV» eflet rddn , 'acP^ & 
eflee idem fcmicirculus D TP.' Cum ergo iotaZ D,’cf- 
fetsqualis^totiZPj&Z C;ZX 5 crgo,&pcliquaDG^* 
cfTec squalis reliqux X P- Quare, addita'-' ''comn^ni- 
CX , tota DX ,c(let sqi^lis GF. Qubid implicat;' 
quia CP, fafta cft squalis tantumQX' qus ellpar» 
];>X. Maius abfurdumbon^luderetur fi pumHium £, 

cade- 
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lOUfli 


•l -iui-L'- 

JjD ftlfcri 

•iin^^nn 


cad»i:evvltra y. i .quU tunc pnn^kum Ki 


' ?^C O* U 


, zi 'V /. 

i , d ;;: , -? U fri.) 

. . ■'> , U 

^ , i..i j*7 '* i. d.'.' . 

^ * A 






. ei> 


Ungukim C P* 
cflcc aequale rcda- 
gulo L C quia 
ambo aequalia «ide 
quadrato T C , cx 
hypothcG falfa.Sed 
re<^angulo LCS, 
cflTcc aequale rcc* 
tangulum C, \ 
quia X ^ , cft £c- j 
qualis C L . Ergo 
redtangulu DCP, 
cflet aequale ree* ■ 
tangulo^ X L C . ^ 

Quare , eflet , vc 
D Cibiinor ad C Li ^ 
maiorem fic X L, 
adCP. ErggXL, 
efleci minorX P 
cum CP, fic aequa- 
lis QX) noA folum 
minor L X > fed 
etiam D X. Pacet 
ergo aflumpeura. 

S I .Mndcm illa ; i 
alia fic minor- p C» Sichaee PX/i&diftinguacur in^ 






ir ^ 

-..-iI.iri-:l3ov,i' 
(. ,'J 


Q; in partes pfoportionis , vtfit'(icut'N ^5 adND fic 
C M , ad p ClL & O D, ad QJ i fiat’«cra’aTK 

C P . Ec uH)er D P, fa6loifcmicrix.u lo' ? ic et^£Sa n^frtiaff 

C T , diuifaquebifariamx c,in ^ &iua«Sb ZT^ ccrt^ 

troZ,incerualIoZT,fiac r 

femicirculus R T E , fc- 
cans D C , in £ , inter 
D , C . Secabit enim » 
quia, ciiniZP, fic mi- 
nor ZD, quia,' 'ex hy- , 
pothefi D Xy cft maior ^ 

D Q^hot eft C Pj 
XZ, eft a:qualis Z .2 
vnde Z T , efl: minor ; \ 

Z D V Dico pundum E, j \ 
cfTe quasfitum. Nam du- ' 
dis ,J vt prius, tangentu 
bui , & dfinibus ; fedan- 
gulum D C P , cft ojquar 
le redangulo E C R . Er- 
go, vcDC„ ad CE, fic 
RC^ adCP. SedRC^^v 
cft xqualis E X ,"8 ^ V 
C P , eft aequalis D 
Ergo, & Vi D C, ad C E^ I 
fic EX,adDQ, Ecdi- j 
uidcndo,vcD£;a<i6jC, 

fic exceffus X E, fuper D C^ad D Et vc Vnum an- 
teQcdcnriumi ad vndm corifequeniium> ita omnia an- 
^ tccc^ 


D 


I • 


y!u»pa 


3:- ii:? 






^ ^^igtliaatJ ln^oogle 


vt DE,ad 

P ^Hpcr P C^nfrape ‘QX , id 
PQ,cura]EC-r$c4 ycQX^^^a^ DQ^tum EC, fic 
( fiamp^ ^qramuru flatOfiw^^Ojq ; >■ &c. ^fupra fac. 
tuipcftj&.cpnciudctw prQ^ . Fa£kttraioft ergo 
in omnibus cafibus , vt MC,ad H^iiGo^KC» »dD,L. 
Qijod erat faciendum. ., .pi q (j.. 


_ i);. . >l •il>S!;pi’" 

PROBL- XII-. PROPXXXIV^n* 


Datis duabus Iphaeris cum conditiqt 
.. -nibus fupra pofitis , reperite puhc 7 
tumE^vt du6lis tangentiliiusEF, 
'E G , 6c a puruSlis conta6tus di- 

miffisperpedicularibus F GK, 
ad diametros, & GM,'FN,ad 
centraj&cx retjolutioncfe<5torum 
planorum GM C, F D N, cir- 
ca B A ^ faftis fedtoribus folidis 

GMPG, & FNQDf ifti fm? 
,ad inuicem in dacaprc^rtione . 

D Aca propordo fit , habet R , ad S ; & fiat» 

,vi;CM, adpNo?cR,adQ^V & pariter 'fiat, vt 
K > ^ fic Q^ad peinde ( intcUe«^^is prius fphcr 



7t . , 

ris ledis per axem tnoi-e anteccd^, 

inucniacuripundam- 1 , vt’ difdis t^ln^j^tibtis E F, 
E G, fieperpcndlcUlaiibus » ad S, fic 

K C / ad D^L j 8d fedfed/ / Vt 1 h fcKemaie , 

Dico pundom E) «iTe Ciiiii cnhn fadum 

Ec, vc <adQ;F^c^ I r. 3v , ^.u \,.o i 

M C, ad D N ; ergo, 
vt quadratum R, ad 
quadr4iUin 0-^1 

pe, R,ad P, fic 
quadratum M C, aid 'l j- 


natur ex 
ne R,ad 
&'vc‘R*, i 
quadra^tuTi M C, 
qu4d;atum DNj.^ ^ 
vtWadSjEcIC.aad'*, 

D L . Ergo propof- j 
tipR ^ad S,coihpo> *■ j 
netur qupq,- cx pro* 
portione ‘ q*uaclriti 
MG, ad quadratum DN, hoceftex dupla prdportio- 
ne MC,ad D N, & exproponionc KC, adDL. Sed 
yt Una propottio M G , ad D N^;Ec A C, dupla Cfl, M 
D B , d aptam, D N I Ergo pr6pp'f tio R, ad S, 
tanvx tiMpjlki prnportlone/mcmpic Vr {yfoporticmCj 

MC, 
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^•C i 4d D N , ex ptopbrtione A C , ad D B , & ex pro- 
ponione KC ,,ad DL . Sed ‘ proportiones A C, ad 
D B , & K C,.^ PiL > faciunt ratione redlanguli A C K,’ 
ad redangulum B D L j nempe ( du^is G C, F D ) qiia- 
4rari quadratum F D;. :Ergo proportio Rs ad S, 

CQropjofletucexproporciAncqoadrati GC,'ad quadra- 
tum FD,& ex proportione MC, ad IXN. Sfldh.^du? 

, proportiones componunt rationem-feftorisGMP C,‘ 
ad febtorem NFDO, vt elicitur ex Archimede lib. i. - 


deSphxra, & Cylindro propof 41 * & exnoftra prima ^ 



.s 




PROBLXIII- PROP .XXXV* ^ 


Datis i;fdem\^ qiix in (lipeHorLProb- . 
lemate, facere’ eadem, qbitibidem; 
vt fuperficies fohserlca- ^ 

G G P, fit ad luperficierii fphx-i 
ricam portionis F 
proportione^' ' ' 


V a I . i '• 


I Vngantur FD, GC j Sedata proportio fit,. quam ha^ 
^tR.adS ; &fiat, vt A CVad DB, fic R , adP , 
& , per propofitionem 33. diuidatur C D, in 'E , vt fadjs 
omnibus, quae ibidem, fit, vtP,adS,ficKC, adDL; 

- / . K & 

'e ‘ • ■ / 
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& reuolutis omnibus , 8c fadlu porrionibus G C P , 
F D O . Dico efle quacficas . Nam proportio R , ad Sf 
componitur cx proponione R , ad P , & cx proportio- 
ne P, adSj vtaiitcm R,adP,fic AC,adDB,-& vtP, 
ad S, fic K C , ad D L jcrgo quoque proportio R , ad S, 
componetur cx proportione AC , adDB, ^ KC ad 
D L, nempe, ex pro< 
portione rectanguli 
AC K, ad rectangu- 
lumBDLx(cutn_j» 
proportiones horu 
rectagulorum com- 
ponantur ex ijfdem 
proportionibus ) er- 
go, vtR,adS, ficre- 
ciagulum A C K,ad 
rectangulum B D L, 
nempe, fic quadratu 
G C , ad quadratum 
F D 5 nempe , fic fu- 
perficies fpha:rica_j) 
portionis GCP, ad 
fupcrficiem fph^rica 
portionis F D O ; vc 
elicicurex Archime- 
de primo, de Sphae- 
ra, & Cylindro propofic. 40, & 41. Ergo fiuflum cft, 
quod faciendum erat. • 


I 


f 

1 


SCHO- 

\ ' 
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Vlca alia Problemata efleocroluenda circa hanc 
materiam i fedquia eorum folmiones non ce* 
. nemus, nifi, vel confufas, vcl per locum folidu ; & cum 
in przienti, vcl careamus tepore ipfas diftinguendi , vel 
non intclligamus tradere, nifi Problemata folura per 
Jocum planum j ideo eorum (blutiones ad aliud opus, 
quod , Deo fauente , imprimetur , remittimus . 


LEM XXIII- PROP XXXVI- 

Datis duabus re(5tis lineis, vnam illa- 
. rum taliter producere, vc quadra- 
, ; tutn compofit* ex data cum pro- 
■ du£ta , vna 'cum quadrato pro- 
r* duplae, 8c curh re6tangulocontcn. 

to fub tota cum producta, & fub 
, produ6ta,,fit ad quadraturn alte- 
rius datae lineae in data proportione. 

« 

D Acxduxrcdx lincxfintAB, &D; & data pro- 
portio fit, quam habet A Bj ad Hi oportet pro- 
ducere A B , in C , vt quadratum A C , cum quadrato 
C B, & cum rcctangulo A C B , fit ad quadratum D, vc 
A B> ad H . Patet proportionem A B, ad H , debere efie 
- • • r K . a maio- 



4 



maiorem ea } quam hal^ecquadraciim A B, ad quadra- 
tum D . Fiat, vt H , ad tertiam partem A B , fic quadra 


tump> aa quadratum K. pacet tacili^er, ex .^etermi- 
riatiohc^Lcmmatis, quadi^rum K , maius efle tertia par- 
te quadrati AB. ^Erigatur ergo a pun(5ko B, linea B F, 
perpendiculariccr fu per poffic exceffum qua- 

drati K, , fupef tertiam partein quadrati A B / & Cc^t^ 
AB, bi&Eiam iiiL. &iun£la LEj centro L j interuallo 
L F , fiat femicireuius ,cui occurrat A B, hinc inde pro- 
du6la in pundlis M j C . Dico pundium C, clTe quaefi- 
tum . Qiuoniam enim‘rectangula M B C, & A C B, funt 
xqualia y^Sc red^anguluni MB^^_e(l squale q^t^aco 
FBj^ ergo rcdtangulum A CB, erit squale quadrato 
B F- £t addita communi tertia parte quadrati A B,ergo' 
redangulum A C B , cura tertia parte quadrati A 
squale quadrato BF, cuni tertia parte quadrati AB, 
nempe quadrato IC. Ergo quadratum.D, ad hacc Ha- 
bebit eandem rationem . Sed quadratura D , 
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pmemA^BJ fic quadratum Dv 
idt^danguldm A G B ; cum ccrtk parte qliadkcr A B ; 
fcfgoJ^&ad coAfi^ucntium tripla, ‘ri vcH, aci A B,’ 
fic quadratum D, ad quadratum AB, & ad tria reftan- 
gulaACB. EtconucrtcndojVt A B,ad jfd , fic quadra- 
tum AB, cum tribus redangulis A CB> ad quadratum 
D . Sed tria rcctangula A C B , cum quadrato A B , fu- 
ciunt quadratum AC, quadratum C B, ^ynumrectan- 
gulum A C Bj nara.duorectangula ACB, cum quadra- 
to AB, faciunt duo quadrata A C,C B, vteonfideranti 
pakt.^ Ergo, & vtA B, ad H , fic duo quadrata AC, 
C B , cum rectangulo A C B, ad quadratum D . Produ- 
cta efl; ergo A B, in C , &c. Quod erat faciendum. 

:i :;i .>j . 0 '0 n?» . 1 r * • 



lph?era,;&:, daC3fireaahne.a.,-ae- 
iferibEre -orbem’^ folidurn-^ : cuiiis 
*'-'craffitie^ fiCdaCa" linea qui ad 
ram dataim;^ < ut m. data pro- 


ir 

j 





. * ► < -I 




OC Problema efl: determinatum, Sidetermina- 

tio, quat patcbu.ex procefsu^demonftrationis>. 

cft , quod proportio data fif maior ea , quam habet cu- 

• ‘ ‘ . <biis* ‘ 
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, bus dac£ line;, ad cubum feroidiametri fpharrxdane. 
Sit data ergo fphjcra, cuius fcmidiaracter F K, 8^^ 
data recta linea fit A B , & oporteat^ facere,, <^upd 
proponitur. Data propprtio fit, quam habet AB, ad. 



Hi Sc data linea A B, taliter producatur in C, vt fit, ficut 
F.K, ad H, fic quadrata? AC, C B , cmn tectaoguld 
A CB, ad quadratum F K. Patet enim, ex determi- 
natione Problematis , quod A B , poterit produci , cum 
proportio F K ,ad maior fit ca, quam habet quadra- 
tum A B, ad quadratura F K. Nam fi effctarqualisicum 
proportio A B , ad H , componatur ex proportion e 
AB, ad FK,&: FK,ad Hi vc autem r IC,ad H^, cutn 
fic fit, ex fuppofitione , quadratum A B , ad quadra- 
tum F K . Ergo proportio A B, ad H, componeretur er 
proportione A B, ad FK., 8c ex proportione quadrati 
A B, ad quadratum F IC , qua: dua: faciunt rationem 
cubi A B, ad cubum.F K,- quod eft contra determina- • 
tionem Problematis iquia proportio AB, ad H,ftatui- 
tur maior ca, quam* habet cubus AB, ad cubum F K . 

Et 
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Ecmult^tnaiusabrurdum concluiicretur, H proportio 
ciTec minor. Nam,eodemdircurru,concIuderctQr'pro- 
portionem AB,adH^ minorem ciTe proportione cubi 
A B, ad cubum F K , Centro igitur C , interuallis A C, 
C B, deferibantur circuli » quorum diametri A£, £ O ; 
quibus reuolutis circa diametros, deicriptx erunt dua: 
iphaerx, quarum diametri itidem A £, B D . Si ergo in- 
telligamus a maiori ablatam efTeminorem, cuius diame- 
ter B D , patet relinqui orbem, cuius ciailities eft A B. 
Aflero eUequxdtum. 

Etenim proportio A B , ad H , V5 dictura eft, deforis 
furoptaF K» componitur ex proportione A £, ad F H, & 
F iC, ad H . Vtautem F K, ad H, iic facta Hint duo qua> 
drata AC, CB, cura rectangulo ACB ,ad quadratum 
FK. Ergo quoque, proportio AB, ad H, componetur 
exproportione AB,adFK., &ex proportione quadra- 
torum A C,'C B, cum rectangulo A C B , ad quadratum 
F K. . Sed iftx proportiones com ponunt proportionem 
cxceBusculu AC, fuper cubum BC , ad cubum F K, 
( vt Batim patebit.^ Vt autem excelTus cubi A C , fuper 
cubum C B , ad cubum F K , fk; orbis , cuius craditirs 
A B , ad fphxram , cuius (emidiameter F K . ( Nam , vt 
cubus A C , ad cubum B C , Hc fphxra A E , ad fphx- 
cam BD. Etdiuidendo, vt orbis ad fphxram , Gc ex- 
cedus cubi AC, fuper cubum BC, ad cubum BC. 
Vt autem cubus BC, ad cubum F K , (ic fphxra BD, 
ad fphxram F G • Ergo, ex xquali, vt exceifus cubi A C, 
£iper cubum B C, ad cubum F K , £c orbis, cuius craBt - 
' ties A B , ad fphxram F G - ) Ergo , & vt A B , ad H , 

Cc 


Digitized by Googie 



So 

(ic orbis ad fphacram F G. Quod feci€ndum-|>ropo- 
iiebatuc. i. ^ 



Qn^d vero ilJae dua: pfoportioaes AB , ad ,F K > 8^3 
duorum quadratorum AC, C B,cuniirof%aiigUlb A C-B, 
ad quadratum FK, componant racionem'excedUs cu- 
bi AC, fupcr cubumBC, adcubura FKi feu, quod 
fac^ium fub A B> in duo quadrata A C,C B, & in rc^an- 
gulum A C B,fita:quale exceiTuicuBi A'iC,'rifpet cubum 
BC; pacet. Quia, duo quadrata AC, CB, cum redan- 
gulo A C B , diuiduntur in quadratum A B , in tria rc- 
dangula ABC , 5cintria quadrataBCj in qua; omnia 
Bducatur A B, fienr, cubusAB, t^iafa^^la fub A B, in 
quadratum BP,& tria fadia fub.B Cj.in quadratum-^ 
A Bfinrnipc exceiTus.cubi A C, fupcr‘cubnm BC. 
OfteofLim ertenim abalijs, fcd.pra;cipuc ab incompa- 
rabili Viro Bonaiientura Cauaierio Prajccptorc . meo 
jimantidlmo, libro fecundo Geometrias indiuifibilium 
l^ropofjt. 3S. qiK)d fi rcv^a linea (e<5la fit inpun6io y cu- 
bustoiiiisasquacur cgbis partium, & tribus fadis fub 
qualibet partiumin quadratum rehqu^e. 

' . Q^od 
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.'Quod vero oporteat proportionem datam maiorem 
ede ea , quam habet cubus A B, ad cubum F K , patuit 
.ex proce ffu Problematis, alioquin non potuifset con- 
ftrui*. " = • * 


LEM- XXIV- PROPXXXVIII 

. / $ • • • • 

Datis duabus re6tis linds ; vnani illa^ 
rum taliter producere , yc quadra- 
. tuiti cbmpofitse ex data produ- 
(Sta 3 vna cum quadrato produc- 
tx ^ fic ad quadratum alterius li- 
neae dat§ in data proportione. 
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finc ad vjuadratUmD, in data propoitfODe^ qbifif)ca, 
quam habet A B» ad.H • Palet Dpoc((R«r;]^nc;i^^ 
cfse ea ^ quam habet quadra^qm A 
Diuidatur A bifariamin L, &hat» vt H^ad 6L| fk 
quadrarum D, ad quadratum K. Patet^ ex determina- 
tione Lemqiatis > quadratum K ; Enahi^ efse^/d^midio 
quadrati AB . Nam, fi aon eflet maius, vil efsct x* 
quale, vel n^inus. Non atqualejiquia, cumfit, vt^H 



s/ 


. 

.1 


ad BL, fic quadratum D,ad quadratum K, nempe ad 
dimidium quadrati AB,- efsct,& coriiiertendo , &vt 
antecedentium dupla, vt AB, ad H, fic quadratum .. 
A B ,‘ad quadratum D. Quod eft^Atra determinatio- 
nem. Maius abfurdum cohiberetur fi fupponcretuf 
quadratum K , minus eflTedknidio quadrati A B . Ergo 
cum quadratum K , maius fic dirtiidio quadrati A B , li- 
nea potens cx^llym quadrati K, faperdiuaidiumqua* 
drati A jfbcatur normaliter fuper AB, apunflo B, 

ic' 


a 
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A: (it B F i & iundla L F , centro L , inreniallo L F, fiat 
femicirculus , cui occurrat AB, hinc inde produdta in 
DicopundumC, eifcquxfituin. 

Cum enim redangulum M B Cj-fcii A C B, ei .xqua- 
le j fit xquale quadrato F B , addito dimidio quadrati 
ABj ergo rcd^angulum AC B, cum dimidio quadrati 
AB, erit aequate dimidio quadrati AB, & quadrato 
f B nempe quadrato K. Ergo quadratum D , ad haec 
habebit eandem proportionem . Sed quadratum D, ad 
quadratum K,eft vtH, adLB. Ergo, & conueixen- 
do, erit etiam, vt L B, ad H, fic dimidium quadrati AB, 
curare^angulo ACB, ad quadratum D. Et vtancc- 
cedentium dupla. Ergo,vt AB, ad H, fic quadratum ’ 
AB, cum duoDUs reftangulis ACB, ad quadratum D, 
Sed quadratam AB, redlangula ACB, fa? 

ciunt duo quadrata A C , C B . Q^re pacet propofitu. 


PROBL XV^ PROP- XXXrX 


fni; ' ;<i 


Datis ijfdcm y t\ux in fuperiori Pro- 
' blemate | facere eadem , q use ibi- 
dem ^ vc totus perimerer orbis , fic 
' ad fuperficiem ^ fph^ere y in ' data 
pVoporciane. 




f f 


Ata proportio fit,vtfupra,quam habet A B, ad Hj' 

^ nis, d 

L i • berc 


D quam patebit, ex procelTu demon (Irationis, de 
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bcre maiorem effe ea , quam habet quadratum A B / ad 
quadratum F K . Producatur AB, in C, vt duo qua- 
drata AC, e B, fine ad quadratum FK, vt A B, ad 
H.- Vnufquifque, ex dii^isinfuperiori Problemate, & 
ex determinatione huius, poteft elicere, A B, poflTe pro- 
duci. Tunc centro C, interuallis AC, CB, deferf? 
bantur circuli , quorum diametri A£, BD,- quibus 



reuotutiscirca A £],&intcircd%is omnibus, vt in fupe^ 
riori Problemate. Aio fadum efle propofitum. Nam 
cum perimeter talisorbis fintdua:fuperfkics fphacricae, 
nempe interior, & exterior j fiiperficies vero Iphar ricas- 
fint inter fe,vt quadratadiametrorum,feu femidiametro- 
lum, vt facile elicitur ex Archimede primo de/phocra, 
& Cylindro propofit. 31. erit perimeter orbis, cuius 
craffities A B , ad fuperficiem (phaerac, cuius femidia- 
meter FKjVt duo quadrata AC,CB,adquadracum-j» 
F K, nempe, Vt AB, ad fi. Quod erat faciendum. 

‘ " T 
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LEMMA XXV- PROP. XL- 
• ^ . 
Diameter A B , femicirculi A D B , 

' cuius centrum F, fit diuifa taliter 
in C > vt BG, fit dupla C A ; & 
ereda a punito C , perpendicu- 
lari C D , ac diuifa A C , bifariam 
in E, iundaque £ D . Dico E D , 
: cfle sequalem F Bj 8c A.E, cum 
E D, efle aqualem toti CB. 



Q Voniam cnira B A , efl: tripla AC, nempe eft ad 
ipfara , vt , ad i j ergo A F , dimidia AB, erit 
icxquiaitcra AC, nempe erit ad ipfam, vt 3 , ad i. 

Ergo FC,eft aequalis, tam CE> quam EA. Pariter, 
quoniam BC , eft dupla C A i ergo , & quadratum.^ 

C D , duplum erit quadiati A C , & erit o<^uplum qua» ~ . 

drati 

1 i. . - f » .• 
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drati C E . Ergo quadratum D E , erit nonuplum qua- 
drati EC. Sed pariter quadratum AF, feu FB, eft. 
nonuplum quadrati £ C} ergo quadratum E D, erit 
xquale quadrato FB, &: linea lineae. Et quia pariter 
A E , eft aequalis C F . Ergo A E, cum ED, erit aequa- 
lis CB. Q^d erat oftendendum. 

S C H O L I V M- 

• « 

E X di(ii);is deducitur faciliter, (]^uod{lBC, fit maior 
dupla AC, &Hant rcliqua^Ytrupra; deducitur 
inquam, d uas A E , E D , minores efle C B . 

LEMMA XXVL PROPXLI- 

Data rc£ta C B , feda taliter in 
. vc B A, fit dupla A C , inuenire 
pundlum inter A, B > puta D , vt 
• reftangulum C DB , fit ad qua- 
dratum D A , in data proportio- 
ne . ' v-i-: / '■ ■ 

D Ata proportio (It , quam habet A B,adH; 

fiat vt dupla A B , cum dupla H, ad H , fic B A, 
ad A E, quam patet e(Te minorem dimidia A B , hoc eft' 
CA. Fa^o aurem femicirculo fuper EB, & ere»51:a a" 

• • ' pun- 
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pnn<Sio A , perpendiculari A F , ac tUuifa E A , bifariam 
in GjiundVaque GFjCcntroG,inreiualloGF,defca- 
baturfemicirculusKF O, produda AC, vfquc adK. 
Q^niam BA, efl; maior dupla A£, &:dudaefl: per- 
pendicularis A F , 8<;^diuifa cft E A , bifariam in G , 
iun(^l^ue cft GFj ergo, per Scholium antecedencis 
Lemmatis, dux EG, GF> hoc eft E O, erit minor 
AB. Fiat ergo ipfi EO, aequalis AD. Dicopundlum 
D , cfle quacficum i nimirum efle, vt A B > ad H , (ic rc- 
(ftangulumCDB, ad quadratum D A. 



Quoniam enim duo rcftangula K AO E A B> funt 
aequalia inter (e , quia funt aequalia eidem quadrato 
A F,- ergo communi addito rciftangulo K A E , duo rc- 
Aangula KAO, & KAE, nempe rcdangulum fub 
K A , in £ O , erit xqualc duobus redangulis E AB, 
& K. A £. Sed rc(ftangulum fub FC A, in £ 0,eft xqua- 
le quadrato K A , feu £ O, quia dux K A, & E O ,mnc 
xqualcs j & quiaEO, fa(fta eft xqualis AD, quadra- 
tum EO, eft xquale quadrato ADj ergo quadratum 
A D, erit xquaic reitangulo E A B , gc^ redtanguio 

KAE. 
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K A F. Sed rectiangulum K A ^ , eft sequaJe redlangulo 
A EO, quia, vc dictum cft, K A, cft «qualis EO. Er- 
go quadratum AD, eritzguale redlangulis EAB,&: 
A E O , nempe rectiangulo mb A E , in corapofitam_rf 
ex BA, EO, feli in compofitara ex B A, AD. Er- 
go quadratum B A, fimul cum rcdlanguloDAB, hoc 
eft rectiangulum fub A B, in compofitamexB A, A D, 
ad h«c habebit eandem proportionem. Sed^^ectlan su- 
ium fubBA, 


















s.. 








'y*^ >= ■ ■ 


bit eandem proportionem. Sed rectiangulum fub B A, 
in compoficamex B A, AD, ad rectiangulum fub EA 
in compofitam ex B A, A D, eft, vc B A, ad A Ej & B A, 
ad A E,fac5laen:, vt dupla AB, cum dupla H, ad H. 
Ergo, & vt dupla AB, cum dupla H, ad H,fic rectian- 
gulum fub AB, in compofitam ex B A, AD, ad qua- 
dratum A D , nempe fic quadratum A B , cum rectian- 
gulo BAD, ( quia rectiangulum fub AB, in compo- 
firam ex B A , A D, diuidicur in quadratum B A, 
in rectiangulum BAD, ) ad quadratum AD. Ec di- 

" ■ uiden- 


^9 

uidendo ,vt dupla B A , cum H, ad H, fic quadratum 
B A, cura rc^angulo B DA , ad quadratum DA.. 

Et rursuradiuidcndo,vt dupla BA, ad H, fic rrii .« 
redangula B D A , cum quadrato D B, ad quadratum 
A D.Et antecedentium dimidia. Ergo, vt AB, ad H, 
fic dimidium trium retStangulorum A O B , & quadrati 
DB, ad quadratum D A^ Sed horumdimidium ellre- 
iSbogulumCD Bi narn^ dimidium duorum redangu- 
lorum A D B, eft vnicum rcOrangulum A D B j & dimi- 
dium rc<aanguli A DB, cura quadrato D B,ncmp?_^ 
reAanguli A B D, eft /edapgulum C A,D B> quia C A , 
cft dimidia A B . Duo auwm rcdlangula A D B, & C A, 

D B , funt aiqualia redaitgulo C D B . Ergo , & vt A B , 
ad H , fic rca^gukm C DB, ad quadratum AD. 
Quod erat Sciendum. 

PRoiL-!^; PROP XLII- 

Datam 'l^xram , aliquo plano tali- 
ter diuidere , ,vt vna illius portio , 
ad conum fuper eamdem bafim 
cum portionibus ^ cuius vertex fit 
vertex alterius portionis , fit in da- 
ta proportione . 

S IT data fphxra, cuius diameter AD. Oportetip- » 
fam fecarc plano B E C , cui diameter fic perpendit 

M cula- 
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cularis, adeo vf , £ido cono , cuius bafis fit B E C , 
vertexD, poriioB ^C, fit ad conum BDC, in data 
proportione . Sit ha:c , quam habet D , ad H , & pro- 
duda/ 4 D,in F, vt^D,fitduplaDF, diuidacur, per ' 
propoficionem antccedcnr ! ...x , 

tera /<F, inE, vt redan- 
gulum fit ad qua- 

dratum E D, vt ^D, ad 
H i & per pundlum E, ado 
plano B E C , cui A D , fit 
noimalis, fado cono, 

B D C; vt mons cft . Dico 
fadum efie propofitom__i>. 

Intclligatur etiam conus 
BAC. Portio RAC, ad 
conum BDC, (de foris 
fumpto cono B A C , ha- 
bet rationem compofitam 
ex ratione portionis ad co- 
num B A C, & coni BAC, 
ad conum B D C;fed portio B AC, efi ad conuB A C, 
vt F. E , ad D E , vt ofienditur ab Archimede x. de Sphz- 
ra , & Cylindro propofit.7. & conus BAC, ad conum 
B D C , efl, vt A F , ad E D 5 ergo proportio portionis 
B A C, ad conum BDC, componetur quoque ex pro- 
portione F E, ad£D, &AE,adED. Sed ha: dux ra- 
tiones componunt rationem redanguli FEA,ad qua- 
dratum ED. Eigo portio BAC, erit ad conum BDC, 
vt redangulum "f E A, ad quadratum ED, fevi, vt 
li^A,adH. Quod erat faciendum. 

LEM- 
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LEMMA XXVirPROP XLHI- 

, « 

Data hypbtenufa trianguli refban- 
guli , & data ratione , quam ha- 
bbt quadramm vnius laceris , ad 
rcbtangulum ^ fub alio latere in per- 
pendicularem duitam ab angulo 
rebto in hypotenufam , inuenire 
triangulum 



D Xta hypotenufa fic A B , & data ratio fit , quam 
habet A B, ad H . Fiat, v: A B, ad H, fic H, ad^ 
Kj deinde fiiper A B,fiat femicirculus, & per propof. a o* 
huius, taliter diuidatur AB, inC, vt rc(f!langulum-^ 
ABC, fitad quadratum AC, vc AB, adK^ &apun- 

M a cto 
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Ao Cf erdiUo perpendiculo C D,fiac triangulum A D B. 
Quod affirmo eflc quacfitum,- nempe ciTe, vt A B, ad H, 
fic quadratum D ad reditangulura AD C . 



Quoniam enim fa<5kum cfl, vt A B, ad K, fic re6lan- 
gulura A B C, ad quadratura A C ,* & redlangulo ABC, 
cft arquale quadratum D B'j ergo, & vt A B, ad K , fic 
quadratum DB, ad quadratum^ C . At.quoniam in- 
ter A B, & K", e/lhiedia proportiorialis H , «pariter in- 
ter quadrata P'B, & AC, eft medium proportionale 
icdianguldtrtfubDB.iri ACi ergo, & vtAf, adH, 
fic quackatnnrDB', ad rfCtangulumDBVAJC. Sed, 
propter fimilitudinem triangulorum DBC, ADC,re- 
dangulo D B, AC, efl: scqualc rcdlangulum ADC. 
Ergo, 6c vt A B , ad H , fic quldratum D B , ad leAan- 
gulum ADC. Fa(llura cft ergo, quod proponebatur.^ 

■ ' • I * . ' > • ' ■ ' ! . . ' .l* i 


BRO- 


Digitized by ' jOOglt: 


PROBL XVII- PROP- XLIV- 

Datis ijrdem , qux induperiori Pro- 
rj .blemate, facere eadem ^ qux ibi- 
dem , vt fuperficies fphxrica por- 
tionis B A C, fit ad fuperficiem 
conicam coni- B D C , in data 



D 


proportione ^ — . 

Ata propottio fit pariter, quam Habet A D, adH. 
Data ago diametro D./f,rpHa:rx data:, tamquam 


hypotenufa trianguli rcc- 
tanguli, inueniatur 'trian- 
gulum rcdanguluni/^DB, 
vt quadrarum fit ad 
rc£tagulum D B E , vt D 
ad & intelk'gantu^,por 
tio B jfGySt coli^sB D C . 

Dico plano-BC^I^amef' 
fc Iphatram, vt fupcificies 
portionis B^Cyiit-ad 
perficiem c&Hi B D vt 
A5D , ^ H . kcs 
qui^a ex iVrchi^iedcixpc^ :■.] 
factus citVo,| vt.quadnim 
A B , ^4je(5V4^iylu^'' 
fciijVt D fuper- 
ficies portionis, ad fuperficiem cooif • : A lomni < 
) ^ SCHO- 


ijHioti 


Z iU -.IC 


4 


> 
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S CH O .L I V M ';i , 

A Rchimcdcs libro i; dc Tph^^^a & Cylindro^pri 
pofit. 7; foli|it<hoc Problcriu^ ‘Ji'1 data fpiixia 
portionem abfcind^re,qu$. ad conum fuper eattjdcm 
bafim, & ineadeni altitudine ciim ipfa,,. habeat 'datam 
proportionem.) Arbitror non e(Tc 'inutile folufett^ 
Problcmf etiam quoad rdfjcrficies-.^ ^ ; r ' • • 



LEMMA XX VIII PROP’XUJ- 
In dato circulo' i'nuenire' “arcum 

chorda ipfius ad finifiin reatum' 3 
fit in dafa^oportione." • 

**r • ^ ' 

IT datuscircaluj.^cti- 

\ * j ' 

ius diameter AD,ojwiV 


tet inuenire aicum iVE , yt 
chorda A.E, aid fin^nredu 1 
£G', fitin dataprope^o- 
ne, qu^dit ea^,^uaaiiiabct 
AD| ad H.^ Patet oporte- 
re hanc efle cxc efTui-/ cum 
chorda alicuiiis arcus , fit 
femper maior _ finu recto. 
Fiat ergo , Tj: p A , ad H, 

Cc H, ad aliam, quae vtique 
erit minor A D j'ik h«c 


DGi 


OiQitizt;\j \j'j 


r .ogle 


DGj ^ a’’pUncj^Tj^ ddcanfurGE, normalis Da, & 
chorda E A . 0uas afTero efTe <qua:fitas . Nara D A, H, 
&DG , funt t^cs continue proportionales. Eigo, vc 
Da, ad D G,fic.quadratum DA, ad quadratum H. 
Sed pariter j vr D A , adiD ( furapea G A , com- 

muni altitudine,) eft rcccanguIUiti D AG, ncmpequa 
dratum AE,^;^dxeqt^ngulumDjGA, nempe, 'ad qua- 
dratum* E G 5 ergo & vt'"quadratum D A , ad quadra- 
tum H , fic quadratura A B , ad quadratum EG . Ergo, 
& vt DA, ad H , fic A E> ad E G . Quod erat facien- 
dunx^Vi jiriimx.xn iluoiio , r:xr .•) x ' f- 

,t. Velfic.dQmpqiafiliHv^ft^^lnor D A^.dxhypothc^ 
fi, aptetur ei aequalis D E, a -puncto D , &]ducantur 
E A , & pcrpendiculatis E G , fu per diametrum D A . 

Quoniaii^ijuo trianguliiA DE, AEG,ifunc 
^rg^y^vt A D, ad D E/'feii 



H > aequpiem^ fic A Ei 
E Q.fQmod ‘Crat 

^ciendum 

■ ... 

/ / i. i i 


\ 

t - 


j 'X 



j 

i>c < ^ i 
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PROBLEMA XViliPROP XLVI- 

* I ■ “ 

i » . J 

A data fphxra portione abfcihdere^ 
...cuius fuperfiqics fphsrica „ ad (ut. 
■ aerficiem conicam coni in eadem^ 
^afi ;i 8c' altitudine curri’ portione, 
fit' in data' proportione’. - 

h- ' A 'i .. -•"» 

D Atx fphzrac , &eius circuli maximi /ic diameter 
Da4,6cdara proporcici (it,i.quam''habiec 
ad H . . Per alteram veto _ (I c r j-.’- ' 

duarum propofiiionunu-»: . . / uj j| 

antecedenti u, aptetur AE^t 
& ducatur perpenditrularis ' 

E G, vta^ Ejfitad EG,vtg 
ad H i & intelligan> 
tur portio , & conus £ AC* 

Dico Scc. Nam Tuperficies 
portionis e(l ad fuperficiem 
coni, vt quadratum a<£, ad ^ 
re<flangulum A E G, nem- ^ 
pe, vt .(4 E , ad E G,- nempe, 
vt/4D, ad H. Q^d erat faciendum. 



LEM- 
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LEMMA XXIX- PROPXLVII- . - 

r • * 

'Daam AB> taliter fecarein pun6to 
, C , ,vt duo quadrata A B , B C > 
fmt ad feftanguluiTi ABC,^’ cum 
quadrato’ ‘ B ' C , in data propor- 
tione - 



D Ata propoitio fic, quam habet A B, ad BL, • 
quam patet debere elTe maioris ina:qualitatis. 
Fiat, vt A L, ad L B, Hc B A, ad A D , ei pofitam in di- 


ie<aum j 6c fuper diametro D B , Hat femicirculus, cuius 
centrum Gj‘ & a punt^o A, ducatur A E, normalis fupei 
A-B^ & a. pun6to B , erigatur pariter normalis BF,'^at^ 
qualis ipii AE , &du<aa G F centro G, interuallo G F, ■ 
fiatfemicirculus, cuius diameter fit HiC,& ipfi BK, 

■ N . fiat 


; Digitized by Googie 


fiat a:qualis B C , ( cum B K, fit minor B A , vt oftende- 
tur.) Dicopuri<flumC, eflc quicfitum , 

In primis , quod B K , fit minor B A , patet ; quia_<,, « 
cumdu.T A E,B F,fint squales, erunt squalia, 
illarum quadrata : quare , & redangula H B K , D A B , 
erunt squalidi Scideocrit, vtm^iorHB| -yl minorem 
D A , fic maior A B , ad minowni B K. *' 



Quod autem pun<aum C, fit qusfitum, fic proba- 
bitur . lam probatum cft , redangulum D A B . cffe .» 
squale rcdangulo H B K , hoc eft reaangulo H B C , 

quiaBC, fadla cft squalis B Kjfedrcaangulum HB C, 

quia (ciim H D, fit squalis B K, cft etiam squalis B C,) 
cft squale redangulo D B C, & quadrato C B j ergo 
rcdangulum D A B, erit squale redangulo D BC»& 
quadrato B G. At rectanguliim D A B, cft.squale^ ^ 
rtdangulis D A C, & D A, C B j crgo,<& duo xedun- 
gula DAC, & DA,CB, erunt squalia ledatigiilo 
DB C,& quadrato BC. Pariter rcctangulum DBG» 
■J": • ^ eft 
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cft aequale rectangulo fub D A » in B C , & reccangulo 
ABC; ergo rectangula DAC,&DA,CB, erum x- 
qualia rectangulo D A, C B, rectangulo A C B, &: 
quadratoBC. Quare communi ablato rectangulo fub 
D A , in C B j rcctangulura D A C , erit xquale rectan- 
gulo ABC,&quadratoCB. Ergo ad hxc plana xqua- 
lia, rcctangulum B AC,liabebit eandem proportio- 
nem . At reaangulum B A C , ad rectangulum D A C, 
cftvtBA,ad AD,&BA, ad AD, facta elb, vc A'L, 
ad'L B ;crgo ,& vt A L,ad LB, fic rectangulum B AC, 
ad rectangulum ABC, cum quadrato B C . Quare , & 
componendo , vt A B , ad BL , fic erit rectangulum — j 
B A C , cum rectangulo A B C , & cum quadrato B C, 
adrectangulum. A B Cy cum 'quadrato B C. Sed duo 
r^cangulaB'AC, & A BC, faciunt qsadratum BA. 

: Ergo y & vt A B , ad B L , fic quadrata, AB,' 
y BC, ad rectangulum ABC, 

•!M1 eum quadrato BC. ' • ' 

■ Quod erat ra- . • 

cieiidum.' 





» 
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LEMMA XXX- PROPXLVIII; 

Si fi nt quotcu mq u'^ .magnitudines^ ’& 
aliae ipfis numero aequales, qu^e bi- 
nx fumantur ,■ 6c in eadem pro- 
portione . Quam, proportionem 
- ’ nabebit fa6tum qfiddcumque.fub 
quibuslibet: magriitudinibus pH-,. 
mx leriei, ad fa6lum fubalijs ma- 
' gnitudinibus eiufdem feriei; fic fi- 

X •• — * I • ' . • ' ‘ i|*- ^ -3 

, 6tum lub magnitudin±ius decun-i 
dx feriei antecedentibus homblo- 


gis, ad fa<Shiin fub; magnitudini- 
bus fecundx feriei homologis con- 
fequentibus , exiftehtibus omnibus 
fa Ais homogencis . 


R em excmplifico.’^Sint<ius feries j in prima fint 
quotcumqu; inagpjtadines A,B,C,3c ia fecuda 
alix idis numero xqualesD,E>F,<]uxbinx fumantur, 
&in eadem proportione, nempe fit,vt A, ad B, fic 
ad £ j &. vt B , ad C , Hc E , ad F . Intelligo ergo , ^uod 
V g. quadratum A) cum rectangulo A, B, fitadqua*^ 
-1 1 .' r l! draiuoi 


J 
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dratum C, vt quadratum D , cura rcdangulo D, E, 
ad quadratum Fi & fic in altioribus poceftatibus , & 
irvfa<ais:diuerrimode. iRes eft facilis probatu^ quii_^ 
proportio primi fa^i ad fqcupdnmfadum,cotflponitur 
cx ijfdem proportionibus , cx quibus cpmponicur pro- 
portio tertij fa^i kd quartum fa^um . ' - 

% 

-.rri-. .,-i.s.G H 0 

E X didis infertur, quod etiam permutando, vr pri- 
mum fada m in p rima ferie , ad primiim facluoi.^ 
in fecundkfV^^lfi^undura fodum in prima ferie, ad ’ 
fccundufll^umTfrt^^ om- 
nia i ,> : UD -" t 

didifri^rtWjiquod ii' finc duo triangula 
firSinjCric, Viquodlib/c faduinfub quibuslibet 'late- j 
liljis vnius ,’ad]quodlibet idum fub quibuslibet late- i 
ribks eiuftjem ,{ita qnodlibetiadum fub lateribus alte- - 
rius^tecddeniibpS in p^no triangulo homologis , ad 
quodIiS« fa^ji^ fi^ceribus alccrius, itidem confe- ^ 
qucntibimTTq&16 triangulo homologis,- dummodo' 
hxc fada, fint homogcnea . Res eft euidcns, quia late-d 
ra duorum n iadguiorum Gmilium/unt dux feries trium 
magnitudmum.difporitxfccuridum condicionem Lem- 

ipat^, 1,}.. - j.. ^ 

^ ■ i RvJ' 

c * Ci • 
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PROBL-XIX- PROP XLIX- 



Datis ijfdem in fuperiqri Pro- 
blemate j facete eadem , qu* ibi- 
dem , vt totus perimerer r portto- 
nis, fit ad tPtum perirhetrurrt co- 
ni , in data proportione^" _ 

D Atac fp^rxfic circulus maximus,'cuius diame- 
ter A D , & data ratio fic, quam habet A D, 
ad H, qua: debet efle ejc- 
ceflus. Diuidatur AD, 

F, vt quadratum A D, cum 
quadrato D F, htad reftan- 
gulum ADF, cum qua- 
drato DF, in data ratio- 
ne A D , ad H , per propo- 
fitionem47. Deinde a pun- 
0 :o D , apteturD E , a:qua- 
lis D F , & dimida perpen- 
diculari E G C , ' & iundlu-* 

EA, fadla confueta reuo- 
lutione, intelligantur por 
tio , & conus E A C . Dico haje (olida efle quacfi M * 
Oim enim Ewaum Gt , vrD A , ad H , fic duo quadra- 
ta A D , D F , ad redangulum ADF, cum quaAato'- 




DF, 
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DF, netnpCf /"profptcr acqualicatemDF, DE,J duo 

r idrata AD>DE, ad rc^bngviIumAD E, cumqua* 
to DE.i &jcika (propier umilitudincm triangulo, 
rum AEDj A EjG ) Et, vtduD quadrata A D, DE, ad 
rcAan^ulura A DE, cura quadrato DE, fic duo qua- 
drata A E, EGj^adrcdangulum AE G, cum quadra- 
CoEG, per PropoC antcccd. , ncu;pe, ex Archimede 
(xpe citato, periraeter portionis E A C , ad pcriractrum 
coni E A C . Ergo, & vt A D , ad H , fic perimeter por- 
tionis, ad perimetrura coni. Fa(Stum ergo, quod 
proponebatur. 

XEMMA XXXI. PROP L* . 

Datam reftam lineam taliter fecare 
- in pun6to,‘ vt quadratum totius, 
ad fe^bifigdlum fub tota V& fub 
vnb fegitiento , cum quadrato 
' eiufdem fegmenti, fit in datapro- 
/’ ' pordpne. . . • • 

D Aca rc6ba linea fit A E data proportio fit , 

quam habet AB, ad BD, eipofitam in dire- 
ilura . Pacet proportionem datam debere efle talis con- 
ditionis ,,vt A B, fitraaior fubduplaBD, quiaremper 
quadratum A B, cft^maius fubdupio re<aaoguli ABC, 
& quadrati B C. Fiat B E, arqualis A B , quae fccctui: 

. . ' . bifa- 
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bifariam in F j deinde fupcr A D , fiatTemicircuIus , & 
a pun6lo’B, erigatur pcrpendicularisBG; &a pun<ilo 
F, ducatur linea ad punctum GjccntroautcmF,inter- 
ualloF Gjdcfcribatur femicirculus CG K, qui.fcmper 
fecabit AB, vt patebit inferius .Dico punctura C, cfle 
qiia:fituni_:jj^.« * • i..-, .i’.» ^ 

' ' Quoniam jchimrcctingulura ABD,& rectanguluhl 

•' JC IJ.. -jq . . j 


KBC, funta:qualia inter fe, i quia fcqualiaqidcra aua- 
ciraco G Bi '& quia K!E , cft jEqualis C B i^fectangulum 
K B C , ell: xquale rectangulo E C B ,• ergo fcctangu- 
liun A B Di eil atquale rectangulo E C B , nempe rcc- 
tangulo E B C,‘& quadrato C B . Sed quoniam £ B, cfl: 
«qualis AB, ergo rectangulum EBC, efticqualerec- 
tanguloABC. Quare, & rectangulum A B D , erit 
«(^ale rectangulo A_BC , & quadratoBC. Qu ar^ ^ 
quadratum A B , ad h«c habebit eadem proportionem. 
Sed'quaiifacum A B ,' ad re»3:angulum ‘ A-B D, eft vc 
A B , ad B'D .> Ergo, & vt A B , ad B D , fic quadratum 
A B, ad redlangulum ' A B C, cum quadrato' B Ct.' 
Quod qrat faciendum. * ? - 

Quod 
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^ vero a0uraptum eft, nempe remicirculutn_»a 
G K. jfecarc A B j (cu F G , minorem cfle F A , pacet ^ 
quia, ciim D JB, fit minor dupla B A j^ergo , & quadra- 
tum G-B^erit^inus-rduplo quadrati AB. Ergo qua» 
dratumG^ ad^quadratum A BjCritin ratione minori, 
quAm^^'^ 4 i EcquIa BF ,cum fit dimidia B A , eft 
eiu^aadrat%i fabauadrimlum quadrati A B •.^Ejrgo 
d^quadrata. (IB 7 " F/ quadratura G F , erit 

aclqi^ndratumiA B, in laci^ne minori, quam 9 , ad 4.. 
Sed quadratura A F,cft ad quadratum A B , vc 9-ad4.^ 
Ergo quad^atimi F t 5 , eft^minus quadrato F A 5&cpn- 
fcquencer K Gj^itiiyrtorFA. 

PROBLEMA XX- PROP LI-" ’ 

I 

Datis ijfdem , quse ih fuperiori Pro- 
blemate , facere eadem , qux ibi- 
dern', TC (uperficies fph^rica poV* 
tionis ,R A C t .fit ad perimetriim 
■ -coni; i» data proportione. - • ’ 

r J ■ ■ - j Vi. ■- "11 - 

P Arket dat^ ratio fic/^uain babet A'D, ad H, quam 
' infra patebit ,- debere cHc maiorem fubdupla. Di- 
oidatur, per Lemma antecedens, 'A D,. in F, vcquadra- 
^ ttira AD; fic ad ren:anguIuhr‘AD.F, cum 'quadratd 
DF„ vt A Dj ad H'. - Er pariter, Vt fupra fa<aum eft, ap- 
retqr apun^o D, D^Dj^itt^rflis D F, &fiantomnia; 

O vt 


Gc-iiylt' 



to^ 

vtin antecedenti Plroblenflace, dc/arguamV congruenti 
argumentatione, vtibidem. ‘ ' ‘ ‘ 

Tande^nfrcbcludemusiqua.- ^^* ’* 
dracomAfe, ad redlangulfi • 

A E G , cum quadrato £ G, 
efTe, vcA D, ad H. C^- 
re 'patet etiain*> fiiperficiem 
fphxricam portionis E A C, 
clFe ad periraitrum coni 
E A C , vc A I>, ad H . 

Qimd vero rario A 
ad H , debeat efle 
pia. Patet , quia quadra 
tum A E, cli maius fubdu- 
plo redtanguli AEG, cum quadrato EG . 


: ' S C H 0 £ I " 

E X ditiis habemus^ modum , quo fobiamua Proble^ 
ma , in gratiam cuius traditum cftprairens,* nem- 
pe Datis ijfdeni , qua: in tribus iuperiotibus Proble- 
matibus , facere. eadem ,qua:ibiden^^ mQ totus perjme- 
tet portionis E A C, intus, & extra, dempto cono E A C, 
ad.pei i metrum epui EA C,. .d«ca praportionc;^ 

JSa/n petimetet, tal.s portionis ettra,. conflaret fuper» 
cie iiVnacrica pottionis , & circulo baG^j intra vero, fiir 
pej&ie copica , fiipponeodo ablato cono,. remanere ba-> 
lim jSi crgoilatj^vtcxccflus AD>fuperH, adH^ (quU 
in cabcafu proportio data debet efle etceflus;); (icqua<v 
.. ‘ dra- 


107 


dratum E A, ad redanguluro A E G, cum quadrato £ G,* 
erit componendo, vt AD,adH,;fic quadratum A E, 
curarcdangulo AEG, &c cum quadrato EG, ad ve* 
d!langulum AEG, cum quadrato EGv nempe, totus 
l^imecer portionis , vc fupra expofit» , 4d perimetruta 
coni. 


I.' 




PRQBLXXlPRO>Llt ■ 

• f * 

, f 

Data iphaeras portione cjuacumque j^ 
reperirc conum circa.eam’dem,a-! 
xim cum portione , vc portio fit 
ad conum in data proportione . 

ito, -ll t I u a . . . 4 ^ ^ 


• I V 


' X > Vj , »j G , <■! V/ ’ ,i:c 


V ' Jcec loihicip PipUeinatis poEiti, haberi faciv 

Jj^ li(nmeqt’AliHifpcde, vf patebit; quia camen.^ 
poiiuroua iprum Caluere , quamuis difficiliori modo, 
per qu^idampnopriampropoEttonerp vniuetrAlcm_ 9 , 
qaaraceniemus4\9^nj^efi;^ndam ideo cuni nefciaiuus 
hanc aptiori loq^fc^iqcire i in gratiam noCra; propoG ^ 
tionis, foluinms Jmc Probl^'^* 

Archimede poaeapratmiiToproprioLemmate vniucr*. 
falt . 

Sic ergo datat rphatrat , cuius diameter B K, centrum 
L > data portio A B C , cuius axis BD,i5cdata Gepro* 
portio , quam habet K B , ad H, & oporteat jfacerc^, 
quod imperatum cA . Fiat, vt K D > ad eandem K D, 

O a ■ cum 
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ciim KL, fic D B/ad 
D G . Ergo , ex Archi- 
mede i', defphxra )& 
Cylindro propof. t, Ci 
fiat cohus G C , hic 
erit aqualis ' portioni 
ABC. Fiat ergo, 8;^ 
fiat, vt GD,.ad DB, 
fic KBjadMj&fiat, 
yt M, ad H, fic qua-, 


dratum,AD, ad qua-"^^ JE D F, 
dratum DE. Fa^lo er- ’ ' N. ' " 

go 'cono E B F . Dico fV f / 

hunccfTequaefitum.. . . /-1, p ' ^ > l - 

Nam conus A G Cj ad conum E B F , habet rationem 
compofitam ex ratione G D , ad D B , & ez ratione qua- 
drati A D , ad quadratum D E ,* pi6r br^dffitionem piE 
mam huius . Sed, vt G D', ad D B'/;ficfa2la eft K B vafi 
M i & vt quadratum A D, ad quadratum' DE, fic M, 
ad H . Ergoconus A G C , feii portio A B C, ei aequalis,' 
ad cohum £ B F ', habet rationem cohapofitaih ex ratk»^ 
ne K B , ad M M , ad H. Sed illa^ tmae rationes K B,' 

adM, M , ad H , Sciunt rationem B , ad^H'. Er- 
go, &c. Q^dScc. -i ^ ‘ " 


LEA4- 
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Quodlibec Gonoides parabolicum, 
vel lijperbblicumj quaelibet portio 
. Iphaer^ > vel fphaeroidis , 6c etiam 
conus , funt ad conum fuper can- 
. dem bafim ,& circa eandem dia- 
metrum cum ipfis ( fe6ta diame- 
tro bifariam , & ordinatim ex pun- 
6to fe6tionis applicata lineae, j vt 
quadratum ordinatim applicat^ , 
curn quadrato portionis 'eiufdem 
ordinatim applicat^ intercept<^ in- 
ter pun6tum diuifionis & latus 
coni, ad duplum quadratum huius 
intercepta . 


S IT ergo Conoides parabolicura in prima figura, 
vel hyperbolicum, vt in fecunda , vel quxlibec 
portio Iphxrae,, vel fphxroidis ,vtin tertia, vel conus,- 
vt in quarta_ ABC, cuius diametrum A D ,• &: circa dia- 
metrum’ A t> , & fuper eandem bafim B C , fit , in vna-’ 
quaque figura, conus B AC & diameter DA, fit di- 

uifa, . 


$ 


I lO 

ui(a bifariam io £ > & per £, ^ iluda E p jparallela B D, 
fccans AB, latus coni in G. Dko roBdoin B k~C, eBe 
ad conum B AC, vc dup quadrata F £, EQ, ad duo 
quadiau G, E. . . ' ' 



^ In cono res eft euidens , quia cB proportio xqualL^ 
tatis . In portione n>ha:rx , vel fphxroidis , (it diameter 
,* totius fpbxrx , vel fphxroidis AH. In conoide hypir* 
bolico, A H, fit diameter tranfuerfa , & in omnibus Ifha'' 
.iit centrum iC. 

Tunc 
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'TUnt rftGbnurfff-paraboiico'. Quoniaex prim.conic. 
|mJp.' r o; quidratura B D, cft dirplum quadrati F E,cuui 
fit ad ipfum , vt D A , ad A E , & cft. quadruplum qua- 
drati G E i ergo quadratum ^ E, erit duplum quadrati 
G E i & duoquadrau P E, £ G , eumr£<ttqaialc^a duo- 
rum quadratorum G E j nempe, vt Conoides B A C , eft 
eoni B A e, ex Archimede !^ i Conoid. & Sphacroid. 
prop. aj. ^ ^ ^ 

In Conoide vero byperbolicd’, 6c iu portione 
riVycl ^hacroidK. .^^oniam* quadratum F E, pft 
quadratum B D,.cr primo conic, ptop x i. vt redJangu- 
lum fTE A , ad redlanigulum H D Aj 5c vc quadratura 
B D , ad quadratum G E , fic rc^bangulum H D A , ad 
rectiangulum fubHD, indimidumipfius AE> nempe 
ad rectiangulum fub dimidia H D , in A E . Ergo ex ss- 
quali, vt quadratum F E,ad quadratum G E, ficrcctlan- 
^ guluni FTE A ,ad re»9:angulum fub dimidia H D , inj^ 
E A, nempe (^propter eandem altitudinem A E,J vt H E, 
ad dimidiam H D , qua eft IC E ,, vcconfideranti patet . 
Ergo , & componendo, vt quadratum FE,cum quadra- 
toEG, ad quadratura EG.fic H E, curaEK,adEK. 
Etadcpnfcquentiumdupla. Ergo, vt quadratura F E, 
cum quadrato E G > ad duo quadrata E G* fic H E, cum 
I^l£,,ad'l^D •''Sed^ EH,-cum KE, facit dimidiam__t» 
A H, cum RD-i.vtconfidcianti patet ;& ex Archime- 
de de Conoid'. &rph«roid.prop .3 i.& 33 Portio B A C, 
vel conoides hypcrbolicum,eft ad conum B A C, vt di- 
raidiaH Aj cumHDjad HD. Ergo portio, vcl conoi- 
des, cft ad eonum, vt duo'quadrata E Gl Q^d &e. 

► ‘In 
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In Conoide «nimhyperboUco,p3tet,, quod dimidia 
H A , cum H D , facit fcxquialccrara H A , cum^ 

A D* • . • ' ' • ' ; A ' ■ . ■ 


PROBL XXII- PROP LIV 
■ Idem . ' - 


D Tuidatut.BD , bifariam in Nj&^ucatufpp 
(fiumN, NOP, parallela AD, fecafts 
latus coni in O ; & fiat, yc duo quadrata PN; c 
duobus quadratis NO, ' ■ • ‘ — ' 

ad quadratum A DVfic 
K B , ad M ; deinde fiaV^ V '''' 

vt M, ad H , fic quadra- / \S^ 

tum A D, ad quadratum p /OX / 

D E , vbicuiaque cadat - 

ptih<5lum E; &natconus - ' r ^ 

E BF.’ Dico poriiohera r+:/,r * 
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Ergo proportio portiotris ABC, ad conum E B F , 
componetur quoque cx proportione quudratoru PN, 

NO, ad duo quadrata NO, & ex proportione qua- 
drati AD, ad quadratum D E. Sed proportio quadra- 
torum P N , N O , ad duo quadrata N O , eft cadeni—.? > 
cum proportione duorum quadratorum P Nj cum duo- 
bus quadratis NO, ad quatuor quadrata NO, quia ., 

vt dimidium, ad dimidium , fic duplum ad dupluiu—j. 

Ergo proportio portionisad conum E B F, componetur 
quoque, ex proportione duorum quadratorum P N,cum 
duobus quadratis NO, ad quatuor quadrata NO, feu 
ad quadratum AD, cis aequale, & ex ratione quadrati 
AD, ad quadratura DE. Sed vt duo quadrata PN, 
cum duobuS/ quadratis NO, ad quadratuia AD, fic 
^dlacft B K, ad M,- & vt quadratum A D, ad quadra • 
tum ED,ficM, ad H. Ergo proportio portionis AB C, 
ad conum E DFjCoponetu rex proportionibus KB, ad 
M , & M, ad H . Sed ex ijfdem proportionibus compo*^ i:*^ 
nitur ratio K B , ad H . Ergo , vt K. B , ad H . Sic pori‘^^UJ;, 
tio A B C , ad con um E B F . Quod erat faciendum . 

. r 

SCHOLIVM- . 



iV M.hxc huius Libelli imprimerencur,occafionc, 
j|r'aHa P^opofit.5 3. vfi fiimus Archimede libro dc 
Co'ho^6cSpha:roid.prop. 13. in qua demon ftrat. Co- 
ncides parabolicum ad conum in eadem bafi, & circa__,» 
eandem diametrum cum ipfo , elTc in proportione fex- 
quialtera, incidimiisin modum hoc idem demon firadi, 

■ P« fcd 


r ' I . 
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Sed per auream methodum indiuifibilium, <juam qui 
afpernancur, aliam non merentur pxnam, quam priuari 
fructu ex tali methodo colligendo, Vifum eft ergo per- ' 
optimum , hunemodura hoc loco explicare, qui vtique 
eildiucifusabhis, quibus vtuntur columnx nerculex 
■ Geometrarum Italorum nodri Ixculi, nimirum Bona«' 
uentura Caualerius'lib- 4. Geometrix indiaifibilium, 

* prop. 21. & Euangclifta Torricellius in> exemplis pro 
indiuiflbilibus curuis, exemplo 14. Ne ergo nolirum 
ordinem inexptum variemus , trademus hunc modum 
per duas fequentes propohtiones extra ordihem fum* 
ptas. 

m X • 

, PROPOSITIO prima; 


Efto paralx)la B AC^ cuius diame. 
ter D A. bafis BDCj & in dia- j 
iiietro D Ky fint fumpta duo pun- f 
£la Kj L, aeque remota a pun- \ 
6 lis A 3 & D , per quae fint du(5tq i 
ordinarim applicatae E K , G l> 

• Dico duo quadrata E K . G I 
efle aequalia quadrato BD . 
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Tum GL., efl a(f<|uadratum BD, vt L A , ad At), ex 
zo.prini. Conic. Ergo, & duo quadrata E Ki GL! , 


X A ' V 



erunt ad quadratum B D, vc K A , fcii L D,' firnul cum 
A L, nempe, vt tota AD, ad AD- Quare aequa- 
lia-».' '• ' 

" S e H O L I V M- 

F Acilc elicitpr ex didis, quod E ADj diuifa bifa- 
riam in.M jJS^^ per M, drdinatim applicata 
M P, mente concipiaraUs,frufti'um B O P Q parabo-’ 
lae,rocart fuperOP, vcluci rupei cardinem, donec collo- 
cetur fuper O A P , adeo vt B D C , fit in T A V, 
DM, congruat a M, & pundlum D,coHgruatipli Aj 
p^cta vero B , C , congruant ipds punctis T, Vj 
ti%tur inquanj , quod fi in A M , fumatur ^^uodlibct 

' P . 
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punitum K,per qyod ordinatim applicetur R E K F S,j 
femperdao quadrata R K, KE, erunt asqualia qua-* 
dratoNM. Res cft cuidens . * 

PROPOSITIO SECVNDA. ' 

Sit parabola A B C , 6c ei fit circum- . 
feripeum parallelogrammum H B i 
e IC 3 &: omnia voluantur circa . 
diametrum A D . -Dico Cylin-' 
drum orcum ex tali reuolutione,- 
e(Te conoidisparabolici duplum. . 

S Ecetur A D , bifariam in E, & per puriiaum Ei aga- '| 
tur planum FXEVG, parallelum planis H K, 

BC , & mente concipiamus frudum paral^licum^ I 
B X V. e > locari , adeo vt bafis B DC, fit iriH A K, pun- 
itum D, fit in puniko A , & linea D E, fit fupet E A , ' 

& fumatur in A Ei quodlibct punitum N,perquoii 
. , agatur planum O P L N M QR, faciens in Cylindro cir- 
culum, cuius radius O N , in portione cbnoidis X A V,. 
circulum , cuius radiusL N,&in frufto X H K. V, circu- 
lum,cuius radius P N. Quoniam enim quadratum H A, 
feu O N , eft .xqiinle quadratis P N , & N L‘, ex Scho- 
lio Propf fiiionis antecedentis. Ergo, S^^^^circi^jias, 

- cuius radius. O N , erit a:qualis circulis, quoruro--» 

^ . rad ij . ^ 
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nptuiTV tfpij^Vtcum- 
F (j Kjfumpti ftixta 

TVK . . . 


;o omnes circuli Cyliniiti 


i.- < 


^ r' Hi 

^ ^ - . e . 

.^ulam planu H A K, icqiM Ohini- . 

circulis frufti HXVIC, & pdriionts X A V,suptis iiir- 
ca eandem regulam t Quare & CylitiderJhl F G K, erit 
Z(^ualis fruflo HX VK > feii B X V C, «Se portioni X A V, 
nempe erit squalis toti conoidi BAC. Sed Cylinder 
HBClE^eft duplus Cylindri H FG K. Ergo^talis Cy- 
linder eft duplus conoidis BAC. Quod erat often- 
dendunL^. 


m 4 


S e H O L I V M. 

E X di«itis clare infertur piopofitum, nempe Conci- 
des cflefcxquialtcrum coni fuperbafe B Dt , & 
circa diametrum AD. Ratio iCfl;, quia conus eftfub- • 
triplus Cylindri ,vndc, quorum Cylindrus eft fex, & 
conoides tria, conus erit duo. 

LEM. 
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LEMMAXXXHf- PROP-LV-. 

Datis duabus re(9:ts. lineis AB,BCi 
continentibus angulum reitum^, 
ABC, dataque F , potentia a 
punfto C , ducere lineam occur- 
rentem^ AB , etiam protra6tac, fi 
opus fit, in Qi vc quadratum F,* 
fit ad re£fcangulum C O B in 
,j,, da» proportione» 


-»r;r 






3 /i 






S IT hsc, quam habet F, aJG j &intcrF^& (j,Gr 
media proportionalis H ; & fiat, vc BC , ad H, fic 
H,^adBK, poficam iadirc^uinipfiABj fc(^qu;^_^ 

’ ' " BC,. “ 
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B C , biFaiiam in L , & dufta L K ,• centro L , inter ual • 
lo L K. , fiat femicirculus , cuius„diameter fit M N ,• & 
fuperC N, ex parte oppofita,, fiat feraicirculus NO C, 

fccans A B ,inO. Dico panaum O, efie quarfitum, 
netfipc du^a C O , effc quadratum F , ad redangulum 
C O B , vt ^ , ad G , Ducatur O N . 'Quoniam L C , eft 
«cqualis L B , & M. L j ipfi L N j ergo & M C , cft a:qui- 
Jis B N ^ Ergo quadratum B Kj eft a:quale re(5langulo 
C N B , nempe quadrato N O . Ergo , & Iinca B K. , eft 
ecqualis N O . Cum autem ( propter fimilitudinem 
triangulornm C O B , N O B ) redangulum C O B , 
fcqU^e redVangulofubCB, inON, feuinBK j 
re(ftangulum CBK , fit atquale quadrato H. Ergo & 
leiftangulum C O B* erit a?qualc quadrato H- Sed 
quadratum F, ad quadratum H , eft , vt F ,ad G . Ergo, 

& vcF, ad G, fic quadratum F, ad rc*ftangulum C O B . 

Quod erat faciendum. . 

SCHOLIVM. 

N > 4, 

L Emma antecedens reducitur ad Problema Vic- . 

tcum . Data ba(e trianguli re£banguli , 
media propoftionaii inter bypotenulam> & perpen- 
diculum , inucnirc triangulum. 

• • PR3- 
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; PROBL XXlII^PRGF ljVri^ 

Datis ijfdem, qu?e;’i)ii’ iuperib^fTr^J 
blemate, facere eadem, quse iHi- 
dem , vt fuperficies portionis , fic 
ad fuperficiem coni, in data pro- 
portione. ■ « • 

D Ata proportio fic, quam habccDB, adHi^ 
duda BA, oporteac facere, qUod imperatum 
elt. Datis etgo duabus AD, 

D B , continentibus an- ' x 
guium redlum A D B , du- ^ 
catur a pundoB,pei pro- 
pofiiionem antecedentem, 

B E, vc quadratum datae 
JB A , fic ad rcftangulum 
BED, vc BD, ad H,- & 
fiac ex triangulo B E £ 

conus E B F . ' Quem 'dico 





efie quaeficum . Demonfiratio ex A^imoflc^jSi^ 
iifiima, quapropter ad alia traufif|^f.v.,rn^I 


M:- 


* ».! 


I>l4 


LEM- 
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. LEMMA XXXI V PROP tVII- 

Datam redtam AB^ fe6tamvtcum- 
/ que in C, rursum diuidere in D, 
dii ter B vt redtangulum 

.. A DC , fit ad quadratum D B, 


m 



^ropornotie , 


IIJ ■ - , « xj 

r < ‘ t ’ ; r 'O / jv 


*. ' > ■. I , 


H OC liedilna eripi icem habet cafum , fecundum 
quod' praporUodata e(l, vel squalicacis , vel 
cxcelTus , vel di^ecaus * Si fic aequalitatis , foluctur lic. 


I 


- nrn i, V r ^ j 

•A. . V .. . t> 


'I .V, 


- . 1 . I ; i' 




’ «Di<iidiaturBCvin^>, vtfic, ficut A B, ad B C, fic 
B‘D , ad DC‘. Namciirafitj vc A B,ad B C,CcBD, 
ad' I>C j’ ergo permutando , erit , vt A B , ad B D > (ic ' 
"BC,ad GO'/'firg(>,/fc'ditfidendo,«rit,' vc AD, ad 
' D B , iflc f> B , ad D C .• Q^te^edilangiduni A D C , 
'eiit «quale qiiaidrato DB. j . 

-V E L.fic .• Fiat A B, diameter cufufcumque parat- 
IclogrammiF £,& per piin^umC, agatur HCG,pa- 
' raIefiaFA',velBE,&iungaturHE,ftcansB A, inD. 
Dico pundum D , bfle qu«(itum . 

Quoniam enim triangulum A D£, efUimile trian* 

Q^ gulo 
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gulo HDB,& pariter triangulhm B, eltfimilc^, 
triangulo HD C. Ergo , v^A D ,ad D B, fic E D , adi 
t amettif D j ad;I>;H , jGtc i|d i> C ffci^ 

•&? vc A.D', ad D B , fic b.B , ad ^ ifeJr 
gulum A DC, erit asgaale quadrato D.B. 

SI autem proportio data fit exccITus, fit ea, quam 
habet A C ,.ad C E ,&c£ait , vt;AJ&^iid£ Cuia-fompcj^ 
fita ex A B, & C5B, adBK.,^ofitam in dire(fium ipfi^ 
A B 3 deinde fadlo femicirculo fuper A B , & a pun<ao' 
C, ei^da pefp«:hdiculariMG-i.^,:jSc,jiun>aa.|,i^:,..^^^ vc 
A E,ad'BG,.iic LB jad M^^'jnter,LB>:&;M,i□uc- 
niatur madia;,proporfi6iialis,jfiui fttj^t^ualis B ere-, 
perpendicUlfliitbx Bj (fbaq,uc 

B ICi, bifatiam^iaOiiS? iBn<5Va.oi^, fiat O 1^, O , 
jequalis ( infra enim patebit.,ptrn<ilu*?i P, ci^d^rc ixucr- 
CjB.O Dicoptiw3;um.P.,^;fi'eqD£efiiuip. y 
• , (Quoniam enim duo <juadi^ta N B^ § Q^^jfgf^t^acqufi- 
.diaiqy^rato NQ,'netT\p!« quadrato 
^ fadla efi aequalis NO s;0.i^< q4adratuTpfP;p^;fB^qna 
le dudbttSiquadfaii^ DB, BO, 6c duobus redtangulis 

: ' ’ ‘ D B'0, 
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DBia/neiiTpeiA^rtteo .itttn^^ t whi^^R, , 

*'fe?n;£^ <^E»^ duxtqB»4„w'i«a, B^ isruat 

BBKi»Ei; »6mwoft»»bUTOq»»i*iiaBO ikMidratuin, 

Nfl* nerapc^ rcdanguluip}{'Qtx^S95f.-M;p( quia A? 13 

.“'■ '•*“■ - ‘J ‘ ! ’ mUJl!cj,.otl ^CI n'n 

* ' i < hlAp:;n^3-jyttiUjJ 



^ p I 0— S 

eftmedu priyjpitiona is ijx^L B, & M ) erit iquatf 

g“5fc£^Br&_Js£&n^ £f. quoniam 

ftOoraTinSpra , vt Af , acf E^T^TSj ^fTlT - 

^t‘it L B . ad («aanguK 

kfh!A-B©^-ftfpfat„ftaa3ulo fubjrf pL 

u«t«m «ll«qu»fc,,JuadratuJOB;/cum tedlanculu DB Ksi 
ftiE> adi fcGj ficrciftdriaulHin A Be 
^u/dr«um D Br,-enm iriaBngMi« OB K-ai6e4 qu 

-A B, ddiBKtt&ivi romptjn ti?<«.A'B , ,B C, ad 

I ^ r u ’ V «>™nnni a Iticitdfnf B D, ;) redlainfu-. 

to^l»ralico.qJ^rMn.D^,id,caangblumO^ 
*0 wdUBgplonqfuBiqrapolita.aaiAiB; B C, in BDyMilr 
Uid^^urin duplum tcaanguluraCB.®, tonreaao^ 

‘ * Q. i Ium 
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Ium fub A C, in D B < Ergo, & vt re^inguluro ABC, 
ad quadratum D B,curarc(aangulo D B K,fic redan-^ 
gulum A C, D B, cum .duobus r^angulis C B D, ad rc- 
cwngulum D B K. Cum ecgofit,vt totum redangulum 
A B C, ad totum , nempe ad quadratum D B, cum rec* 
tangulo DB K, fic ablatum ad ablatum , nempe rcctan*^ 
gulum A C, D B, cum duobus rectangulis C B D. ad ab- 
latum rcctangulum D B IC i ergo, & vt totum ad 

1c rcliqum ad rcliqum, nempe fic cx." 


ceflus rcctanguli ABC, fuper rcctangulum AC> DB, 
& fuper duo rectangula CBD, ad q^uadraturaDB^ 
Ergo, & componendo, vt A C , ad C E, fic talis excefius, 
cum quadrato DB, ad quadratum DB. Sed talis ex-' 
ceflus, cum quadrato DB, facit rcdangulum ADC. 
Nam, duo quadrata C B, B D , excedunt duo redangula 

& redangulum A C B , excedit 
^ » w , , rcdangulo A C D , quod cuin 

juadrato C D , facit rcdangulum ADC. Ergo , 8 c 
vt A C, ad C E, fic redangulum A D C , ad quadratum 
DB. Quod erat faciendum. w 

< • ' * Qu^ 
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Q^d vero aflumpt 
dere inter C,fii pateto 
non in C. Nam,cumi 
rc(^angulum A B C i ad quadratum D B 


procefTu demon(liationis.Qu 
robatum Cit, vt A £, ad E C, Cu 

i,cumre<2angu 

lo D B K, nempe ad redtangulum K D B, nempe, ex fup 


pofitionc, ad reftangulum KC Bj & ciim fit, vt rectan- 
guium ABC, adredangulum K G B, fic A B, ad K CH 
erit vt A E > ad E C, fic A B. ad C K . Sed pariter fadu 
eft,vtAE,adEC, fic AB, cum BC, ad BK, Ergo 
eflct etiam,vt AB,adCK, fic AB,cumBC,^adBK, 
minorem CK.-.Quod eft abfurdum. Et multo maius 
abfurdum concluderetur fi punctum D, caderet vitra C. 
Ergo cadit i uter C i; Bj<i ^ 

■■ SI Verb proportio data fit defectus , fit ea , quatn.^ 
habetAC, adCE j &fiat, vtEA,adAC,fic,5cda- 


£ A C X) J> 3 , it JP K ivi 

• i > 

pia c B , ad B K , & E c , ad tC M , poficas in* directum 


tumintet fe , tum ipfi A B, & diuifaB bitariam m N; 
fuperCN, fiat ferakirculus a puncto B ,iejs^ui 
perpendicularis B L > Pariter fcccturB M, bifariam iti^ 
P,&iunctaL'P ,fiat ei aequalis PD, (oftendctut infe 
rius punctum- D , cadere inter Gj B(h^ & ipfi D B , fia 
«qualis CO. Dico punctum 0,effequ«Gtum. 

• ».1 ' ' >=*' Eodem 



: JicjJem eftmy nit«h3 i qini ftctllnf dtfupra;, ofleh^e- 
w?;/(^adfAturo L B 9 ciiJe’ xqualp5qaadTqc0lC) 5 yeuiTuii 

eaV^it^ier quadi'lt»Dil^<^V’<piHV i:^iiail)guio D fi lici 
.S«j4i quoniam i6idtiiih cft y^c EA, ad Ai6>i fic 'do(>li 
G.B , £^B,Kj fed'G 5 , ad B N r& vi^Gi^yed^ N , Hg 
cjdadracum £^S>ayireccanguk^C^jr4^f(<Ml Sd^io^ 
leiqiradilitQ^i^’B } ciidl M.< £rgo( r^i6f 

v^^EiA, fi^^admium/C B!, ad (^bdfatmn 
cuid ^ccadgu^ O Ruisu^)|qudhAavfu<pra l^cuuti 

dl, VI E A , ad A C, fic tam EO ; ad-KrM,'quam du- 
pla C B, ad B K-i ergo-eric, vc EiA, ad A Ovfic ainboani* 
tecedcntia adamboconfequencia^ nempe fiGvtiui^ 
ciupla^QB, ad Aii;- Sod<dt dupfa 

ad S M;, fibyTmdpcaccrnimanPallituHuici© ^ ivtian'* 
gulumfub ECjinDB, cum duplo rcctanguloG!^ B D, 
ad rcctangulumDBM. Ergoy& vt quadratum C B, 
^ad quadratum D B , cum rcctarrj juldIXBM , fic rcctan- 
gulum E C, D B , cum djiobus rectan^Iis C B O , ad 
rcctangulum DB M , -Cum erga fit, vte^um ad totu, 
.(ficab|atum*ardabiatum i c ig cr , *^ rpBqtaq •aB'rHh^uiii 
-ciit , vttotum ad totum, fcii vtE A , ad A^^C / Ergo , & 
v&E A,-adAiCi fiicqcelRis quadrad GB-rifiipci, «tdtan*! 
gidaih^EjiC^^D B, & fuper duo fcctajiguia C E D / «i 
quftfc^ajcaiafD Euii^go,& coihpon^i&do,jtjiB£,^ 
fic cjtoedosidudruiii quadrataieuii CE,dE.Otdfiup«f'i;ec- 
tartguiomJ&iGi ^ B, dc fupet .duo rcc&in|[uiiCi,Dy 4 d 
(piiclrdrEm Jp & l^conuercendc^,: vt.quadracumi^ifi# 
Ceu, ve quati«tf(mni€ Oi ( quiaCjO;^t'acti[.b(^xqii)a^s 
uod OB> 
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30 B.,^ ftJfMtcfliifn <fUaxliai;dfij||uX,B\ B D , 
^p^rxectangufuai E C , jD B , feii £ C Q , &: fupct d«a 
re( 5 languIaC BD,icu BC 0 ,fic A C, adC£. Scd,& 
vtAC ,adC E., Ec rc<Stangulum A.C O , ad icdarigu- 
1 ( 1 ^ KC 33 ii: Ergo * &.vc-AC,rad.i 2 cE i tam cftgtiadraY 
tuDT^GO/adbxcciTum dtiorunaiqffadia totum C Oi 

fupcr rctfiangulum EOO, & fuper duo re<ftanguli_j 
BCO, quamredlangulum ACO, adrc(fl:angulucn_j 
ECO. Q^are, & vt vnum antecedentium ad vnum 
confec[uentium'^fcu,vt AC, ad CE, fic ambo ante- 


-r -sl 


.-3f 

V 




' / 



r 


\ ^ 

f ^ 


vv ^ 
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i; J^coi D] 

n p K 




cedentia ad amb^confequentia , nempe fic quadratum 
•e O, cum redan^pA C Q>iOcbpc rc(3:angulu A O C, 
adcxceflunaiduoi:um(quiadi:atorum. BC^ CO, folum, ' 

fup^frxiaoxcAan^iAaBOiCA i^inpe adquadUtum O^B. 

' Q^d tf’kt'£uiicjiHamj'>q ^ ' » . . ; 

Quod autemfalTumptum cft, aempe pundum D , 
cadere inter C , B , patet, Qma non inC,* nana cupi 
probatum fit, cf!e, vtEAj ad A:CV,dic quadratum G B, 
ad redangqlmti M D:Br, nempe dntaJica fu y ad redan- 
gulum MC'Bi J8c cuh»nc , vi>quadjuium«G B , ad 'rec- 
tingulum A4CiBi>dtafOB», ad efTet, &.vt£ A , 
adAC, ficCB; ad CM, ’Q'ubdfft abfurdu/quia fupra 
■ - fadum 




V 


ii 






V.-- \ 





Si?#’ 

:s'#w 
















fidluro cft ) vt E A , ad AC , ficC B j ad foJani B N . ' Et 
maius abfurdum concluderetur, fi puinflura D, caderet 
vitra C. Ergo patet propofitum . 

SED praefcns Lcmina poteft vnica demondratione 


comprehendente omnes cafus facilius folui , fed per 
locutn folidum > qu^oon erit inutile hicfubingerc. 


C » B, , E 

Sit ergo data A B , diuila in C, Vtfupta , & data ra- 
tio fij , quam habet A C, ad H . Producatur A B , in E, 
vt C B , B E, fintacquales j & fafta A E ^ diametro femi- 
ciiculi, erigatur a pundto B , perpendicularis B F i 6^* 
circa axim C B, diametro tranfuerfa AC,perprop. 53. 
primi conicorum , deferibatur hyperbolatranfiens per 
pumflura F , cuius vertex fit C# deinde fiat , vt H, ad 
AC, fic C B , ad C K , vbicumque cadat puniftum K , 
& fuper KB, fiat femicirculus ad eandem partem cum 
priori, ac a punito C, erecta perpendiculari C G , du- 
catur GB, lecans hyperbolam in puncto O,- demifia 

r . - - «'■g'' 


''tl# 

r 



y c 



^'r / 


4 \ 



\: 

t . / 

/K \ 
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1 / 
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1 

ergo impuncto Q, perpendiculari C5 D , luper A B, 
fecahte ipnun in D. Dico punctura D, cflc qu^fi- 

' ij' 

Etenim , propter fimilitudinera triangulorum G B C, 
O DB, eft,vtGC,adCB,ficOD, adDB,- & pari- 
cereB, vc quadratum G C, ad quadratum C B , fic 
quadratum O D, ad quadratum DB. Sed, vc qua- 
dratum G C , ad quadratum CB, fic K C, ad C B , nem- 
pe A C, ad H ,-('fadum cft enim fupra, vtH, ad AC, 
fic BC,ad C K 5 quare conucrtendo, erit, vc KC , ad 
C Bi,'(reAC>^ad‘Hj) Eigo, vtA’C,ad H, ficquadra- 
Di aempe icdlangulum A'D C , ( quod ci ofien- 
.dtpijraeqiule )/ ad quadracuoa DB; Q^d erat facien- 
tem^* , ' : : ' . : i’ ! , 

Q^d vero redtangulum A DC, fic squale quadra- 
. to D O , fic patcBit . Nam, quia BC, cft squalis BE, 
reiSlanguIum ABC, erit squale redangulo 
A B E, nempe quadrato B F . Sed, ex 
propoficione ii. primi conico- 
rum , eft vc redlangulum 
A B C, ad quadratum 
B F, ficreiftan- 
, .. gulum-a 

A DC, ad quadratum 
. a.- DO. Quarc_j» ’ 

^1: . patee propo- ^ 

; 1 ficum, i.. . . / 
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LEM XXXV- PROP- LVIir- 


• Data bafe trianguli reftanguii , & dai 
ta media proportionali inter com- 
pofitam, ex hjpotenufa , & per- 
pendiculo , & ipfum perpendicu- 
lum, iriuenire triangulum; 


D Au bafis fiC ABt ac data media propoRjonalk 
fic C , & opQrtcat iauenire inangulotti . 

B, adC, fic Qad B D ,pontaiii an directum ipH A 
deinde data AD, Tecta in B , rursum fccetur in £, vt 



ftangulum A E B, fit «quale quadrato DE, per propo- 
/itionem antecedentem, & faper A E , fiat femicirculus, 
ac a puncto B, erigatur perpendicularis B F , & ducan- 
tur A F, F E. Dico triangulum AFB, e/Te qu«fi- 

Quo- 


t 
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L piLonwm enim rectangolum A E B , cfl: «quale tatn 
quadrator £D>quam quadrato E FjcrgOj& duo quadra- 
ta ED, e F, pariter du* linea: E D, E F, erunt aequales. 
Tunc*, quoniam re<5langulu A £D,e(lxquale quadrato 
Qper condrudlionem ,& pariter ell aequale rediangulis 
ABE,&AB,EDj ergo , & quadratum C, erit «quale 
recungulo A B E, nempcj( quadrato B F,) & A B, E D, 
nempe A B, F E, quiadua: D E, F E, oftenfae funt aequa- 
les. Sed, propter Hmilitudinem triangulorum reiStan- 
gulorum A B F, F E , rectangulo A B , F E, cft aequa- 
le rectangulum AE C? . Ergo quadratum C , erit aequa- 
le quadruo Aer^tangulo AF'B, ncmpc'rcctan- 
gulo fubrQrapoifita, ex hypotenufa A F , & perpendicu- 
lo F*B , & llrb^erpendiculo F'S . Quare patet propo- 
Btuni^. 


>0 y-j £3rUHjrf!0-e liu-. . i.... 

■ LEM-XXX-VimOPLIX^^ 


Di(is,‘ qu3E m propoficiorie' j 
faceeeneadem-, qu* ibidem, vc 
quadrad:«h‘'F jfitiadjefftadgulum 

^ . w Oj. .U-.up i. D •_ 


COB,ara:q« 

data proporciortc': 


OB, in 


S I T data proportio i qulim habet F i ad G , & intec 
F , G , inueniatur media H . Data autem 'B C, ba- 
fc trianguli rcctanguli , Sedata H, raedia proportionali 

R z inter 
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viter compofitam, ex hypoccnufa, & perpendicub ; & 
iplumperpendiculutn, inueniacur triangulum CO*®-. 
pico wctumeflTc, quod proponebatur . ■: •. . < 


11 i>'; 


Quoniam enimrcctangulumfubcompoficaex CO 
& fubp^,eft «quale quadtatoHjcr^dua- 
dratumF,-adh«c, habebit eandem propomoSeri^^ 
Sed quadratumF , ad quadratura H, cft tt F,;ad6i 
Ergo, & vt F, ad G ■, uc quadratum F ad 'teiia^ * 
gulum lub con^fitaex CO, 

. ' > ^ ' Qutid erat iidtd» r ' < ■ v ^ v,i» 

diim* r 'tr 



pao- 
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PROBL- XXI Vf^RQP LX 

Patis ijfdem^qux in fuperipri Proble- 
; mate^ facere eadem, quae ibidem, 
vt totus perimeter portionis fit ad 
.1 totum perimetrum cohi , in ,da-ta 
.• proportione. 


n .»/ j » 


* • * > 

E xponatur litica K, potens fimur dad 'quadrata-Ji 
f B Ay A Dj &dawratibfit';^'qliani hdbet A'D, ad 
H. Dacis ^ut^^tftAibtlr /gontirientibiis an- 

gulum re^um A D B,duca-> 
tur a pun(5to B , linea B E y 
vt fic, vt A D,adH, fic qiia- ^ 
dratum K , ad rcftangulum 
BEjD^ cum qi|ad;ato E Dy, 
per antecedentem pro p°^*r 
tionemi ’& ifiaVeodus £ B F.' 

Quem dic9e(]Te quaslicum.^ 

Qma, vtA Dj adH, fic^ 




quadratum K. 

3 [uadrata BA, A D^adre(3^ngul^i1^^£(0,Jciitnqua- 
raco E D , nempe, ex Archimede , tocDs perimeter por- 
tionis 'A BC‘, aa cotum perimetrum cbni E BF • 
erat fiicicndum / 


^ -i ; :> /v • : 


I \ , • 


, » 

• i j ; 


.i > . * < • J ^ i, 


'f 




‘.J 


SCHO- 


*J 4 






r^' 


) 'i* 


Q Vamuis Propofitionc^sy. propol^tiim fictemmi 
' fic vniuerfalicer , attamen ^ vt patuit Propofitio- 
ne 58. non indigebamus ipfo ad folutionem anteceden- 
tis Probleaiatis , fic vniuerfaliter propofico, fed tantum 
in proportione argualitacis . Vetum ad vbetioreougj 
fcienciam , &quiaex ipfo dependent alia‘ Problemata , 
quammsnon pertinentia, nec ad conos, nequead fphsc- 
las , nec ad,fijp^rficies conicas, necadfuperjficics fpb«- 
yicas;, propfuimus iplum yoiueti^b^ci*. vi^ter^ 

ex ipfo manantpm,(plu«j}v*i 4 tto 

tia I roblemata . -ij jb^H G A 

. J ^ f ofiru.a i, isA 

PROBL- XXV..PROP.,LXI- ■ •« 

Dacis cifculi . diametro tbrici-^ 

O -liO- >Q- j.oj 

\ ri?perj[jie,Imteci B ^ C « 


:u data proportione bx.a / 

. , / i " . u‘ ’ ,oi; ; / X ’ "ar 


.Oj; ; / X ^ qm : , /] ? 

D Ara ratibr fit, qu^n babet A B, ad. H ^ qiwe cota? ; 

tinuetur ad tertium terminum K i deinde • pejr 
Propofitionem 5 7 . data AC, fe<!la in B , taliter fececur 
in D, inter C, B, vt re<Slangulum A D B, fit ad quadra* 

' : ’ cum 



>35 


sum D C > A B ,^’id K j & a pumJib D >‘dacaturtan* 
g«ns D E.-* Dico Bs^ns^ciTe, ^ucklpropotiebatut. 




.D. * 


Q^niam enim re^angulo A DB, eilazquale qua< 
draium DE, -ergo, & vt AB, ad K, feii, vt quadra- 
tum A B, ad quadratum H, ita erit quadratum D E, ad 
quadratum DCj&vcAB,adH,ficDE,ad DC. 
Quod erae faciendum . 


PROBL-XXVI- PROPLXIL 

3f '^ Ji' 'fiiv . • 

In triangulo B A C , a pun6to A , 
' \ fint duitx duae lineae ^ A D , !oc- 
• - currens B C inter B^ C, 6c A 
parallela B C , indefinita 5 a pun- 
£to B , ducere B G H F , tali le- 
■■ ■ ge, vt^tjuadratum BG^ad re(ftan- 
:.. gulum F GH. fit in data propor- 
tione . Data 
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D ' BC» «nt> %«ur in 

;-ip^ec D ,C, p^{ proppjlfipncpi j 71, Y' rectiangu- 
lum BKD, fit ad quadratum KC, in data proportio- 
ne , qua: fit ca , quam habet v. g. > B C , ad L , & per 
pun£l:ura iC, ducatur KG, parallela CA> occurrens 
A D , in G , & per punda B, G , ducatur linea B G H F, 
fccans A »n H, ie occurtcn^A E, jn F . Dicojincam 


KC, &DK,adKCi crg6,& ratio BC, ad L, compo- 
netur exifUs proportionibus .* Sed yc B K,ad K C, fic 
(obparallcJasG K,-AC ,) &G, adGHj & pariter, vc 
D K;,'K C,' ‘fic pG| ad G A-, |8 c idb ,paraUclas A F, 

fe P , ) vt D G, 7 ad G A , fic B G , ad G Fi Ergo, & B C, 
proportio ad L, 'componetur cxduplici proportione^, 
itempefBG ,ad GH^& BG, aci GF, q viae dua: faciunt 


BF,e{fequaefitam. 



A F 


1 A ry E 



B P C B T> ' • C > 

QUonhna eatfn red|in|aUi^B1CT>K quadratum 



e ^ atta- 
men 
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raen nonerlc inutile tradere aliam propofitionem in^ 
proportione aequalitatis , qux non fupponec propofi- 
lioncm 57. 

Datis ergo , qux fupra , ducatur D H , parallela A B, 
&per B,&H, ducatur BGHF. Quamdicoeflc quxfi- 
tam . Nam ( ob parallelas H D , B A , ) duo triangula 
AHB , ADBjluntxqualiai & dempto communi tria- 
gulo A G B , triangulum A G H , erit xquale triangulo 
BGD. NuncjquoniamtriangulumB G ad trian- 
.gulum A G H , habet rationcmcompofitam, ex ratione 
trianguli BGD , ad triangulum G A F , & trianguli 
G A F','ad triangulum G A H ; vt autem triangulum—^ 
BGD, ad triangulum GAF, fic (quia ifta triangula 
funt fimilia ob parallelas B D , A F, ) quadratum G B, 
ad quadratum G Fi & vt triangulum GAF,' ad triangu- 
lum G A H, ficF G,ad G H. Ergo triangulum BGD, 
ad triangulum A GH, habet rationem compofitam__j 
ex rationibus quadrati B G , ad quadratu G F, nempe ex 
duplici ratione S G, ad GF,'& GF, adGH , Sed 
rationes B G , ad G F, & G F , ad G H, faciunt 
rationem B G , ad H G . Ergo triangulum BGD, ad 
triangulum A G H , habet rationem compofitam, ex ra- 
lioniLusB G,ad GF,&BG,adGH. Sed iftxdux ratio- 
nes componunt etiam rationem quadrati BG, adrec- 
tangulum F G H . Ergo vt triangulum B G D, ad trian- 
gulum A GH, fic quadratum B G,' ad rcii^angulumu-» 
F G H . Sed triangulum BGD, probatum ell: xquale 
trianguloFGH. Quare &c. Qupd&c. 

S PRO 
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PROBL XXVII- PROP LXHI- 

Data fphaeraE portione , conftituere 
conum fupcreamdem bafim por- 
tionis , vt portio fit ad conum in 
data proportione . 

« 1 - 

S IT data portio A BC,fphacrac, cuius diameter FB, 
centrum E, & data proportio fit, quam habet F D, 
adH. Oportet facere &C. Fiat, vtFD, ad FD, cum 
FE, ficDB, adDG, & 
fiat conus A GC , cuius ( 
axis fitG D. Ergo conus 
A G C , ex Archimede fu- 
pr;i citato, efi squalis por- 
tioni A S C . Fiat ergo,vt 
FB,adH,ficGD,adDK, 
vbicumquc cadat K , 
fiat conus A ICC. Quem 
dicodrequsfitum. Nana 
conus G AC, fcu ponio 
A B C , cft ad conu A K C, 
vt G D, ad D K j fcu vt 
F B , ad H . Quod erat , 
faciendum . 



LEM- 
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LEM. XXXVir PROP- LXlV 

Dato quolibet triangulo ABC, cu- 
ius vertex B , (iucere a vertice 
B, lineam B D, occurrentem la- 
teri A C, etiam produ6to , vt qua- 
dratum vnius lateris , puta B C > 
fit ad recStangulum fub alio late- 
re in du6tam , nempe ad reitan- 
gulum A B D , in data propor- 
tione polfibili . 

P R.oportio poffibilis eftj quod fi proportio fit ex- 
ccflus fit, Don maior ca , quam Kabct quadratuui 



' ^ ^ A • C 

B C , ad redtangulum fub B A , in perpendiculum, quia 
aliter BD,noueiTec ducibilis,cumeflet minor perpen* 
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diculo. Data ratio fic , quam habet’ AC , ad H,& fiat 
vt A B , ad B C , fic B C , ad K ,• & fiat vt A C , ad H , 
fic K , ad aliam , quai non eiit minor perpendiculo 
trianguli , vt patebit cx determinatione Lemmatis, 
ac proinde fi ducatur a pun»5to B , occurret A C j occur- 
rat in pundo D . Dico quadratum B C , efle ad re^an- 



gulum AB D, in data proportione AC,adH. Naro,', 
quoniam fadkum efi , vt A B , ad B C , fic B C , ad K j 
ergo quadratum B C , eritxquale re^angulofub A B> 
& K . Ergo h?c ad ledangulu A B D, habebunt eandem 
proportionem . Sed reiStanguluro fub A B, in K , ad re- 
dangulum A BD>cfl:, vtK,adB D,- &vtK,adBD, 
fic A C, ad H . Ergo, & vt A C, ad H, fic quadratum-a 
B C , ad rcdangulum A B D . Quod erat tacicnduin . 

Qtmd vero BD, nonfit minor perpendiculo , patet, 
vt dixi , ex determinatione . 

' : ■ ■ : . ' ■ ' 5 . 

* •*. t* 

. . PRO- 
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PROBL- XXVIII- PROP-LXV- 


Datis ijfdem , qute in fuperiori Pro- 
blemate .facere eadem . qu3E ibi- 
dem; Vc fupwficies fphxrica por- 
tionis . fit ad luperficiera conicam, 
coni ,■ in data proportione . 


» / l • \ . . • * 

D Ata portio fic A B C , & data ratio fit, quam ha- 
bet A D, ad H. Oportdt facere, quod impe- 
ratum eft. Ducatur B A. Infra patebit oportere propor- 
tionem datam minorem effcca, quam habet quadratum 


A B ad quadratum A I>. i ' 

A' vertice ergp Ai, dati l ] E" ' ' " 

trianguli AD B, ducatur ' /‘ H ^ 

A E, occurrens D B,in E,' ^ \ ' 

vt quadratum A B , ht ad ^ • ‘ /\ \ 

redlangulura E A?D> vt 
A D, adHi & cx‘trian- /y , ^ ^ \\ 
guloEADjreuolutocir- 7 / yO ^\\\ 
ca' E D, fiat conus AEG. [ ///■. \\| 

Dico conum 'A EC» efle 

quxhtum . Patet (facili- A J> - C 
ter i nam fupcrficies por-, 

tionis ABC, ad fuperficiemconi E AC, efl:,ex Arehi- 
roede (xpe citato , vt quadratum B A , ad re(5tangulurn 
E AD, nempe vt AD, adH. Quod erat faciendum. 

Quod 
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Qi^d vero proportio data debeat cfle minor clJj, 
quam habet quadratum B A, ad quadratum A D , pa- 
ler i quia aliter cum non poflit duci A E , conus E A C, 
non c 0 ec condruibilis. 


LEMXXX [IX PROF LX Vt 

SitTOrcio AB eccuius vertex axis 
BD, diameter bafis AC, & du- 
catur A B, fiatque vt D A,ad A B> 
ita ABa ad aliam, quae erit ipja 
A B^ maior, 6c fir A E, occur- 


rens D B, productae in E ^ Dico, 
quod fi ex triangulo E AD, fiat 
conus E A C, fuperficies conica’ 
talis coni erit aqualis fupafictei 
fphqricae portionis AB C. 


I Nfpiciatur fchemaantecedentis Propofitionis.. Patee, 
propofituin, quia redlangulum E A D , cftxqualc 
quadrato AB. Ergo, cx Archimede , Sc ftipephcies 
portionis, erit atqualis fuperficici coni. l u it 3 p 

COROLLARIV M-' ‘ ' ! 

' . r t i I 

E X di<flis xlleducitac , totum pccimecram potd(MBi%’ 
ciTc acejuale toti peiimetro coni, addita nempe ha/i 
communi ^ " ~ ‘ SCHG|- 
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S C H O L I V M- 

H IC etiam non erit inutile notaflc,qu6d H por- 
tio nchcmirphxrium , latus coni erit xquale 
diametro Iphacrz , quia tunc A B , eH media proportio* 
rialis inter A D, iemidiamctrura fphjcrae, &diam«nim . 
Notetur etiam , (i placet, totum pcrimetrnm coni elTe 
triplum circuli maximi fiph*erar ,• ac proinde fc habere.,^ 
ad circulnm naaxiraumdeu ad fuam baGm^ vt Cylindrus 
in eadem baH, & altitudine, ad conum. 


PROBLXXIX- PROP LXVir- 

Idem . 

D \ta proportio fit A D, ad H 5 & fiat conus A E C, 
cuius luperficies fitrequalis fuperficiei fphxricx 
, portionis. Patet ergo fa- 
ciliter , quod fi Problema 
debet folui, oportet ra- 
tionem A D, ad H, efle 
< minorem ea , quam habet 
‘ rcdlangulum H A D , ad 
'quadratum A D. Fiat er- 
go, vt AD,'ad H,fic EA, 
ad aliam , qus ex detetmi- 
natione erit maior A D , 
ac proinde, fi ducatur a 
puotl^o A, occurret DE, occurrat inF> & fiat conus 

AFC. 
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AFC. Q^maioefTequitficum ^ Demonftratio eftfa- 
ciliflima; quiavc A D, adH,fic E A , ad A F, nempe, 
(fumpta communi altitudine AD, J re^angulu E A D, 
ad redangulum F A D . Nempe quadratum B A, aequa- 
le redangulo E A D > ad re<ilan2ulum F A D • Nempe, 
fupctficies portionis A B C, ad lupcrfiaem coni AFC, 
Q^d erat faciendum . 


LEM. XXXIX PROP- LXVm. 


Dato triangulo ABC, cuius vertex 
B, ducere a vertice B, linea BD, 
occurrentem A C, produftse ( fi 
opus fit ) tali lege , vt duo qu:^- 
drata C B, B A, fint ad re6tan-' 

. _ I 

gLilum DBA, cum quadraro 
B A , in data ratione pofubili . 

1. . ‘ I { 0 • 1 , V f' ' 

E Tiam hic oportet proportionem datam non cflc;^ 
maiorem ea, quam habent dqoquadrataCB,B A, 
ad quadratum B A , fimul cumrerStangulo fub _B A, in 
perpendiculum i aliter B D, non pofTet duci, 'qpia ef- 
fer minor perpendiculo, vc conhderanti patet. 

Data ergo ratio fit, quam habet A C, ad H,& eriga- 
tur a p,undo A , ipfi A B, perpendicularis A Ej aequa- 
lis ipfiB Gj & ducatur B E. Tunefiat, vt AB,adB E, 

fic 
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^.c B E , ad K ^ 4«inde £ae A C, ad H,<jcK, adaiiam, 

.qux ex detcnuioaiionc Problematis , jion erit minor 
jcompofitaex A B , AC'pejpendic.ulo , yt patebit expro- 
ccflu demon Brationis . Quare ,fi ab ipfa .auferatur atqua- 
jis A B , & reliqua ducatur i vertice B , vtique occur- 
ret A C . Qccurrat ergo , jSc Cit BPj. , 



Jl C P 


Q_uoniaraenim fa»flum cft , vt A C , ad H, fic K, ad 
P B fimul cum B A,& vt K,ad D Bj cum B A, (ic ^ fmii- 
pta communi altitudine B A ,) re^aangulum lubK,ac 
fub B A, adre^tangulum fubcorapoGta ex D B, 8^^ 
B A , in A B, nempe ad rcdangulum DBA, cum qua- 
drato B A . Ergo, v.t A C> ad H, flc reiflaogulum fub 
KJnABjflempe quadiatum BE, (nam la<auro cft 
fupra, yt A B, ad B £ > fic B E , ad K jJ ad rec^angulum 
DBA, cum quadrato B A. Sed quadrato BE,fintx- 
qualia ^duo quadrata B A , A E i & quadrato A E,cftx- 
pualequadratumBC, exconftruiStione. Ergo, 6^ ^ 
yt AC ,ad H , fic quadrata AB, B C, ad rc(3;anguluio 
DBA, curo quadrato A B. Quod erat facieoduiu . 

: T PRO- 
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PROBL- XXX- PROP LXIX 

/ ^ .... 

Datis ijfdem , qux in (uperiori JPrp- 
. , blemate ; facere eadem', quce iBi-' 
dem,vc totus perimecer portionis, 
fit ad totum perimetrum coni, in 
data proportione. - 


D Ata proportio fic , quam habet A D, ad H, quam 
patebit oportere minorem efle ea, quam habent 
duo quadrata B A, A D,ad duo quadrata A D. Per Lem- 
ina_ ergo antecedens vni- 
ucrfalius propofitum *- a - • jg 
pun<3:o A, vertice dati 
trianguli B A D, ducatur 
A F , vt duo quadrati_:. 

B A , A D , fint ad redlan- 
g;ulum FAD, cum qua* 
drato AD, vt AD, ad' 

H i & ex triangulo FAD, 
ircuoluto circa F D i fiat 
coniis A F C . 'Quem di- 
cocflequaifitum . . ‘ . 

Nam, vt A D, ‘ad H, fic duo quadrata BA,| AD;, ad 
rcilangulum FAD, cum quadrato A D , nempe, ex 
fopedidlis , perimeter portionis A B C, ad perimetrum 
Coni A F C • Determinatio cft euidens^,quia aliter Pra- 
blcma cflet infdlubile, vt confiderantTfict manifefiiira. 

PRO- 


/j 

\ I 


\ iv 
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PROBL XXXI PROP- LXX- 

Idem . • 

/ • r , ^ .* * 

H OC idem Problema foluctur aliter , & facilius. 

Inueniatur c^^nus E A C , cuius perimeter fit «• 
qualis perimetro portionis ‘ABC. Deinde fiat, vt 
A D , ad H , fic EA, cum A D ,'ad aliam, qua: ex deter- 
minatione, erit maior dupla ad. Quare, li ex ipfa au- 
. feratur squalis A D, reliqua erit maior ipfa A D. Ergo 
poterit duci a pundo A, in D£. Ducatur ergdvbi- 
cunque cadat , & fit A F j & fiat conus , vt prius> A F C. 
Quem aireroeflequsfitum. 

Demonftratio eft facilis i quia vt AD,adH,ficEA, 
cum A D , ad F A, ' cum A D, nempe ( furapta communi 
altitudine AD)} redtangulum EAD, cum quadrato 
A Di nempe perimeter coni A EC> ad perlmecrutiu^f 
coni A FC. (fod erat faciendum • 

' I ‘ 

S e H O L I V M. ' 

D Vo fcquentia Problemata , quoad fblkla ab alijs 
demonfirantur, acfoluuntur, a nemine vero, 
quod fdam, quoad fupeificiesi quare ipfos foluemus 
quoad fuperficies. 

* i * i . V * ' ' 

j ^ ■ tD . * ' V 'ti 

'■ -i- ' • • . ■ ‘ 

r i L£M- 
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*LEM^XL PRdP LXXr- 

In dato triangulo du6ia peqxndicu- 
lo ab angulo verticis iubafim^ du- 
cere ab eodem angulo aliam linea 
in bafimprotra(Stam etiam fi opus 
fit, vt reftangulum fub du(5ta, & 
fub perpefidiculo , Vnat cum rec- 
tangulo; fub vno latere , & fub ea- 
dem perpendiculo , fit ad hoc ide 
rcilangulum, cum quadrata alte- 
rius 1 at eris > in dat a prapof t ione . 

D Atum ctiangulumnt AB £, (fata vero ratio, <}tia 
habet A B , ad H > & fit du<5ta perpendicirFaris 
bu. Oportet a pun6io Bj ducere BCy vibicuncjug' m 
occurrentem A E , vt rcdiangulum C B D , cura rc<5fan'' 
A B D , ficadidera re^aanguraibAB D'^ cura c^uadra^ 
BE, vtAB,adH^. . • 

Patet in primis. Lemma (juinque fiahere cafiis , /e- 
cnndumdiuetfitatcth anguli verticalis , &diuerfuni^ 
m odum cafiis perpendi<;uli. Fotefi enim, vel cacTeife in* 
ter A, E, vt in prima figura } vel iri ipfo pundlo* A , vt iri! 
fecunda, quando Icilicet perperidiculum' clB idetif, ac' 
latus B A,' vcl in ipfopunfto E,vt in tertia, (juando 

Kili- 
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(cilioet crt idem, ac latus B E j ve! extra A E, ad parces E, 
vt in’ quarta •, vel tandem extra 'A E, arfpartes A, vt in^ 
duinca . In primo, quarto', & quinto ca(u,bportet, quod 
Hproportio' (ic minoris inaequalitatis, tamen fempet Iit 




maior ea, quam habet rcdiangulum A S D,cum quadra- 
to B ly v dd rei£langulum A B D , cum quadrato 
In fecundo cafu oportet «(Te maiorem ea /quam 
Jbabent duoquadrataBA,adquadrataBA, B£. 
Tadem in tertio cafu, oportet fcmpei efle proportionem 
liiai^is inaequalitatis . Determinationes facile erunt 
manifcBsecoididetanti i aliter edet, quam detei- 
minatum C > non podec'dUei/ti^,vd eflet aequa^ 



1 yo 

JisB D, v^l iinnor ca;. .Hbpra:ha|bki^ Fiat, vt hcf- 
pcndkuluAiBi;), adlatqs B.E, fipBE, ad Fi.dtinile 
fiat vt H ,ad A B , fic.wrapofita ex A j8 »& F adl^L 
qikm aio futuram maiorem ipfis ^B,BD, (vt patebit 
interius . ) Si crgb a maiori K L, auferatur K G, «qua- 





^ . Cj D ■• l A E 

Es^B, reliqua G L > erit maiorBD» ’'ErgQ pptoritduci 
a pun<^ B , ad aliquod punitum Enea; A E,ctiatti pro- 
duilas , Gopu* fit ,• ducatur, & fitB Cr, Dirnfiii^iim - 
efle, quod proponebatur. Patet . Nam, quoniam fa- 
Oura eft,vtH, adi<B,fic^B,cumF,adKL,Q€m- 
•e ad duasA B, B C } cigo conuertendo, erit nAB, ad 
’ ,fic ^B,curaB<S:, ^.dB^cum F . 5cd veC B, cuint 
r.. * BA» 
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B-<f ,'ad BAi 'cum F , fic ( futrlpta (rommuni alcituiffine" 
BD,) redangulum C B Dicum rt^angaIb!^Bl^^^ 
idem re^angulum A BDij cum tctSlangtilo fub B D, in " 
F , nempe cum quadrato B £, f quia fadum eft , vc B D, 
ad 6 £ , Hc B £, ad F. ) Ergo vc A B , ad H , fic duo re- 
^tangula CBD> &ABD,ad idem rc£i;anguluni_» 
A B O , cum quadrato B E . Qtmd erat faciendum . 

Quod IC^L, fic maior AB, B D, patet ex proceflfu 
demonH:rationis,& ex Lemmatis determinatione • 

; ; s c H o L I V M . 

t 

P Ropofuimus hanc propofitionetn. adeo vniuerfali- 
ter) quamuis p^ folutionc futuri Problematis, 
non indigeamus canta vniuerfalicate , ad vberioretiu-a 
(cientiam . ’ ■ 

PROBLXXXIIPROP. LXXII* 

Dato fedtore^hsdrico^inucnire rhom- 
bum conicum cuius vnus conus 
. fit idem, ac 'cohus ie(ftbris,.&'te 
fis conorunafit' bafis coni . leftorisy 
adeo vt fuperficies rhombi , fi t ad 
. fuperficiern Te^ioris 5 in < data, prol 
-^-portione^ • r 




Hoc 
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H O C Problema triplicem ^abet ^Aim , fccwi- 
«^um quod fedor , vel cft maior , vel minor» vel 
squalis hemilplixrio» fcilicec quando reAor iegenew 



Inhemilphsrium ; ^fecundum 41 ner fos carus, Proble* 
ma recipit diuerfas determinationes'. Sic ergo fpbaera» 
cuius diameter G F , cencruxo C, & lic (edor P GEC, 
verminor jbenairphxrio , yc in prima figura » vel maior^ 
vt in fecunda, yel squalis^ vein tertia» (quamuis im- 
proprie hemifphsrium dicatur fe^or , ficuc» rhom* 
bus inueniendus , non efi rhombus , Ccd; conus, quii^ 

hemi- 


Digitized by tloogl 



V. 1)5 

liemifphacrij non cft conus } Pariter in fecunda figura,'* 
fc6tor maior hemifpharrio non Jaabet conum, ^fed cft 
minor portione DG EP, guancicatcconiDCE. incel- 
ligaturcirculus maximus'D G E F, ortus ex fediont__^, 

& reliqua, vt moris cft } & inomni cafu , dudla D G, ac 
infecundaiigura,fa6ta PL.ajqualrPC, &iun(S):is DL, 

L E , ac ineclietSis conis O C £ , D L £ , patet idos e(Te 
«quales. Dataergo ratio fit, quam faabet F C , ad 
Oportet, quod fi hxefit minoris inxqualitatis, fit tamen 
in primo, & fecundo cafu, maior ea,quam habet re<SI;an- 
^ulum C D P, cum quadrato D P, ad redtangulunii-a 
C D P , cum quadrato D G . In tertio vero cafu , o- 
. porcet maiorem efie ea, quam habent duo quadrata C D, 
ad quadratum CD, cuna quadrato DG. Tunc, per ante- 
cedes Lemma, dato xiianguloC D G,& du4fk> perpendi- 
culo DP, ducatur D K., vt re^flangulnm C D P , cura 
dlangulolC DE,ad reililangulum CDP, cum quadra- 
to DG,fit vt F G,ad Hr&intclligatur rhombus tCDCE, 
in pi:ima,4C D4i Er+nPecunda , &conus K D E, in tertia 
Egura . Dico fadum cITe, quod proponebatur. 

Nam, in prima figura , proportio rcdaogulorum 
COP*ik KD P, ad re<3:angulumCD P,cumquadra- 
toD G, eft -eadenrc-um proportione perimetri rhombi 
' K P C £ , ad fuperfiefem fe^toris O G C E, cx Archime- 
de fxpe citato . In fecunda vero figura , efl; eadem cum 
proportione fuperficici rhombi K D L E, ad fuperficiem 
ledoris DGEC. Qma fuperficies fedoris condat ex ' 
fuperfieie fpbaerica portionis £> G E , conica coni 
DCE, cui cfi arqUalis conica coni DLE. Interda.^ 

‘ ' V figura 
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figura autem , cft eadem cum ea , quam habet tptUs peJ 
liractcrconiKD E,adtocura perimetrum hemirph^rij 
DGE. 

Determinationes , & reliqua , petenda funt ex ante-' 
cedenti Lemmate,- nara praefens Problema , aliud non 
eft, quam antecedens Lemma .. / 


D Atx fphsBrac Ctdia- 
; meter D B, cen- 
tru £, Sedata proportio fici! 
quam habet B E, ad HF. 
Oportet facere, quod im 
peratum eft . Sumatur ip- 
fius H F rdupla H G , &c 
fiat, vt E B, ad HG, ‘fic 
HG, adKi deinde diui- 
datur BD, in 0,vtfit,lfi ' 
cutBE,ad K,fic.BO,ad 
O D, vbicunque cadat 
pundlu O, & per Q, duca- 
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tur perpendicularis A O Q iph B D , & reliqua fianc, vc 
in fchemacc j&intelligantur folida, &c. Dico inucmu 
cfle fedlorem A B C E, fiue maiorem >fiue miriorem 
hemifphsrio, cuius fuperficies fphaErica ABC, fit ad 
fuperficiem conicam coni AEC, vcBE,adHF. 
Nam, quoniam fadlumcft, vt EB, ad K, ficBO, ad 
O D,& proportio B E, ad HG, eft fubduplicata propor- 
tionis B£,adK, & pariter proportio BO,adOA,eft 
fubduplicata proportionis B 0,ad O D. Ergb,& vt B E, 
ad HG, ficB O, ad O A . Et ad confequentium dimi- 
dias . Ergo vt B E , ad H F, fic B O , ad dimidiam A O. 
Sed, vtBO,,ad dimidiam A O, fic ( fumpta communi 
altitudineB D,^ reiStangulum DBO, nempe ei aequa- 
le quadratum A B, ad rcdtangulum fub D B, in dimi- 
diam AO, nempe ad redangulum fub dimidia B D, . 
nempe fub A E , in totam A O . Ergo vt B E ,/ ad H F, 
fic quadratura A B, adredtangulum E A O j nempc^ • 
fupcrficies fphaerica portionis A BC,adfuperficicnjL-tf 
c onicam coni £ A C . Quod erat Faciendum • 

S C H O L I V M- 

^ TF diximusfupra , hoc Problema comprehendit, 

' tara fetiores maiores, quam minores nemifpha:- 
rio , Sc femper pundlum O , diuidet B D , vt poflit fieri 
conus , praeterquamquod, quando proportio erit dupla, 
quia tunc,pun(^um cadet in £ , nempe in centro. 

Dominus Ricardus Albius Anglus, Vir nobilitate^ 
fanguinis, ac erudicioi^e confpicuus, in fuo hemiipha:- 
y 2 • rio 
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riodilTedlo propoC fi. (oluit hoc Problema. Conunf 
legrnenti> ad conum recftangulum > in q.uacum(fue data 
ratronecondicuere. Curauimus aliquando, deluere hoc 
Problema rn (uperhciebusconicis , ac animaduertimusy 
Problema pofle proponi^niucrfalius, no foliimin^cono 
rectanguTo , (ed m omni cono , & non folii m in heraif- 
phterio, (ed in- quocumque folido rotundo ortoexreuo- 
lutione circa axem, cqiusbahs (it circulus j (lurtalefo^ 
Hdum (it quodlibecconoides , vel portio fpbxrx , (phx- 
roidis,veifoliduracycloidale, vel quodlibcc aliud . 


PROBLXXXIVPROP LXXIV^ 


Dato quolibet folido rotundo ADB,» 
circa aximDC> cuius bafis fit cir- 
culuS:, cuius diameter fit A C B, 
vertex eius fit pun6lum D,- ^da- 
to conoECF, circa eande axenrt 
CD:, cuius bafis fit circulus EDF, 


tangens jfblidum in vertice' D 5 fc- 
care (olidum A D B Gonufl^ 
tECr ..-plano GM» bafi paralleTo* 
. * vtftufto cona GCM.fit hic,, ad 
conum HGL, abfcrfsum a coho 
ECF , in data proportwne . . 

■ 7 . ' “ ■ Dat». 


A 


»( 

J 
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Ata proportio fit , quam habet CD , ad P, 5(;^ 
fiatvcP, ad DC, (ic quadratum UE. adqua- 


_ ad D C, (ic quadratum U E ,• ad qua- 

dra^ in D O, & iundia O C , per pundlum G, vbt C O, 

fecat' fuperficicm folicfl, 

docatuft planu GHKLMy p ■ ^ 

bifi fr, paraiWunv-A ^ g ' K 

ini^elfigarixur cb5i'i 9 CM» \l 


H C L . CJy^ds ^ 150 cffc^ ^/V~AT ^ 7 *“ / ^. 
quifitos Eli: eniltTijVtCDIj / / 

adj^ j fic quadrat umO 0 , f \\ f / 
ad quadratum D Ej nem- I >A y/ • 

pe(ob parallelas OD,GtC 0 vA • > -. /C 
lic quadratum GlCiad qua- • ■ ^ 

dratum H !C. Vc autem quadratura G K , ad quadratu 
HK., fic circulus, cuius diameter G.M, ad circulum— a, 
Cuius diameter H L , nempe conus GC ad conum 
H C L . Quod erat faciendum. 


PROBL XXXV- PROP- LXXV 

Proble- 


Datis i;fd€m,qua^ ih luperibri 

mate, facere eadem , quae ibidem, 
vt fuperficies cohi GOM , sit ad 
fuperficiem conicam coni HCL, 

Ve CD, adP. . ^ 

I • - 

t NtclIigantur omnia fcita plarib cqnfiieto modoj& 
datis duabus rc^is lineis C D , D£ , continentibus 
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angulum rcdum CDE, ducatur CO,vtreaanguItiin 

C OD, Ut adrcdangu . , V 

Ium CE D, in data pro- , , P ^ 

portione C D , ad P , pef O ’ E ■- b’’ , 15-»- 
propofit. 5 5 . & pcr-pun- V ' 

^umG, agatur planum,,.*) 

& fiant omniaVyri'n fu-7 / 
pcriori Problemate. Dico > 

■ Na, ob parallelas 6 d, \ A ' 

G K, facile patebit , efle, . 

vt rcftangulum_C O D ', ad redlanguluth. G E D , nem; 
pe,vtCD ,ad P, fic redfanguluniG GK’»ad redlangu- 
lum C H K , nempe fuperficiem coni G C M, ad furwr- 
ficiem coni H C L. Qupderatfacicndum . . 



PROBL- XXXYI «J>ROP- tXX VI i i 

D,at:is ijfdem i^qu?e^ k> {uperiori IVo- 
Remate, facere ^deni , quae ibide, 

" yt totus perimefer coni C G M , 

■ ‘ ad totum penmecrurn coni CHJL, 

‘ .kvt CD; ad P: 

A d foluendum hoc Problema, vtemur prop. 6 g. 

nempe, ducemus C O, vt iefiangolum C O D, . 
cum quadrato O D , fie ad lineam poteiueni te<aa(igul^' 
5 £P>cWi; quadrato ED',vt,Cp,, adP;#; Sc petptmS 


, • 

dlum( G'i ducetur planum , vt prius',' & reliqua fient vc 
prius ^ Dico pcriinctrum coni GCMseflfead perime-' 
trum coni H C L, vt C D ,'adP . Dcmonftratio cft fa- 
cilis;, ac proinde omittitur. ' . - ’ • 't 

LEUxLr.;p 

SicreitalineaAB/e6ta inC.Vy bifa-^ 
‘ riaiiil vel non bifaria m,fed adeo vt 
AC. fit maior CB. Si rursum 
CB, fecerur inj), & D C.fece- 
tur bifariarn in' E ; tria re6tangula 
V . ACB. erunt maiora tribus re6ta- 
gulis AC, EB, tribus redanguiis 
EDB.Sc duobus quadratis CE. ' 

Q Voniam.eniui B E, maior eft B D, &DE,EC, 
funtaEqualejj ergo tria redangula B EC, erunc 

, ' imaiora tribus retSangulisB DE. Sed & tria qua- 
drata ;C E ij./unc maio- . i' t- 

ra duobus quadratis , . . . : 1 .. 

CEj ergo triarectan- — | — I ) 

gula B E C, cum tribus A !. .<i , C ' E D . B 

quadratis CEj nempe ' . 

tria rectangula BCE, erunt maiora tribus rcctangulis 
B D E , & duobus quadratis CE. Sed, fi linea AB, 

fecta 
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fecca edbifaruin C, triarecungulaB C £ ^Tun^a^qui- 
iia tribus rectangulis A C E/ fi vero*A C , cfi maior C 
tria rectangula ACE, fiiac maiora tribus ractangulis 
£C E. Ergo } in vcroquecafu , tria rectangula ACE, 
erunt maiora tribus rectangulis B D E , & duobus qua- 
dratis C E'. Et communibus addifis triljus rectangulis 
AC, E B . Ergo tria recStangula ACE, cum tribus 
A C, E Bjqua: omnia faciunt tria, rectangula, AC B, 
erunt maiora tribus rectangulis AC> EB,tribusrectan* 
gulis E DB, & duobus quadratis CE. Quod erat of- 
tendendura- .... . - ( 

SCHOLIVM 

j 

E X dictis clare tenetur, quod, cum tria rect angula 
A C, E B ) vnacum tribus rectangulis E D B,£<^*’ 
cum duobus quadratis C E, fint minora, quam tripii^^ 
vniusrcctanguli ACB . Si proponatur. Datam rectam 
lineam AB, fectam io' puncto C, rursum fecare irw. 
punctoD, inter C, B, vt rursum fccta DC, inpuno 
toE, bifariam , tria rectangula A C, E B, cum tribus 
rectangulis E D B , &cum duobus quadratis CE ', fine - 
ad rcctangulum ACB, in proportione , vel tripla, vel 
maiori triplaj tenetur dico , quod femper A C, debet ef- 
fc minor CB. “Et e contra, fi proportio fit minor tripla, 
tenetur , Problema poflTc folui, fiuc A G/fir aequalis, 
fiuemaiorCB. 


LEM- 
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LEM XLirPROP- LXXvllI- 

Sit re<5ta linea AB, fe£ta in punitis 
C>D,E,F,G, fic, vt D C, fit 
dupfa A C ; D F, fit dupla FB; 
i!', & ”DE>fit dupla GB. Patet, quod, 
cum tota BD, fit fexquialtera OF, 
& DE, cum GB, fit fexquialtera 
PE,cfia reliqua EG, erit fexqui- 
■ altera EF* Si D E, lecetur bifa- 
. ' riam in H, tria reitangula C DF, 
' cum reitangulo D E B , erunt ae- 
qualia, reitangulo AD E, triplo 
reitangulo C D , HF, triplo re- 
. itangulo H E F , & duplo qua- 
drato D,H . , ■ 

• • 

1 

M— HH- . 

AC DHB KF GB 

Q Voniam enim B G, & D H , fant aequales , quia 
dimidia; eiurdem D £f ergo ret^^angulum D E, 

X • GB* 
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GP, erit aequale rcdbngulo EDH , fcii duobus qua- 
dratis D H . Communi addito re<flanguIo D E G . Ergo 
rcdangulum D E G, cum rcdangulo DE, G B, nempe 
totum redangulum D E B, erit aequale redianguloDEG, 
& duplo quadrato DH« Sed rci^angulo D £ G , eft ae- 
quale triplum re<5langulum H £ F, quia G E, efl fexqui- 
altera E F > & D E , eftdupla H E . Ergo re^angulum 
D £ £| eiic aequale triplo redtangulo H £ F, & duplo 


A C 


D H fi 


K F 


G B 


quadrato D H . Et communibus additis tribus rcCtm- . 
gulis e D F . Ergo tria rciSlanguIa C D F , cain rei^an- 
gulo D E B, erunt aequalia tribus rei^angulis CDF, 

( nempe tribus redangulis C D H , & tribus ledangufis 
C D, H F , ) tribus reifiangulis H EF , & duplo qua- 
drato D H. Sed ttia rectangula CD H, quia A D , eft 
fexquialtera D C, & D E, eft dupla D H j wciunt rcdan- 
guluna A de. E rgo tria rectangula CDF, cum tecun- 
gulo D E B , erunt «qualia rcctangulo; A D E , triplo re- 
ctansulo C D , H F , triplo rectangulo H E F, & duplo 
quadrato D H » Quod erat oitendendum • 


SCHOLIVM I 

E X dictis infertur, quodfi DF,fitmaiorDC,vndc, 
& DB, fexquialtera DF , fit maior AD, fexqui- 
altera CD,&exDB, auferatur K B , aequalis A D . In-' 

■ - .fer* 
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fertur inquam, quod, cum tunc, duo rcctangula A D E, 
& D E, KB, fint aqualia, fi haec hinc indeauferantur, 
etiam reliqua remanebunt aequalia. Vnde,cria rect^n- 
guIaCDFjCurarectanguloDEK, erunt aequalia tri- 
bus rectangulis C D , H F> tribus, rectangulis H E F , & 
duobus quadratis DH. 

SCHOLI VM ll. 

I Nfertur fecundo> quod fi imperetur. Datam C F,fe-- 
ctam in puncto D, rursum diuidere in E, vt diuifa 
D E , bifariam in H ,tria rcctangula C D,^ H F>vna cum 
tribus rectangulis H E F, & cum duobus quadratis D H, 
fint ad rectangulumC D F, indata proportione maiori, 
quam tripla . infertur inquam , quod Problema erit de- 
terminatam. Et determinatio erit , vt facta DB, fex- 
quialtera D F , & ab ipfa ablata B IC , fexquialtera C Ds 
proportib data,. non fit maior ea ,. quam habet triplum 
reftangulum CDF j cum quadrato dimidiz DK, ad 
rcdanguluinC DF. Nara, cum fupra probatum fit, 
illa plana effe aequalia triplo redlangulo CDF, 8^ 
rc^aneulo D E K , patet, quod ex omnibus reiSbanguUs 
fadis mbfegmentis D K , diuifa; in pundlo, reccangu- 
lum fiib partibus aequalibus, feu quadratum dimidia;,, 
cfii maximum. 



X 1. LEM- 

. 
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LEM- XLiri- PROP- LXXIX- 

Si re£ta linea AB, fid taliter fecta in 
C, vt A C, fit, vel minor, vel 
aequalis tertia: parti C Bj & rursum 
CB, fecetur in D, Sc CD, fece- 
tur bifaria in E. Tria rectarigula 
A C B , erunt minora tribus re- 
ctangulis A C , E B, tribus rcc^ 
tangulis E D B , & duobus qua- 
dratis CE. 

Q Voniam enim B C , cft vcl tripla » vet maior rrtpfa 
A C . Ergo rcdangulum B C E , erit , vel aiqua • 
le , vel maius triplo reiStangulo ACE. Sed redlangulu 

I ^ — I 1 

A C B D B 

B C E , efl: aequale rectangulo B D E, & duplo quadra* 
to D E, vcl C £, vteonfideranti patet . Ergo,& rcctati- 
gulumBpEjCum duplo quadrato C E, critabfolut^ 
maius, triplo redangulo ACE. Et communi addito 
triplo retStangulo AC, E B. Ergo triplum rectangulum 
AC, EB, cumtriplorc^anguloEDB, &cuinduobus 
quadratisCE j erit maius triplo redangulo A C E, 6c 
- triplo 
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1^5 

eriplorcctanguIoAC,' EB,- qiix omnu-fodunc 
re<ftangula ACB. Qwic patci piopofimm. 

• * ^ V . * ^ \ i *• 

SCHO-LIVM.' 

E X diiUs infertur , quod fi] linea AB ,fecta in 
proponatur taliter fecandain D, vt fecta C D , in 
E, bifariam, tria're’£i:an|gula AC, EB, cuiti tribus rec- 
tangulis EDB, 6c cum duobus quadratis CE> finc> 
vel tripla ,* yel minora , quam tripla, redanguli A C B ; 
Infertur inquam, quod A C,non poteft effe, nec minor, 
nec squalis tehis parti CB , fed maior. 

:LEMxLiy-p 

Si linea A fe6ta bifaria in C; rur- 
sum fececur in D, inter C,Bi 6c 
C D> fececur bifaria in E.' Tria 
re6tangula A,C B minus c^ua" 
drato C D ,'' erunt aequalia tribus 
re6tangu!is A C, E B, tribus rec- 
tangulis E D B , A dupEu^^ 
dratis C E . 

- ' • • 4 

Q Voniam enim, tria rectanguJa BC E, (untxqualia 
tribus rectangiilis BD £, & fex quadratis DE, 

vcl 
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vclC E,'vc confidcranci patet j & pariter funt aequati* 
tribus re(Slangulis ACE; ergo tria rcctaJrguIa ACE, 
erunt xqualia tribus rectanguiis B D E, & fex quadra- 
tis CE. Et communibus additia tribus rectangulis AC, 


A 



C BD' 


■rri I. 

B" 



E B . Ergo tria rcctangola AC E» cum tribus recta ngui^ 
lis A C , E B , qua: omnia faciunt tria recungula A C B* 
erunt atqualia tribus rectangulis A C, £ B , tribus rec< 
tangulis £D B , & fex quadratis C E. Et ablatis hinc 
inde quatuor quadratisC £,.quxruhtkqualiaq’uadr^ 
loC D . Ergo tria rectanguJaAC B, minus quadrato 
C D, erunt xqualia tribus rcctanguIisAC , E B, tribus 
rectangulis £DB>, & duobus quadratis C£. Q^d 
erat faciendum. > . ' 


SCHOLIVM. . 

E X hoc Lemmate habemus , quod tria rectangulis i 
A C , E B cum tribus rectangulis B D E , & cum 
duohusquadratis CE,, erunt maiora j quam du pia rec- 
tanguli A CB. Namoftenfafuntxqualia tribus rectan- 
gulis A C B, minus quadrataC D . Sed hxc funt maio- 
ra q u£ m dupla rectanguli A C Bj quia quadratumC 
efl: mitius, quadraro C B, nempe vno rectangulo A C B. ^ 

Vnde habemus » quod (i proponatur. Diuidere lineam 
' A B > feccam bifariam in C , rursum in D, vt diuifa C D, 
bifariam in E, tria rectangula A C » £ B> cu tribus B DE» 
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!&cutnp(iuobus;<jaadratis’C E, une ad rectangulum-i» 
iAC B, indaca proportione minori tripla i haec caraen 
‘propoitw-debec-dTeroaibfdupla; ; 

LEM- XLV- PR0P- LXXXI- 

• ) V ■ -C < ^ r ' ■ * 

Sic recta 'linea': AB > taliter fe6i:a in 

:]"C;yt^AC> fitmaic^CB, &CF, 

. < fit fexquialtera^C A> & F iC, fit 
' fexquialtei'a C B , qiiae CB, fit fe- 
(5ta vtepumque in Mi & CM>fit 
fecta bifariam in N. Tria recta n- 
; gula AC B f rninus rectahgulo 
- K MC > erunt aequalia tribus rec- 
,5';;tan’gulis AO].', K 8 tribus rec- 
tangulis NMB> & duobus qua- 


• i' 






I > > 


"a 


\ 

i » 



liat: CG ^tesqaiakeira' B C . Quoniam G C , eft < 

qualis FC,quia'aml3i£ &ctx fune rexquialterz C B; ’ 
ergo cectangulum FK:, CM; CTiezquate reccanguio 
G C M , nempe rectangulo B C M , & rectangulo G B,, - 
M C . Sed rectangulum G B, M C, eft squale rectangu- 
lutn BCN,quia BCycA dupla GBj6c eftdiaii- 
” : ; , . ■ ' dia 


168 

dia G Mi ScrectanguIunSB C N,cft squala rect^ngab 
B M N , & dui^lo quadrato G N vt confiderant; patet j 
pariter rectanguluni B C:M;, eftxqual^v quadrato 
CM, &rectangulo BMC, nempe duplo rectangulb 
B M N . Efgo rcc^angjulum F K , C M , erit ^quaU tri- 
bus rcctangulis B M‘N, duobus quadratis C N> 6 ^ j 
quadrato C M v Et eommuhi additqre.ctangulo ^ C M* 
Ergo duo rectangula F K , C M, & K.CM , nempe 
rectangulum-F'C Ivl > erit a:quale tribUs*^ rcctangulis 
B M N , duobus .quadratis G N quadrate) C M » 
dc rectangulo K C M • Sed quoniani rectangulu F C M, 





N'M 


-n- 

B 



efl: aequale triplo rectangulo A G N, quia -F C , eft Cex- 
quialtera AC, &CM, eftdupla CNi8^^*pariw rc- 
ctanguium K C M , cutn quadrato C M , rade rectangu- 
lum K M C. ’ Ergo, & triplum recrangul^m A.C N,crit 
ae qualc.cri pio rectangulo NiM[ B,"dupo qbadrato C N, 
6c rectangulo (CMC. Qt^o ablato hinc inde , 6c addi- 
tis tribus rcctangulis A C , NB. £rgb*tria rectangula 
ACN, cum tribus rcctangulis AC, N B, ( qua: fa- 
ciunt tria rcaanguIatA C B, ) minus rectanguloKM C, 
'erunt aequalia tribus rcctangulis A C, NB^ tribus rccf^ 
tanguiis B M N , & duobus quadratis C N • Qgpd erae., 
oftendendum* . . ; ' 


LEM- 
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LEMMA XLVLPROP LXXXII. 


Sit refta linea F‘Bj Tecta in- puncti.^ 

' ' A JC vc infuperbri Lem. fed 

. C B, Tit (ecca tantum bifariam in 
M. Triarectangula AGB,minuj> 
rectangulo K B C. erunt a-qualia 
tribus rectangulis A Gj MB, 6c 
duobus quadratis C M . 

' i. . . ' ' 

I "^Iac G c, fejfquiaritera C B * Quoniam F K , & G G;’ 
K,jfuaca:qiulcs , q,uiaarabac.fcxquiakcrx CB^ergo 
Tcdangulmn F K , C B , erit, aquale i edlangulo G C B, 
nempe rectangulo G B C , & quadrato B C . Sed quia 
tres GB, BM, &M Cj.funt aequales, .reClaugulunL_.5 




i; . I 

M- 


K 


-I- 

M 


B G 


. j * . 


G‘B C, cft xquale duplo quadrato B M,vel M C . Ergo 
le^Ctangulu F K, CB, eiitxquale duplo quadrato CM, 
Sc quadrato C B. Et communi addito reCtanguIo KC P. 
Er^go duo rcCtangula F'K , C B, & K C B , nempe rec- 
tangullimFCBj eritxquale duobus quadratis CM^ 
quadraro CB,& rcClangulo KC B. Sed rcCtangulum 
F C B , e ftsquaje tribus reCtangulis ACM, quiap C, 
eftfcxquialteraCA, «eB C, ell dupla CMj & pariter 

T reClan- 


,z< 


r«6);i>nguluiii K C B , cutn quadrato C B, fach rei6hin> 
guium K B C . Ergo tria redagula A C M,erunt xqua. 
lia duobus quadratis CM, feredaugulolC BC. Quo 
btnc inde ablato , & additis tribus kdangulis AC, 
M B . Ergo tria rectangula ACM, cum tribus redan- 
gulis A C, M B, nempe triarecunguKACB, minus 
rectangulo IC B C,, erunt xqualia tribus rectangulis 
A C, M 1^ & duobus quadratis C M. Quod erat often- 
dendum. 

S C H O L I V M. 

* I ‘ 

C V M lincaFBj (ic eadem in duabus propo(icio« 
nibus fuperioribus , & eodem modo diui(a^p^ai> 
cerquam quod in Sx. linea CB^tancum diuiditaroifa^*^ 
fiam ^ & in 8 1 • diuiditur prius inM , podeaC M , bi&- 
riam in N » &cumVe<3:anguium K BC, Hc maius rec- 
tangulo K. MC 9 & quocumque alio K M C, quod ha- 
beatur fccando lineam C B , in puncto Mj Tequitur 
etiam , quod tria redangula AC B , minus re^angulo 
KBC ,(int minora quibufeunque tribus rcdangulis 
A C B, minus rcaangulo K M C, quod habeacurez tali 
fcdione. Vnde, (j proponatur. Datam lineam A B, 
fe^am in pundo C>adc6 vt A C , (ic maior C B» ruisum 
diuidere in M, inter C, B, vt fccta bi£ariam C M > in N, 
tria rectangula A C, N B, cum tribus reaaguHs N M B, 
& cumduobus quadratis C N, Hnt ad rectangulum_«( 
ACB , indau proportione minori, quam tripla , pa- 
tet , hanc proportionem debere clTe adeo minorem tri- 

pia. 
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pla, vc tamen fit maior ea, quam habent triareaangu- 
laACB, minus rectangulo KBC, facto cx compofita 
ex K C , qux fit cxccflus fexquialtcrx A C , fuper fex • 
quialceram C B, & ex G B , in C B , ad rettangulunri-^ 
ACBi vtconfiderancipatec>alioquin CB^ nonpof- 
fecdiuidi.- 

LElvi- XLVII- PROP LXXXril- 

Sit re(fta linea F G, fcdta in punctis 
A,’ B> & Cj vc F a, fic minor 
A B i maior eius tertia parte , 

&G B^fic dimidiaAB,&GC> fit 

< fexquialteraF A,6cCB,fit diuifa 
. ' in M,6 c’AMj bifaria in K.Trjare- 
’ ! ctangula F A B > minus rectangu- 
■' lo A TylCjCrunt iequalia tribusre- 

xtangiilis F Ai K B? tribus K M Bi 
6c duobus quadratis AK . 






— 1—1^ — f— 

A c K M B 


G 


.. « 


Q 


iguYum' M A K , e(l xdaale duobus: 
quia M iC , & IC A » ^unt xquales. 


Voniam rectao] 
quadratis A K, ^ 

Ersocotmnnnibus additis tribus tectagulis A 

■ T r BM» 


: ^ 72 ' 

.13 Mjduo.quadrata AK , cum tribus retStangults BM, 
A K,eruntacqualiarectangu!oM A K ,& tribus rectati- 
gulis B M, A.R. Sed retStanguIum M A K ,cura rcdbin- 
gulo-B M,*A- K, facit ret^anguJumB A K j & duarcc- 
tangulaBM, A,K, funt requalfa rectangulo BMaI 
Ergo dub quadrata A K , cum tribus recta nglilis/BiVf, 
A K, erunt rcqualia rectangulis B A K, & B M A .Sed 
ledaiagulum B A Iv «ft jequale redangglo B G, A M, 
qiiia^GB, eft dimidia B A, ‘Si M A, cftduplaA K.ErgB 
duo quadfa^ A K ,,cUin, tribus ije«ii:an^uji8^^M j AK, 
feti B M K, erunt xquaJiixfedaqg.uTo B M A, &rectan- 

j ♦ , . ^ J. i • '■ ‘I ~ 

F . ‘ A C K ./’G' 

'\ 'I - 

gulc^ GB, \4;A quae<duo faciunt vnicum. rcrSkangulum 
G M A .• ^d quoniam G C ,_eft fe^qwaltcra F/A , 8^ ,, 
A'M ,cftiupla A k ; ergo tribus rectangulis F A K, erit 
aequale, rectangulura GC,AM«. Sed rect^l^ulum.GC) 
A M,cft aequale rectangulo G Mi^, & jp^t^u^ 9 A. 
Erg o ablarq rcilangulo C M A,l:riiiect^ula' FAK, mi- 
nus rectangulo C M A,eruiacae(^Iiir6£langal4GMA. 
Sed redangulo G M A,, pllertfafunt , (upra,,^jiquat}a_rf 
duo quadrata A K, & triplum teilangulum KMB. 
Ergo tria rectang^kF AK» minus rectangulo C M A, 
erunt aequdia, duobus quadratisA K,& tribus rectan- 
gulis,iv M B, Et communibus additis tribus rectang^i^ 
F^A KB_. ' fergo tria re<fi:angula F AK, ciim tribus jtee-.- 
tanguiis F A ,'iC B, nempe tria redtangula FA B, mjdy»s 
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ledtanguloC M A, erunt aequalia , tribus rectangulis 
F A j K B, & tribus rectangulis K M B , & duobus qua- 
dratis A K. Quod: erat oftendendum . 

LEM Ili I%?P- LXXXIVI 

1 ] U‘- ') TJ U >-<.!■ .1 ‘ ■ 

i$k re£ta' linea FG, le<5ta inpun6ti_s 
‘‘ 'A,Cj'Blvt“'infuperiori Lemmate, 
fed Ai B, v tantum in K, biferiarn. 
>■' ' Tm' re’(3:angulaF A B minus re- 
(^angulo ABC, erunt aqualia , 
• ■ ' duobus quadratis A X > & tribus 
■ ,i;e6i'angu)is F A7 ^ 


A , f 




N am eodem modo, quo fupra probabitur tria 
rcibngulaF^A K, cITe aequalia reciangulo G C, 
A,^,penjp9/cpa'angulojG^ A,; & Lecrangulo G B A. 
Qjw tribus fca^ F A,- 


’1 .' -'i 


ro 


4 ’ 


fi dcici’ n. ;vi’i !/<wL s 

. i-r — f 1 — T7"b — ^ 

' F . ‘ A C K ' B G 

KBj patebit, tria rc^langula F AB, minus rectangulo 
CBA, aequalia efle,tribusfecc4ngulisF A, KB, & rc- 
ctangulo GBA, hoc cft , (|q«ja' tres G B, B K , & K A, 
font aequales , ) duobus quadratis A K . Quod erat of- 
cendendum. 

SCHO- 
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SCHOL I VM. 

E riam in duobus fu penoribus Lcmmacibus, pater, 
lineam F B» diuidi eodem pacto, praccerqua quod 
quando punctum M, cadit inC . Vnde cum rectangu* 
Ium e B A , Hc maius omnibus , qux habentur, quando 
punctum M, cadit inter C, B, requituredam , quod 
cria re£bngula F A B , minus rectangulo C B A , Hnt 
minora quiourcuraqoc tribus rectangulis F A B, minus 
rectanguloC M A , quod- habeatur ex tali CretiorK^ . 
Vnde (i proponatur . Datam tectam F B , fectani in A> 
vt F Ai ut minor A 6,,(ed maior eius tertia parte, & iti^ 
( 2 , inter A,B,vt facta G A,iexquialtera AB,etiamGC, 
fit (exquialtera F A 5 rutsuro diuidere ipfaai in M , in- 
ter C, B , vt fecta A M , bifariam in K ; tria recrangula 
F A , K B , cum tribus recungulis K M B , & cum duo* 
bus quadratis A K,Hnt ad rectangulumF AB, in data 
proportione minori quam tripla ; patet hanc propor- 
tionem adeo debere cfle minorem tripla, vc tamen (k 
maior ea, quam habent tria rectangula FAB, minus 
rectangulo C B A , facto ex A B, tn cxcelTum fexquial- 
tera; F A, fuper dimidiam A> B , ad rectangulum FAB. 
Qimd facile pacet confiderami , alioquin non pofTct 
dmidi. 



LEM- 



LEMvIL- PROP LXXXV^* 

Datam redam lineam AB, fedam 
in C , rursum diuidere in O, in- 
ter C,B,vc diuifa C D, bifariam 
in E , tria redangula A C, E B, 
cum tribus rcctangulis E DB, & 
cum duobus quadratis CE, fint 
ad redangulum ACB> in data 
proportione . 

H OC Lemma quinque habec cafus. Nani, vel 
propoaio data eft maior, vel arqualis, vcl mi- 
nor tripla; defi ed minor, vel A C, eft xqualis CB, 
vel maior, vel minor. In omnibus i (lis cadmis. Lem- 



ma recipit aliquas decerminaciones, quas adignabifflus 
voicuique. Sic ergo proportio data maior quam trip- 
la , &(it ea, quam habet OC, ad C A. In hoc cafu, 
Lemma recipit duas determinationes ,v na, qux habe- 
tur 
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tur ex Scholio propofitionis77.efi:, qiiod A Cifit mi- 
nor C Bi alia,quiB habetur ex Scholio x. propof 7 8.& eft, 
quod fafta F C j fexquialtcta C B, &,ab ipla ablata F K, 
fexquialtera A C , proportio data no fit maior ‘eaVquam 
habet triplum rectangulurh A G By cum quadrato dimi- 
diacCKjadrectangulum ACB. 

Quoniam O C, eft maior tripla C A, fiat G C , eius 
tripla,. ac fuperCK) fiat femkirdulufe i &fiatj ytC A, 
ad O fic rectangulum A G Bj adquiiratum OH , 
lineae crectx perpcndictilariter apiinctoC,fupcr AB. 
Patebit ihfctius , hinc non clfc maiorem dimidia C K . 

fi L 

O [Q, , . 

Si-ergo per punctum H, ducatur H L, pirallcla A B, hxc; 
occurret femicirculo. Occurrat in L, & diniittatur per- 
pendicularis L D. Dico punctum D, eftcquxfitum. 
Secetur C D, bifariam in E / 

Qiioniam eoim, conuertendo, factum eft, vt O G, ad 
C A , fic quad ratu m C H,ad rectangulum A C B . Ergo 
& tribus vicibus componendo, vt O C, adC A , fip qua- 
dratumC H, cum tribus rectangulis A CB., ad tectan- 
gulum.A C B. Sed quadratum CH, eft xqiiale qua- 
drato DL , feu rectangnlo CD K. Efgo , & vc O C, 
ad.G A,*fic rectangulum CDK;’cum rribus rectan-' 
gulis:ACB,ad rectangulum AC B. ‘Sed triplum ^ec-* 
■■ tangu- 
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^ un^uliim A m rccc^Wgulo C D K. , tx^ SchoU i . 

* pfopofits.s78»!c#,2pq»aic. trjp|o,MCta^ 
triplo rcctangulq^D duobus quaqfatisC E. Ergo 

& vc Q C, ad G A, fic ifiplum rectaogulum A C ; E B , 
. cum triplo rcpr^ngulo E,D B » $c cpm; duplo quadrato 
CE, ad rc^angulura -A C;B « i , 'o; ^ ; yr ^ ' ' - 
■ii) QuodverbHC jllt miqot dimidia GKi, pawticxde- 
tcrmin«ionc, ‘ alloqui n,eod^nvprpgrcfluj ptpbaremas 
c(Te,vtOC, adCA', fic triplum re^tangulum ACB, 
cum quadrato maioris dimidia C K, ad rei^angulum.^ 
AC£. Quod repugnat determinationi . • 

, SI yerbproportiq data fip, tripla., ex ScHol.io propo- 
. fitionis 77V habemus» qupd A G , debet elTe minor C B, 
fcd ex Scholio propofitionis 79 habetur debei-c. efle 
maioremc\u^,£j?^^aj)artei.; Fiat ergo B F, aequalis A C, 
, & ,ex F jLu^i?ra|lur f p ,asquali^ dimidix C F , qux ex 
determanatione potf ritauferri r Dico punctum D, clTe 
qux^tum . Secepqj;,C D y biviam io E • • Quoniam;^ 


•j; 


Trn 


-I — l- 


‘ O A • ^ C/| b F D B . 

AC ,.F B,: Tulit «quklerv dr^o;'& earum triplae erunt 
^aequales; Vnde tres AC,-<rtinc xquaIes etiam tribus 
.B D , tribus D F/ nempe DC , qux eft tripla D F . 
£c omnibus ductis in C Dj tria rectanguia A C D, erunt 
aequalia, tribus rectangulis BDC, & quadrato CD. 
Et jfubduplatis omnibus , tria rectanguia A C E,- erunt 
ixqofalia tribus rectangulis B DE, •& dimidio quadrati 
C D V nempe duobus quadratiC £ • Er additis commli* 
. , Z nibus 
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JErgo cdmfipiini a<Jcficoi!«®ti«g;Ulo*OC S,4uo rtfctati- 
guia G O /OB * B,"hempc rc^ahgulum G'c B, 

jeiux<juale reccangulo-O CBii & rectangolo K. DC- 
Sed iquia G C > cft tri pia ‘A Q, re«3:aiigulufn Q C B» eft 
«quale tiibus re^languiis AC B; Ergo tria rectarVgula 
A pB, crunc aqualia rcctangulis OCB, & K-DC • 
hiuoi^eabliato,triar^cra'nguil4 A C'^> mim/s re< 
^atigula' K Dpi' erunt aqualia lectangiilo OC B. 
3ed let^aiiguluifiO Q B, eft4dirc(l^angulum A p B, vt 
O C A* i Ergo i 8c vtO G > ad C A , (k^riplurti 
acdatigalum A C B., tntn^ re^angulo K D Q ad re<f^a 
gulum A CB. Sed| per propotic. 8i. cria recbtnguh 



A X!?B 1 bil n U» Wctangiri^'l^*D‘Oi ■ fubt ' aqbalia^lilbua 

re^adg;ui-^s -A^G, tribuartccangulis 

(kio&us qHiftdratis G Bvi&go^) ^-vt OCv adi C A * lid 

fria r«€languia A C| IBiCUtfi (Abubceccanguiia^BDBi 
& icdni ^duobus quiadilvufC^iuid euoi^galumiA^G Bv 
Quod erat &c. --1 - 

%■; Qudd viir^icmifcil^ultt^ed^ • CiS in ^ D;»' liwcf e* 
detetminatk>o«'jakaqaiip>ebd^’pi'($greiriPdefilonBra« 

birmfs effe, >vc OCj^adGAV lid siSplamrecfan^anrf 

AG B|'itiini}s redlangiriblCB (t,ve^miBui itiaiori^,act 
rcctangulum A C Bv> C|(l|}4dtE¥fniiii4dbni aduer ^uti;' 

* SI 


ONiji 
u 
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- S f tandem jirDp^do data (ic njaof trifda, fed A C, 
fk minoi C B ,'dn primis, ex Schdl pJrdpofit. 79. patet» 
oportere A C; cffe maiorem tertia pa«c C B . Fiat F Q, 
fcx(^ uialceraC B , & auferatur F fexquiahcra A G> 
lam pun6);uiii K , cadet inter C; B } nam cum A C, (it 
maior tertia p'ai te C B »• ergo^quoiumCB , eft tria , 8^^ 
B F f eA vnum cum dimidio^ A C f cAmagis ^ quamio» 



vniim,8ceius fexquialteraFK , dA maiori^ cura di« 
niidio, jiCmpc maior B F ;‘5Patct’ergo , his pratmilUs, ej^ 
ficbohoproponc. 84. oporccfe proporcionCmdacani^ 
enaiorcovcAe ea , quam habent tria/re<AahguIa A C B, 
hnn^ reaanguloK;B C, adreccangulum AC.B k' Secc« 
tur ergo C K. , bifariam in L,&intcr GO# & C B,flc me- 
dkpropordonaiisiC H,eKCtar}o»fid!tet{uper A fi, a 
pn neta K, &iiaof ta LH^cemro L', imensailo L H ^ de < 
rcribaturfemicirculusPHDjfecans KB, in0, |ieca> 
bic enim,vt patebit. ) Dico punctum D,cAe qusticum. 
ScccturC D, bifariamin E 

Quoniam rectangulaG 6 ,"C B , & P K D , funi ae- 
qualia, quia ambo aequalia eidem quadrato fC H; dc re* 
«Aangulo P K D , e A aequale rc<Aanguluu'. C D K . Ergo 
re^angulumGO, CB,criczquale icccangulo C O K. 

-■ > OiLa 
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.B M^jduo.quadrata A K , cum tribus red^tangulfs BM, 
A K,erunta:quaiiarectanga!oM A K,& tribus rectan- 
giilis B M , A K.. Sed redangulum M A K , cum rc<Jlan« 
guIo BM,‘A KjfacicretiianguiumB A Kj & duarec- 
tangula BM, A,K* funt «qyalja rectangulo BMa\ 
Ergo diib quadrab A K, cum tribus reciangijlis BiVf, 
A K, erunt aequalia reccangulis B A K, & B M A .Sed 
icdanguium B A-l^ / eftsequale redangtilo B G, A M, 
quia<5 B, eft dimidia B A,‘ « M A , eft dupla A K . Ergo 
duo quadfai;a A K ,,cum.iribus re^an^ujisl^M , AK, 
'feti B M K, erunt xquajia redaqgpTo B &rectan- 

• 4 .V. Jl, . ( * # ^ ^ \ ^ 

\ * 17 » * ' ^’_i - ^ 

* A C K / g* 

K _) 'J '• ‘ 

gul(^ G B, Ki A ; quaekluo faciunt vnicutu. tet^angulum 
G M A ^d quoniam G C , eft fexqvualtera F/A , 

A'M ,cftBupla A K •, ergo tribus rcctangulis F A‘K, erit 
aequale rectangulura G C, A Sed rectjjigulum.GQ 

A M,‘eft aequale rectangulo G M./^, & jp<tagujb CJ A. 
Ergo ablato rcdlangulo C M A, J;riiiectagula FAK, mi- 
nus rectangulo C M AieruiTBaedmIiar^angaI<tGMA. 
Sed redangulo G M A^ ofterila^lunc , fupra , a^gnatja . 
duo quadrata AK, & triplum tetftangulum KMR 
Ergo tria rc£taugulaB. AK^- minus rectangulo C M A, 
cruntxqa dia, duobus quadratis A K,& tribus rectan- 
gulisjs M. ^ Et ^mraun^us additis tribus rectanguji^ 
FA IC^Br Ergo tria rerftangula F AK, curii tribus jfec-;- 
tarigulis F A , K B, neinpc tria retftangula F A B, mjiiij»s 

< ‘ - j fgj.. 
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ledlanguloC M A, erunt «qualia , tribus rectangulis 
F A j K B, & tribus rectangulis K M B , & duobus qua- 
dratis A K . erat oftcndendum . 

< ..f) > ii. , , 

: LEM IlL- PROFLXXXIV: 

^Sic re^a'fine^ F G. fefta in punftis 
' A"", Q'B‘ vFin fuperion Lemmate, 
- fed AiB,^ tantum in K, biferiam. 

' Tm^re^dianpula F A B , minus re- 
‘^■"'ilanglil^ ABC, eVunt aqualia , 
duobus quadratis A K , & tribus 

»re(S^^ng\flu B. . 

• • .■•• I ^ ! -i i' i • ■ ‘ ‘ 

N am eodem modo, quo fupra probabitur tria 
irciSanguIa F A K , cflc «qualia rectangulo G C, 
AB,nemp9^ro(aangulojGB A,. & r.ecrangulo C B.A. 
Quo ablat^^i jdncjr^dq, & addiiis-ir.ibus rea%ulis FA,* 


. ..i 

■ 1 


.B I •- n :v )K !>f. t'i 

• — ; — i -i — — T— i 

' F . •/•A C K” ‘B 


G 


KBj patebit, tria rcdtangula F AB, minus rectangulo 
CBA, «qualia efTe,tribus rectangulis F A, KB, & rc« 
crangulo G B A , hoc cft , (,quia tres G B, B iC , & K A, 
funt «quales, ) duobus quadratis AK. Quod cracof- 
tendendum. 

SCHO- 
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SCHOLIVM. 

E Tiam in duobus Tupetioribus Lemmadbusi patet, 
lineam F diuidi eodem pacto, przterqua quod 
quando punctam M,cadit inC . Vndecum rectangu* 
Ium C B A > Ht maius omnibus , quae habentur, quando 
punctum M , cadit inter C, B , feqnitur etiam , quod 
tria reAanguia F A B , minus tcctangulo C B A , Hnt 
minora qui^rcumquc tribus tectangulis F A B, minus 
rectangtu^P^CM A,quodhabeatur extali fectione 
Vnde fi proponatur. Datam tectam F B fectani in A, 
vt F A| ut minot A B,,(ed maiot eius teitia parte, & in_« 

•C, intet A,B,vtfacta G A,iexquialtera AB,etiamGC, 
fit fezquialtera F A 5 rutsum diuidere ipiam in M , in> < 
ter C, B , vt fecta A M , bifariam in K ; tria rectangula 
F A , K. B , cumtribusrectangulis K M B , & cum duo. 
bus quadratis A IC,nntad lecUnguiumF AB, in data 
proportione minori quam tripla s patet hanc propoo- 
tionem adeo debere eflit minorem tripla, vt tamen (k 
maior ea, quam habent tria rectangula F A B , tninus 
rectangula CB A,factoexAB,tnexcefliim fexquial- 
terae F A, fuper dimidiam A B, ad rectangulum F A B. 
Quod facile patet conliderami , alioquin hon poCet 
diuidi . 



LEM- 


DioitiZBd bv GooQlg 


LEM-JL- PROP LXXXV^' 

Datam redtam lineam AB, fertam 
in C , rursum diuidere in D, in- 
ter C, B, vt diuifa C D, bifariam 
in E , tria redtangula AC, E B, 
cum tribus rectangulis EDB, & 
' cum duobus quadratis CE, fint 
ad redangulum A C B , in data 
proporrione- 

H OC Lemma quinque habeccafus. Nam, vcl 
propoitio data eft maior, vel arqualis, vcl mi- 
nor tripla; &(i cA minor, vcl A C, eA aequalis CB, 
vel maior , vel minor. In omnibus i Ais cafibus , Lem- 



ma recipit aliquas decerminatioaes , quas aAignabimus 
vnkuique. Sit ergo proportio data maior quam trip- 
la , &ut ea, quam habet OC, ad C A. In hoc cafu, 
Lemma recipit duas.decerminationes , vna, quae habe- 
tur 
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tur cx Scliolio piopofitionis77.cfl:, qiiod A C^fic mi- 
nor C Bjalia,quac habetur ex Scholio x.propof78.&cft, 
quod fada F C j fcxquialterAC R, &.ab ipla ablata F K, 
fcxquialtera A C , proportio data ho firmaiorea, quam 
habet triplum rectangulura A C B^ cutn 'quadrato dimi- 
dia: CK,adrectangulum AC B. V • ' ■; j ■ 

Quoniam O C, eft maior tripla C Aj, fiat G C , eius 
tripla, 5 ^ fupcr C fiat Teraicircrulu^ 1 & fiat, vt C A , 
ad O fic.rcctangulum A-C Bj ad qualdraium C , 

linea: erecta: perpendictilariter apiinctoCyfuper AB. 
Patebit ihictius , h^nc non efie maiorem dimidia C IC . 



Si*crgo per punctum H, ducatur H L, parallela A B, bxc 
occurret femicirculo. Occurrat in L, & dimittatur per- 
pendicularis L D . Dico punctum D, eiTcquatfitum. 
Secctur C D, bifariaminE.- 

Quoniam cctiiT),conucrtcndo, factum eft, vtO G, ad 
C A > fic quadratum C H,adrectangulum A C B . Ergo 
& tribus vicibus componendjoivt O C, adC A , Gp qua- 
dratumC H, cum tribus reccangulis A CB., ad rectan- 
gulumfAC B. Sed quadratum CH, eft aequale qua-' 
drato DL , fcu recta ngulo CD K. Efgo , & vt O C, 
ad.G A ,*fic rectangulunV CDKi’cnm tribus rectan-' 
gulis. A CB, ad rcctanguluni AC B. Sed triplum iec^’ 

tangu- 
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^ ungulum A QB^m tect^nguIo C D Ksj fc^ciSchbhi. 
* .pfopoiitn7^#:c#‘j^.aalc, eripio. recuriguloi A p, E B, 
triplo reictaogulq E D B,& duobus quapUtisSC E. Ergo 
& yc Q C, ad Q A , fic triplum recuogulam A C ; E B , 

. cum, triplo rcpungulpEDB, ^ cwn; duplo .quadrato 
CE, 'ad rc<Jaagulura A C,B - . , 'O; < ; t r:; - 

t Quodyerb H C , llc mioot dimidia CJC, payecicx de- 
terminjuione ^ioqu^ Oj eoHjfnvprpgr«flu j prpbarcmua 
cfle,vtOC, adCA‘, fic triplum retSlaogulum ACB, 
cum quadrato maioris dimidia C K, ad ret^angulum.^ 
A C B . Qupd 'tepugnae determinationi . 

. SI yeroOTOpoi^q data fip. tripla , ex SchoUo propo- 
. ficionis 77V nabeiiws, quod A G , debet elTe minor C B, 
fed ex Scholio prqpohtionis 79 habetur debeix;efre 
maiorem ciu^ tertia parces Fiat ergo B F, a:qualis AC, 
,& exFB, auferatur F P >«qualis dimidix C F, qux ex 
determinatione poterit auferri Dico pum^tumrO, efle 
quxGtum . Secetur C D ,>bifaiiam in E> Qumniaai^ 


o /: 

.-U' 


■;ri: f/ 


.j) 1 f » . • ^ 


AC,.FB»:^ulit(BquitIeri earum’ tripla; erunt 

^xquales." Vnde-tres AC, '^runt^xqudes etiam mbus - 
.B D , & tribus D F;' nempe DC , qux eft tripla D F . 

£c omnibus ductis in C Dj cria rectanguia A C D, e^uhe 
,zqu'alia. tribus rectangulis B DC, & quadrato CD. 

Et .ftibdupiatis omnibus ,'iria rectanguia A C E, crunt 
lacqjualia tribus rectangulis BDE^^Sf dimidio quadrati 
C D «; nempe duobus quadratiC £ • Et addicis commii- 
, , Z nibus 
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riibus tribus I•ect4ngul^^ A C, tB ; Itria' 

ACE', cumiwba^wctiifgQll^ A C, tria 

fctitangak A C B, ) erunt Qualia'; in&us «ctangulis 
. -A C, E B, tribus E D B, & duobus cju^ratis CE. Itgo 
* h*e fune tripla Vftius poctianguli ACB, newpe"ftihc 
adipfum, vt 0^:,ad CA. facieAdum.-^ 

SI’ Vrippropotnodata fit tumor tripla A€ , fit 
. arquaKs CB/ Pac«'cx SchoIiopcopof. »o. debere 'elTe 

J . ,..!j - . l Mt. i . /\ . .»,■ : ,• , , 

, r*" I • ir ...•iiiii 

^ ^ I . • A ^ I ' C... £ O ' ' E 

■maiorem dupla. Fiat tripla PA.' Ergo GO, ex 
^fleterminatione , erit minor A C , B Si ergo inter 

G 0<y &; B , inueniatuf media, erit minor C' B . Sit 
hxc CD. Dico punctum D, eflc‘ quselicom . 
.-Oiuidatur C D,- bikrsam iii E. 'Quoniam re5tan- 
gulum G O, C B,ift aitjUale quadrato C D. 'Ergo c6- 
muni addito rectanguIoOCB, dtao rci^angula GOj 
C B , & O C B , nempe totum redangulum G C B , erit 
aequale rtctangulo OCB , & quadrato CD. Sed quo- 
niam GCjClI tripla C^A, re(5tangulum GCB, erit ac- 
;quaJeaTiploreccangnlo^ACBi<>;£rgQ> Sc triplum ret- 
jxangukim A C B, <rit jequalc rc<a«ngulo'OOfi,«^ 
quadrato C D. Qim hinc indcablato > tria ie<^^angula 
jA-CB, minus quadrato C D, erunt aequalia rectatigu- 
,lpOCB. S^»tOQ,,ad C Ayfic rectadtigulnusiOjCB, 
,a^iectangulum A CB, iEigo^ & vtOC,'adGiA, fic 
I tfiplum rc(^anguii}m AC B, minus quadrato CD/ad 
Jum A C B Sed tria reccangula A C B; minus 
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(|uac^Iato C T> y cx proponcionc 8o (Iint aequtlia, ixibus 
rc«5bnguli$ A C,E B, cxibus rcftingulis £ Z> & duo; 

^ bus quadratis E C . Ergo , & vt. O C , ad C A » fic iria 
rectangufa A C , E B , cum tribus rcctangulis E DB , iV 
cutnduobus q uadratis C E , ad rectangulum' A C B. 

Si vero proportio data' (it miaor tripla, Ccd AC, 
Ht maior CB. Fiat CG, tripla C A, & BatCF,rcx* 
quialtera A C , & ex ipCk auferatur,? K,' fexquialceia 
£C. p^terminatib^huiuscaTus eil ,«xS£boliopropof. 
82 . quod Ht maior qa, quam habent tria' teccangula 
A C B'a minus rectangulo KBC ,’ad‘ttctanguluni^' 

^CB< • .... i... *. ; : I 


i iL T b’’ 

Jnte< G.O, CBi Iit mqdia proportionalis C H,crexr 
|a'tiorn)aUter a puntfo CjjTuper A-B jA diuifa K C , bi- 
&riam inL , & inn^aX H 5 centro L interualloL H, 
fiat fcraicircuIusPHD,- qui,yt patebit, fccabitCB,in 
D . Dico pun^lum’ cflc quxfitum... Secciur, C P, 
bifariam in F. _ • i 

Ketiangola enim G O ,'C B , & PCD, funt aequa* 
lia inter fe , quia ambo funt zquaKa eide quadrato H C, 
ex conilructione . Sed re^angulum P C D, cft aequale 
rectangulo KDCj quia P K, cftxqualisCD* Ergoro- 
^angulum K D C, erit Aquale rectangulo G O, C B* 

Z a Ergo 
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^rgo comrttarri a<Jdic6i'efetingulo'OC B,duo «ctati* 
gulaGOjOB, nempe re<i!kahguluinG CB, 

«it x<^ua!e' rectangulo OCB^: & recrangolo K.:DC* 
5ed «jiiia G C > cft tri pia A C, rectiangulum G C B, ert: 
xquale tribus rc(Sangulis A C B ; Ergo tria rectangula 
A C B , erunt xqnaiia rectangulis O C B, & D C .• 
<^fo hinc i^e ablato, triar^mngula A C'B, mim/s re- 
langula' K DO,'®runt xqaalia rectangulo OC B. 
3ed pec^angulum O C B, eft adicdanguJum A C B, vt 
O C C Ali Ergo , 5c vtO C > ad C A , (ktriplum 
u^angulum A C B., inimis rt^angulo K D O, ad rectla • 
gulum A C B. Sed, per propofit. 8 1 . tria rcclanguhi 

✓ V 

\ 

I ■ ' 

fc 

ti. *o 1 

AX!?B [ Wjlnfus tectangulo t^DOv^hht' xqba4ia'trtbu» 
r^ariguli!s^A-G, tfiWrctcfangulis E e 1 
duobus quadrati* G Bv* Etgd > ic vt OC,' ad* C A 'lid 
fria r«6languia A G, £B',c(nn tribus 'reccangaii*>EDBi 
& loirn 'duobus qoadrsti^ C <1 ,<dd imctiAgalimf A G B. 
Q^d erat &c. ni z 

'X. 'Quod viird* fcmifciycuWs^Tedet ^ C® p irt ■ }>;,’ patet ex 
determinat ioiK-, akoq^uiri^^odern 'pt^relTijPdefiifonBra « 
bimus cfle, vt’OC,-ad C aV Bd Prlplumrectangldfinff 
AGB,’iliinus'fe(StangiddKB (l,ve^'niinul hiaiot|«o>,ad 
rdcUngulutn A C Bv> C^t>4dtc^fmindtlniii aduer^ur;^ 
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: S ! tandem propwfio data fit miacw tripla, fcd A C, 
fit minor C B , 'dn primis, ex Schol . piropofit. 79. patet» 
oportere A C; cfie maiorem tertia parce C B . Fiat F G, 
fexquialceraCB , &c auferatur F KjTexquialtcra AC- 
Iampun< 5 bum K', cadet inter C» B; nam cum AC, fic 
maior tertia pai ce C B ; ergo^quorumC B , efi tria , 6^^ 
B F j efi vnum cum dimico y A C # eftuiagis v quam 



■Vnimi , dc eius fext^aialcera F K , efi maior v<m com di- 
midio, ntmpe tnaioi;B F .. Patet eago i his pratminis, ex 
^cbbliopropofit.'Si(i( oportere proporcionem datanx.^ 
maiorcmcficea, qaami habent triaire<^]^ahgula ACB, 
bon^reccanguloiuBCradireccangulam ACB^ dece- 
tur ergo C K. , bifariam in L,&inter GOy& C B,fic me- 
dia proportionalis ICH,.esectai>ortnaiiterruper A fi, a 
pn neto K» ficinof ta LH^cencio L^, imeruallo L H , * de ^ 
rctibatutfemidrculusPHDjrecans KB, inO', (ieca- 
bic enim,vc patebit. ) Dico punctum D,cfie quxfitum. 
ScceturC D, bifariam in E .^ 

QuoniamrectangulaGO, CB, & P K D, funt x- 
qualia, quia amboxqualia eidem quadrato ICH; dere* 
tSangulo P K D , eftxquale rc6languluin C D K . Ergo 
redanguIumGO, CBjCritxqualc icctangulo C D K. 
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Quare-, comaiiini«dciitcr re^angulo OC B . Ergo duo' 
re^ang(rUGO,€ B, &i O CBynempe vnicumrc«fH- 
ngulum G C B ,■ few criplum re<SUnguiuai A C B > quia' 
GC , eft cripla C A y erit aequale rcSanguIo O C B , & 
YC(^ngulo'C D K . Quo hinc inde ablaco', triplum re - 
fliatigulum A C minuf rec.tingutoC D K , eric xqu«- 
k cectanguio 0‘C B'. Sed <rectanguluna i O C B , .eil' 4d' 



adFrcorangulunj AC B , vt O.C , ad-G A • Ergo , 5c W 
OC,.adCA, Cip> eri pium teccingulumi ACB-,,ininus- 
rectangu io C 0’K y hoc cB ,-cx peopo^t. | .ttia^redkir 
gula A C ,E B ^cunitr^ms-rc^tanguHs £ D 
duobus quadratis £;C , ad le^ogulumACB^' Quod 
erat ^achrndam\ I i" , Z’- . J 

A dumpeum pacet >cx decermih;uk>’ne , dt ex procef* 
ru deulonrdrationia;^ &?etiaiBex his , qmediidla Rtat ia 

, aElijsc^ifibus’. , • M . . / II 1 , i i ; .i; ..'i 
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- LEM L PROPLXXXVI- 

* i ■ ' r ‘ 

Sit refta linea AB^fe6ta'in pun6tis 
, . C, 6c D,.vtcumque, 6c CD,fit 
fefta bifariam in’ £ • Re6tangu- 
. Ium fub cbmpofitaex DA, AC, 
in fexquialteram D B , cum rec- 
. tangulo (ub compofita ex D A , 
& dupla A C , in dirnidia C D, 
nempe in G£, erit aequale tribus 
rcftangulis A C, EB, tribus re- 
* 6tangu!is ‘E DB, & duobus qua- 
dratis C E. ' . . = . 


'f • 


N a M rcctangulum fub corapodra cx D A, AC, 
in fexqaialteratn D B, xcjuatur duobus redlan- 


' ( 


H— 

G 


r 


-I- 

B 


D 


-I 

B 


gulis fub A C ) in fexquialceram D B, & rectangulo (ub 
CD, in fexquialceram D B. Reiflangulum vero fub 
dupla A C ,in fexquialceram D B , aequatur triplo rec- 
tangulo A C, D B . £t pariter rectangulum fub C D , in 
fexquialteram D B , ‘aequatur triplo rectangulo £ D B. 

Ergo 
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D \ta propor[io fit , quam habet A B,.au K».fc dau 
A Brtedain puncto E , rursum fececur in^, in- 
ter E, B, yc fccta ^ H , b»faiiam in C, fit , vc A B, ad K, 
fic triplum re^angulum A E , C B i cum triplo C H B, 
&cum duobus quadratis CE, ad rectangulum A E B, 
per pcopof. 8^ , & per punctum H, agatur planu G H L, 
‘plano D E F, parallelum, & fiat conus D HI'. Dicofac- 

tum cfie, quod proponebatur. 

Nam, per abalijs oftenfa, praecipue a Caualerio lib.3. 
Geometr indiuifib. propof. 

3.proportioC:gmenri inter- ^ 

medij GDF L , ad conum -r 

DH F, cft eadem, cum pro- 

portione rectanguli compo 

iitseexH A, A E, ia-.* T~7ST' 


I 

h'N 

/ ' / / 
[ .// . 

c \ 


E y 
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LEM LI- PROP- LXXXVIH- 


1 /• 


Sint duo triangula re6tangula AB D, 
ABC ^ quorum angulus re<5i:usv 
' qui ad B . Dico E)B, ad DA,.; 
hjpotenufam minorem habere' 
minorem proportionem , quam 
. habet BC, ad C A, hyporenu- 
fam maiorem . 


Q 


Voniam enim quadratum B C , maius efl quadrans 
toB D, ergo quadratum AB, ad quadraxum*^y 
B D, habebit maiorem pro« 
portionem , quam ad quadratum 
B C • Et componendo , quadratu 
A B, cum quadrato B D , nempe 
quadratum A D , ad quadratum 
B D, habebit maiorem proportio- 
nem , quam quadratum A B)Cum 
, quadrato B C> nempe quadratum 
AC, ad quadratum CB. Quare, 

& linea A D , ad lineam D B, ha- 
bebit maiorem proportioneoi-^, 
quam A C , ad C B . Et conuer- 
tendo B D , ad D A , habebit mi- 

• • •' ■ ■ -e- 

norem proportionem , quam B C, ad C A . l 



- >■ i-* 


SCHO- 
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SCHOLIVM.”' 

E X di«5tis colligitur , quod fi producatur C B , in 
minor erit proportio rectanguli fub E C, in D B, 
ad rc<aangulum DA B, proportione i?ctanguli ECB, 
- ad rcctangulum C A B. Nara, proportio rectanguli fub 
£}C> inDB, ad rcctangulum D AB, componitur ex 
propoTtioneC E, ad AB, & B D, ad D Aj & proportio 
rectanguli E C B , ad rcctangulum C A B , componitur 
ex eadem proportione EC, ad AB,&BC, adC A, 
Sed proportio BD, ad D A>oftenfa cft minor propor- 
fione ^ C , ad C A . Quare patee propofituna. 

I . . 

LEMMA LII PROPLXXXIX- 

Data re6la linea AB, 8c data DC, 
ei perpendiculari , ducere a punc- 
to D. de, occurrentem B C, 
inter B,C, vt rc6langulum fub 
BA, in EC,fit ad rectangulum 
E D C , in daca proporcione. 

H OC Lemmi cfl determinatura , & determinatio 
eft , quod ducta 'B D , proportio data, fit minor 
-ca, quam hiiet rectangulum A BC , ad rcctangulum 
B D C . Quae determinatio paict ex fuperiori Scholio. 

Aa X Sit 






'T5)2' " ■ 

Sic 
fupci' 

, partes 5C , Cecans 
gaiur 

dafic D C/ 

infra oftendccur minor 
apcecLira puncto C , 

«per puncca D>G, ducatur D 
occurrens B C,in F« .Dico factu 
cfTe, quod irapcrebatur . 

Quoniam enim proportio D C> 
ad H, componitur cx proportione 
DC, adAB, & AB, adH 
vt B A>ad H,^lcfac^ eft aa 

C G 5 & propter fimilitudincm tria ’ 
guloriim DCG, &DEC, vtDC> ^ 

adC*G,frceft D Efad £ C. Ergo proporcfoDC^ 
companetur-quoqu^fx PC,ad AB,& 

D £, ad E C . Sed idx dux rationes t^mppuunc' quo- 
que rattonein rcctahguH ' E P C ad rectan^uluni fub 
A B, in C E. Ergo, v.cO^CJ, aiH , fic rcctangulum 
E D C, ad rcctapgulun^ fuf> A B E. Quare 

conuertcndo,vt H, ad t) C, fic reccarig6ltmi fub B"A,m 
C ^ ad reecanguluha E p C/-Qu6d erat i^ciehdum. 

Qtmd vero C G, minor fit C F ; patet^quia fi cflVt i- 
qualis^vei nbaioc,' eodem difcdrfu pitobatetutcffcH,ad 
D'G,vel in aequali, vel m maiori propoi:donedceta(j^uli 
ABC, ad reccangulum BiDC. Qoodeft rtoacrapro^ 
poiitam dctetminacionenr; i : - j 


PRO- 


• • jk 


; PROBL* XXXVIII' PROPXO 

•Datis ijfdem , quae in antecedenti 
Problemate j facere eadem, quae 
, /ibidem, vt fuperficies fphaericafe- 
' 4 gmenti G D F L, fit ad (uperficiem 
conicam coni HDF,in datapro- 
norcione. - ’ •. <; ; 

1 - - . / V . i • f. ■■ *' i 



E J^Tiam hoc Problema cfl: determinatura eadem dc- 
^ terminatione, qua determihatum eft Lemma an- 
tecedens , nempe) e(l necelTe, q^uod proportio data (tc 
minocea, quam habet rectangulum A B£,ad rectangu* 
Ium D E , prius ductCJi 
B D . Sic proportio data , -• 
quam habet A £ , ad K , 61 : 
datis duabus rectis lineis 
A P , & D E , fibi inuicem 
perpendicularibus, ducatur 
a puncto D, linea D H, oc- 
currens E B , inter E, 5, per 
antecedens Lemma, vc fit 
ficuc A B,ad K, fic rectan- 
gulum fub A 5,in H E, ad 
rectangulum H D E, & per 
punctum H, agatur planu 


GHL, 


DiyiiiZPC^ 


' »94 

G H L , ootTUs D HF. Dko factum cffc, quod 

impetebatur, Nam,vt tCGtaiiguium (lib A B, in E H,acf 
rectangulum H D E, fcii vc A B , ad K , fic fuperficies 
fphajrica Tegmenti GE)FL, ad fupcr/icicm conicam 
coni D H F, vc elicitur ex Archimede lib.i.de fph*ra,& 
Cylindro propofic. 40.&41. Quod erat faciendum. 

Quod veto dererminatio fit ea, qua: affignata eft 
patetjquia^prsfens Problema, noaed aliud , quam aa- 
tecedeiM Lemma» 

LEMMA LIIL PROP XCr 

Dacis i/fdem , qux in Propofit. 
Dico , quod B D , ad D A, cum 
A B , habebic minorem propoitio- 
nem, quam B C> ad C A , cum 
AB. - 

A M, cum probatum fir 
5 D, ad D A , habere mi- 
norem proportionem proportio- 
ne BC, ad C A 5 & pariter , cum 
rainor BD,ad B A, habeat mi- 
norem proportionem, quani—a 
maior C B, ad B A . Ergo D B , A 
ad vtrafque fTmuI D A, A B, Ha^ 
bebie minotem proportionenr, 

' ' quam. 




• . k 


»9J 

qu«m C B, ad vtrafqae Hinul CA, AB. <Q«^ cmc 
oftendendum* 

SCHOLIVM- 

• : 

E Tiatn «x Lcmmace pcfcTeian.elkiGiir » rciflangulum 
Tub £ C, in D B , ad rcjd^angulum com poficx cx 
• D A, A B, in A B , nempe ad rcciangulum D A B , cum 
quadrato A B , habere minorem proportionem, quam 
re«Slangulum£CB,adrcdangulum CAB, cpm qua- 
drato A B. Etenim eodem modo, quo fadum eft fu- 
pra , difeurretur , & patebit propontum. 


LEMLIV- PJIOPXCII- 

'\ -* 

Daca hypotenqfa trianguli rVftan- 
guli , 6c data .proportione vnius 
lateris ad aliud' latus fimul ctim 
hypotenufa, inuenire triangulum. ^ 


0/ 

E W Ata hypotenufanc A B, fuper quamiiat femicir- 
if culus, & data ratio Ht ,quam habet H,adAB, 
quam patet oportere e(Te minoris inxaualitatis. Fiat et- 
go, vt A B, ad H, fic H , ad B C , pofitam in direiSum 
ipfi AD, cui AB, fiatxqualis BDi deinde fiat, vc AC, 
“iidCD, ita 'AB, adBEj & a pundlo.<4, aptetur AF, 
requat is A £ , & docftcur £ B . Dico triangulum A? B, 
- cfle.. 




eflc quasfitum , & in eo cflc , vt H , ad A B , fic B ad 
compoficam cx BA, AF. ^ 

Quoniam enim eft vt /< B, ad B E, fic ( fumpta com- 
" muni altitudine A B « ) quadratum A B, ad rectangu- 
Ium A BE, & vc quadratum A B ,ad‘ fcctangulimi— •» 
" A B E, fic duo quadrato ^ B , ad duo lectangula A B 6. 


} rgo, A: vt A'B >ad B E, fic erunt duoquadrata A B,ad 


duoredanguU A B E Sed pariter yc A B,ad B E,fic (su 
pta comuni altitudine A E,)eft redlangulu B A E, ad re6 
langulu A E B, & duo rcctangula B A E, ad duo A £ B, 


Ergocrit vt AB, ad B Effictam duo quadrata AB, ad 
duo rectangula ^ B E , quam duo rcclingula B ^ E, ad 
duo rcctangula E R . Frgoerir , vr vnum anteceden- 
tium ad vnumconfcquentium , vel vt AB, ad B E, fic 
ambo antecedentia adambo confequcncia, nempeduo 
quadrata A B, cum duobus reccangulisB A E, ad duo 
rcctangula A B E, cum duobus rectangulis A £B. Sed 
A B ) ad B E , fu(5la eft , vt A C , ad C D . Ergo , & vc 
AC, adCD,fic duo quadrata A B , cum duobus rec- 
tangulis B -<4 E, ad duo reftangula B E , cum duobus 
redtangulis E B . Et ad conCcqucniium dimidiis*. 






Frgo,vtX€, BTnc^uoi^(j^d^t| cij^cfiio. 
bus rectangulis B A E , redtangulum Ab E , cum_j 


angui 


r<iriingi 4 k> A'EB . ' Erdiuidcndo , vc ArB »’ad B C 
^xco0uvelttorum quadracoruui A Bjcmn duobus rc^an- 
gulis B1 A 'B-Hrupcr rciiiangulura > A B E * & fupcr rcftan^ 
gudiiA A E'B > ad/ rs^an^ulum ABiEi cum r^cxanga* 
kjAEBufiwluL ScdiaksKrioii(rusi!cft«(iualisjvno <jua^ 
draco /i B, vno quadrato A E, & duobus rectangulis 
EaE) quia vnicum quadratum AB, excedit reiSlangu- 
la A B E, & -<4 r!,B,ip(jp qga^dijato A E'. Ergo, & yt A B, 
ad B C, Bc cjuadracuni A B, cum quadrato A E,feu cum 
quadrato A F , qAlia Aj% & A ^ita: fiintatquafes, 
&cum duobus rectangglis B A E , fcu B A F, ad rectan- 
gultim A B E ; cum tcctangulq A E B'. Sed quadratum 
A p ,.cqni quadrato; A jB , fic^curn duobus icctangulis 
B A f', eft acquaje qu^ldrato coipp.pfitjc ex B|A , & A F. 
Etpirircr, reiSanguIlAii A'B E,ciim rectarigufo A fe B, 
ell: a:qua!e.excefl'ui quadrati A B, iiiperi quadratum A E, 
feii A F , cui etiam exceffui , eft ajqualc quadratum F B. 
Ergo, & vc A B, ad B C , feu vc quadratum linea: 'A S, 
ad quadrattMii H , fic qu^ratum compofit^ ex 
B A , A F, ad quadratum linea: F B. Quarcconucr- 
tendo , vt quadratum H , ad quadratum AB|.ftc qua* 
dratumF B,'ad quadraturacompofitazcxF A , &AB. 
(t>uare, & vc H , ad A B , fic F B ad couipofttam ex 
F.AjAB. Quod erat ^cTcndum. ' i . . 

, ^ “b ,F - ' . v’f!f , , .* 




t 


y 


mi' 
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Bb SCHO- 





■'V:S,Q-H;Q:L'T.V,M-- 


E X hoc LethmacepoteAcfiatn foluiTequeWs ProbW-i 
ma } oerape «rUngulom«<aaiigDfoii)' confticoere/ 

▼t cotus pcritnM^icn^uH^Iit^d iwumcjabnicdlateru^' 

in daca |uoportioj» vccbqfidltanct padit Sed 4ioc 

Letpma poceft fadlias:^fekii<te«biira' EArtidiate fe4 
guenu.: ^ w . . . t. . 
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LEM- LV- PROPXCtll- 

. liU.' ) 


t a 


Jii 


' fi- 



S iT. t riangulum redan- 
.gulum A BC,cuiusan* . = 
gulus redus ^ qui ad B« ‘Dico» 
quod V. AB, cric media ^ 
proportionalis inter compofi- / 
tam ex*A C , C B , & intet dif / 
tercnriam earundem AC,CB^ t 
Centro C, interiialloC B, dc- \ 
feribatur circulus fecans CA, 
inD, 6c A C , produda ei oc-*’ 


199 


.currat in fi* Qucoaam ergoAf^ia^gitcircuiumiquia 
angulus A BC^ellredluSireirgoqisadratdniAByiiift^e- 
qualcrctcbngufo £ A D/ Sed A&, <cA di Cremia i ncer 
A C,C Dr^ti inter AC; CB; &A£» eft campdtica 
ex A C , C koccAC iQ^ure paaoc propolituih.*''' 

M jj* . 'i */a ti. , i .IJV . i.^tiiir"!: r 

' lemma LVI‘PR 6 >XCI\^.' 

*7 

Datis-ij^^i:n<'ikc^e^a4enir, que it% 

*l| y(gmifl b hoc Lcmmaty , foluet u r ante cedens ^ci« 
Xjf lius. tgea ratio flf, qftgmliaHec FTl , ad K 0 } & 
Hac vcHfCjadKLiHcKLyad KM,&MK, pro- 
'dudat® in Niseii N#.Litdqpla MiK.^ Paricer BA, prO- 
:;d.u(^ur>iniC^vtC)B^fiedap!a vt H N-y.ad 

J! /. wiL3 t A <l 0,'j .. K. /> hi: , ^ ! 1 :•' .:'vr ' ■ 

bj?. . ziiiftl tmE^nnjiooT^jl 753iv. b , i i>‘i;. 

. t. -M h 

■• f , ■? /■ !■ ut. i, T' i . ■ .,>* s 

* * ■ I f l . « *V>%# Jl i 

i ^ 

mu: ^ si':! 

c-i /. -.rn , / . K ti:oi:i.T { y <ij 

A k t Jj r ^ -j A 

Iu; {aH J'rl < H /4 < J .vi Tt*-: 

K M , CicCS, ad D i &D B',1t?cetur Bifariam in E/ 
& fupei AB, fai^o femicirculo , in ipfo a pun<Slo A,ap> 
tetur AF,xqualis A£, &iungarurFB. Oicocrian* 

B b 2 gu- 
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gu)qm A F B ,>;^ct]lKc6o^, r5o in eflcr,ivtrHK, 

ad K,E/(kiB:A,ioum:^B,;«dJFfio i ; /. v.'.!iir..'i£ 

I j . tO^otmoL enim .feiSlum <(l V- \Tt H N ad N M i: ^ 
.CtSyiuejnpedupja- A 'B yHd, ;;y.O.-,firgo & diuidendjb, 
vc ^/Mk.ad B.A^<iainibA 0,ad J> B» £c ad.cotv- 

fequentium djinidia. Ergo, vcHM, ad M K, fic B A, 
A, %d K^Vi, 



-n; >■ iriiaulrl , 

:r , ^ y; , . { ‘-i 

. - , ' , ' VI , j 

fic AB, cum A E^adDtii feiiiad'Eli.3'6<?4 A E, fk^ 


cdatx^oalisvA:?. ^'£rgo‘B E^^encdiJK;cenri^nief A8,& 
A F . Quare erit, vtHK,ad KM, ficBA, cum A Fy 
ad E B , differentiifi inter hypotenufam, & latus . Sed 
H K, aAKrtr, clOtrtkbdiJplicaft SafioneH K , M 
quiitres H K<1C L , fic K^M7ftinT eonfiAiie^dportio- 
naUs,- fic pariter , ex Len)mate antecedenti, B A , cum; 
A PyOd F B , eft in fubduplicata ratione B A, cum A F, 
ad £ 8r"£rgtt j fle rt ILK,^d K L , fit B A " , cu n^A F, 
ad If B . Et c(^ uertenoo , L , ad K. H , fic F B > ad 


as A jcuip A f,. Quod fice.. <. ^ j 


j :i 







•;i nr ^ , ■ ,:•! ' yi 

:.V , f ‘I A ;:j .! 

'* ' LEM- 
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LEMLVIL PROPXCV- 




Datis iirdem , quae in propof! 8p- fa- 
‘ ‘ cere eadem, quae ibidem, adeo vt 
angulum iub AB, in CK,ad 
Y ' reitangdlum E D C / fimul cum 
quadrato D C , Tic m data pro- 
^ portione 

t • I A t ^ . ■ . > 

H 


I • I • . 


f - 


«i 


■ 


OC etiam Lemma cftdetcrminatum > & det^v- 
* minatio pit)i|fertio data minor ea, 


t]uam‘ habet reftangulum ABC, 
ad re£langu Ium BD C , cum qua- 
dratoDC, vc conftat ex Scholio' 
jpropo(ic.9 1. Data ergo proportio 
fjt, quam habet H , ad D Data 
'^rgo*D C,‘hypotenufa trianguli 
-re&angult, & dau proportione, 
quamhabec .AB ,adH, inuenia- 
tur triangulum rectangulu,DCG, 
vt (it; ficut A B, ad H , fic compo- 
Cca ex C p,, D G , ,ad G C , qliae 
inferius oftenderur minor TF C, & 
D G , producatur vfque ad £ . Dt- 
’€ofa< 3 :um effe , quod impereba- 



tur . 


£cthim> * Tt (dictum eftfupra , • proportioD C , ad Hj 
i* com- 


componhiiTrxpioport^ DC ,ad'A3B,\5c A B, adH, 
Sed ve A B, ad H, fic compofita ex C t), D G , ad G C j 
^vi coitippfita-cx G D, Ad G C ^ fic propter rmu- 
licudinem triangulorum C G D, ^‘E DC , compofita 
tx E O, &DC I ad CE. ErgopropotriotjuoqueDC, 
od H ,compoaerur ex proportione bC, ad 
«jc proportione compolit ac ex E D, D C,ad C E . Sed i llx 
dua: rationes componunt quoque fationcdl tectanguli 
E D C , cum quadrato D C , ad retiangulum A C E. 

Ergo> Se conuertendo,vt H, ad D C, ficxedlangulum_j» 
fub A B, in CE, adrcctangulum EdC , cum quadrato 
IDCt Quoderat facicodoim;,- J •• ‘ > '' 0\< 


•) Quod vcioC G,ni4»itM>r C Fspatetjalioqpin 
difcurfu jconcludcretac coiHra deter(uinawpotiu.^,p 




i 


PROBL XXXIX- PROP-XG VI- 

1 i f noin 

* * ■* * » 
• -TJ i- d Y'. * 3. , • l aiiiffc’ . ul 

L»aris 'videm ,:^qu2E in IiqdQdorfjrror 
blcijiatc , faceiie cadefii>v <3Uje ibi- 
, dem ^ vt fiiperficics 
< menci mt^rneaii i, fit ad jferinne- 
" 'trum coni,, in darStproborttottC.? 

( -r j , V 1 1 = i i 1 .f. , >; a 

• •..] '• Ky V , j 

E Tiam hoc Probl^T^a c(lde«^flMnataBR,&deier(ni- 
natioeil, quod proportio data, fit minor ca>quapi 
rcctangtt^KiABE,ad.icct*i\gulu4n B;DJg,jpuni.. 
■x:r ) ‘ qua- 


t: ^1 





■iinacio< patcit ; ; h 

ribus, ficut edam conftcu - . - i 

£kk> Problematis. Nano-j# 
proportio fiiperficid rphac- 
nex fegnncmi incerraedi;^ /jp 
SD FN,ad pericnmutn-u» ‘jatT 
coni DH F,cft eadem cum* / 
proportione reAaguIi A 
H E , ad rectangulu B E>E, 
cum ijuadratQ i>£,- vt de- 
ducitur ex Archimede fu- ’ 

pra cicato . J 


LEMMA LVIII PROP XCVn. 





Dcitam reftam lineam A'B^, feiftam 
' in punctQ ‘C> rursum* diuider^^ 

* D , inter C B ,* vt redtangulum 
A CB;. fit ad redtarigulum ADB, 
in data proportione, j. • 


D Ata proportio fit, <juam habet A B,ad H. Li* 
^ nea autem AC $ refped^u hnexCJT, ie habet 
tali pa<^, vt 5tr vej ea minor, vt in prima h^a; wl n6 
minor, vt i^b Tecunda . In primis patet , femper op«rte*’ 
le, propoftiofiem A B, ad H, effe cadis conditionis, vt 
' ' non 


1 


Digilized by Gil-OgU 


l04 


non fit minor «a 5 quam habet reibmgiiluhi A GB^ad 
quartam partem quadrati AB. Rcseftcuidens, quia 
ex omnib^ rcftangiilis, qiix poflunr haberi, cx fcdiio. 
ne AB^ in pundo,fa(5bisfub duobus fegmentis ^ maxi- 
n\ura eft quando linea feeatur bifariam , & tunc cale_A 
rc^fiangulucft aequale quadrato dimidi®, nempe quarto: 
parti quadrati A Tunppaiet,quodfi.A C,(jr minor 


H 





t h . . ' ; ' j ; 

f 

'‘.'■E -...,11 Ii 

■ ’ 

> ^TN^C- TJ03 

■» 

S ' 

• 

- 

A 

■ ■ * 

-<-• 

< 

JO B 


w % » ■ • M ^ w W ^ V » v« w a< %« w ^ ^ ^ • V 4 w 4 A W 

yniuerfali^er:) p^ter quam quod in qualibet peopor- 
tfone defedlus.i quia in proportione defedJus , Lemma 
eft coarctand&m , ’vc non fit minor ea, quam habet le- 
^angulana’ AHjGB', ad quaftkm pirte^ quadrati 'A B. 
Styenp AC, noq ^fic minor. CB^^ r.upc Leown^ ocquic 
fblul hrtl4npfop<^fcion6 mdfbvis in^qdalitacii*, quia.^ 
femper rcdangulum. AC BVcft. maicts qiiO^.UOaquc._^ 
redangulo A D B , vc confideraiiti pacet . His prx- 
5?r. > \ !\ \ y - i ’ i:i'‘ 

?:cSi<pfr Ccraiciiiulus ar/pun,^C, frig- 

fcurfpc^peqdteuiari^ C Ei iuncrfiac vc A B.,^»ad 
quadracuiniC C, ^quadiatum lin.ex) <|ua&T^ e^df^r 
minationtbiis fu|xTa expoficjsj patet nunquam cfT c 
? » . maio- 
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.maiorem dimidia ABi'C|iiarc/i in CE> fumatur ei ae- 
qualis , filie hacc fitrfclttper minor E C, vdn fecundo car- 
iu, Gue Gc minQFjGucii^qualis/iuc maior, vtiin ptima £• 
gura , ( quamuis ponamus in fclaenaace minorem', )quac 
fitCF, & per punctum F, ducamus FG , parallela tn__a 
A B, ^arc/emper occurret cirouroferentifc Ducatur er- 
go , & occurrat ih G, & ai puncto G, demittatur pcfpen- 
dicularisDG. Dicopunduni D,eflequasGrum. /r 
Res eft cuiden^ ,• 'quia cutri fa(5^um Gt, vc A B, 'ad' H, 
fic quadratum £ C, ad qu^diaitum C F, fdu ad quadra- 
tum D.G, ei ^aequale, & quadratis' E C,G D,Gotaequa- 
lia redangula A C B, & A D* B , alterum alteri . Ergo, 
& vt A^B,ad H ,^Gc'r'c<flangulum ACB, adre^angii- 
lum A DB.. Quod erat faciendum.' ’ ' ' , 

S C HOLI V xU , 

t * ■ , ' y - < i 'iiii 

S t vice remicirculorucontlituerenturfuper A B, fe- 
mieHipfes , nihilominus eodera modo Ger^^pJip- 
politum ; quia quamuis in «ItipG, quadrato vj ^ C.fe, 
non Gt aequale rectangulum A CB, attamen ;cx prdpof. 
X I . primi Conic. cft , vt quadratum C E , ad quadratum 
DG, Gc rectanguluni A CB, adrejSlangulurn AD B./i 
Pariter G loco femicirculoru , vel iemicliipGumi vra- 
mur duabus quibufeunque parabolis, nihilominus fa- 
ciliter habebimus propoGuim, fupponendo A B , etie 
vnam ex otdinatim ajjplicatis ad axem, veldiametiu 
Nam, G per pun<flum C, ducatur C E,, parallela axi, vel 
diamctro",'& Gai vt A B, adH>Gc.E'C) ad CF, & Ganc 
i Cc reliqua, 
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reliqua, ytTupra,* pandum D> erit qu*fiiuin. Nam, 
vt alij oflcnduJnt,rcd prrcipuc Caiialeritis lib:4. Geo- 
meir. iodiu»fib. ptopof. 3. iit EC, ad GD, fic cft ccc- 
eanguluni A C ^ a*d rectanguiura A D B. 

PROBL XL PROP XCVIII. 

' I ^ - 

I ' t " • 

Datis i/fdem> in (uperioribus Prd- 
hlemanbus > facere eadem , qnx 
ibidem, vt fa<Stis duobus conis,ne- 
pc D H F , fupcr bafim datam, & 
G E L , fuper bafim non datam, 
quoaim communis axis fic E H, 
fint in data proportione. 

' i ■ . ^ 

Voniam enira diK>* * 1* 

rum conorum eft ea* > 
dem altitudo , ergo 
funt inter Te , vc bafes . <i. 

Quare conusD H F » erit ad 
conuGEL,^ vt bafis DBF, ad 
-bafimGHLjfeu vc quadratu 
DF,ad quadratu GH,fcii vt 
redaguiu AEB,ad redagu- ^ 
lu AHB^. Quare coftac pra:- 
fens Problema reduci ad an. 

tecc- 
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. tccedensLenjitm; «: habefbjnwrin^um , 
quifque facile poceft cognofccrc r 


SCHOLIVM. ; 

r » - ■ • . > ■ .1 

. ' . - - • . . .. c 

H l c folaenda venirent Problemata circa fuperfi- 
cks horum cbnorum, fcd iplas xeferuacnus ad 
aliud tempus, ficut etiam hxc, nempe. .Datam fphx- 
ram, vt iri fiiperioribus Probl,emaiiba^rc<aam plano 
D E F, rursum Tccarc plano GHL , plano D E F, paral- 
lelo i vt fa£locbno G fi L, fuper bafmi' non datam 3 vel 
fegmentum interraediura G D F L,ad conum G ELjVci 
fupcrficies reginenti ad fuperficiera, veladperi- 
mecrum coni> fit in data pipportiotJc . . 

Sed hxc , vc diximus , rc- 
feruamus pro 

, alio Ope- ' / , 

■> , Irc, > . ' i' 

^od, Deo fauente, 
ifliprirar- 


A, 


. 1 • 


' f ’ 
\x i 


i » *. 


(^ff9 


« 1 (.1 


^ • 


Qc 


LEM- 
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' LEMMA LIX- PROP-IC : ^ 

Efto triangulum A C B , cuius an- 
gulus (ecetur, bifariam' a linea 
C D, & latus AC, fit minus la- 
... tere. C ^^rvnde, \&.ADr fit mi- 
nor DB ,cui AD, fit fa£ta aseju^ 
lis‘D F, 6c'fit'’du6ta CF. Si fu- 
,per baiim ,D^B ,nuat. trifingulum: 
[ ecquale triangulo FC -B /perpen-^ 
' ^Hicid'um ,ipfius du^tlirn a vertice 
G , • femper minusi eiit D F , ‘feu: 

1^ 4 A 2u^ni.u' ■ • 


DA. 


•v>j 




:^Xfi 

1 


Voniam CB, maior lup|jdniturC A, fiat ipfi CA,. 
aequalis C G > & dpcacur D G . Quoniam trian-^ 
guli A C Iktefa'A<b', CD , fiint acqualia- 

duobus latecibusDC. CG . tHanguli D C G-, alterum’ 
alteri > & angulus AC D, dVaequalis angulo D C Gj er- 
go bafis A D.eric aequalis bafiD G , & triangula erunt 
aequalia. Sed etiam triangulo A C D.eft acqual e trian- 
gulum DCF. Ergo triangula DC F &OCG , erunt: 
aequalia . Qiure addito communi triangulo A C D, to- 
tum triangulum ACF>eritaequale trapezio AC G D . 
Qiure» & reliquum F.CB, erit aequale reliquo DGBl 
.. "T; , . ' Sed. 
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Sed in hoc >dhni(To perpendiculo G H i patet ipfum mi- 
nus cfle hypothcnula DG>hoce(l ip(aDA>reii DF. 
Qua reparet propofitnm. 

Vel poftquamfadtafunt omnia, vt fupra> & conclu- 
fum ell triangulum DCG aequale eflfe triangulo DCPi 
G auferatur commune triangulum DC addatur 

commune trapezium F lC G B> iiihilbminus facilius con* 
eludetur ptopofitum. Reseft clara .. . 

LEMMA LXPROPC 

* ^ » 

r i s 

Sint fafta , & oftenfa eadem , quse 
in fuperiori Lemmaies'&: fit duc- 
tum C E, pdpendiculum trianguli 

ACB.-Eric!vtDB.ad BF;fic 
CE, ad,GH/ 

Quo- 
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Q Voniam fupiaoftenfum eft, trfinguIumGDB,a:- 
quale, c(Te triangulo F C B , & triangulu B G D, 
cft xquale rciSlangu Io contento fubD B , in di- 
midiamGH, & pariter triaflgtiiuin FCB, cft xquaic 


C ^ ^ ' I 



contento ftib F B, indunidianf CE* Ergtfy 
& hiCc iecranguIa>8fiilorum4t^laeiiiiKxqinJia,iieiiia 
pe TOiflanguiimiftib DB,i'ia H‘ G , erit JcqatieMiSnnga-^ 
ro ftib F B, in C E. Qaitfe^vrD B^adF Cfiyadi 

G H. Quod erat oftendendum'. 

LEM LXr- PROF CI- 

i I ' i • 

Data bafe , perpendiculo , & pro- 
portione laterum trianguli 
inuenire triangulum . 

S r proportio data fit acaualitati^ res cft adeb facilis, 
vc pudeat in hoc verba profundere. Si autem-tf- 

Et 
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fic inxiqtniibad^i tone Letnnu d^b^tdetffrmimd . Si 
^1^0 eft defedtis y vt hx pt^feiaci fu la U 5 , d etof ini- 

natio^calis eft J Ojpascct proporckm^n.daraaxDydi. per- 
peodieuXum talis cfle condicioais , vCLfefkai bafein data 
praportk>nc/ 2 c faidlo vtniaius adiecectO^iii 

eius fuptamkuiSjffk perpcod^cuTum^adaliaori^faxc (k 
minor minori (egmenco. Dccerminacio pacecez pro- 
pofiti on t bt » atmxe dcnt t lro s r-Nanriirpropofir-^ 9* of- 
tenfumeftGH^cfle minorem- E>F> fifiiDA. In loo. 
vcrboftenfumeft DB, adBF,efle,vtCE,adGH. 



, \ 

t 

Sicergodaubafis AB, & data proportioiic , quam 
habit AB, ad H perpcndiculuai wcro datum fit B C, 
erccium nottnaliter fuper A B , a puncto B . Diuidatur 
A B, in.F, Yt fic, ficHt A B , ad H, fic AF.ad F B , fiat- 

que 
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que F G,SEqualis A F , & fuper F G , fiat fcmicirculus, 
iiatque vc F £ , ad B G , fic C B , ad aljam^ Pacet ex de> 
termiDatione,hanc eflc minorem F G,' Ergo poterit ap- 
tati in (emicirculo , cuius diameter F G; aptetur , & fic 
F O, Eacque ei aequaiis F K , atque a pundlo K, erigatur 
K*L* normaiis fuper A B * qu« fit aequalisDG, & per 



pun<Jlum C, ducta C M , indefinita , d>c parallela AB, 
per puncta B, L, ducatur B L M , occurrens C M, in M, 
(occurret enim , cum anguli MCB,CBM, fint duo- 
bus rc<Sis minores,-) tunc ducatur M A . Dicotriangu- 
luoi A M B, efl*e quaEfitum. Nam efl: fuper bafi A B, & 
fuum perpendiculum C B. Quod vero fiCjVt AB,tfd H, 
1 ficAM,adMB, fic patebit. Ducantur M F, M G, & 
FL. Patet duo triangula A M F, F M G, efle «qualia, 

pio- 
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vcropter bafes A F»F.G,*qualcSi Ae propccr eandem al ■ 
'tuudinem Cuip aiitcm fa(iium.fit, vt.F B , ad B.Gyfic 
CB,adDG,feiiad K. L ; ergo re£bangulum fab ¥E , m 
KL eritacqualercctangulofaccofubCBjin B G. £rgo 
& illorum dimidia, ncpipc triangula FLBj G M B,erunc 
xqualia . C^uarc cotnitiurti ablato trapezio' L'0 G B^ac- 
quc addicocommuni triangulo F MO, triangulum.^ 
r M L, eiiciquak triangulo F M G, fcu A^M F . Ciim 
autem fuper eandem ba^MF > fine duo triangulr.^ 
MLF> &: MG F, «qualia, duaaL G ,eric parallela MF, 
'Ergo arigulds F L G,‘crit‘xquaIisj alterno M F L , 8^^ 
a'rigujus. e^ci^us; A ;F M j erit sequalis incerno, & oppo- 
fito F GL. Verum cum dux FK, K.L, Cnt «quales dua 
* bus Ft), D G, & ariguliF KL, F D G, 'ab ipfis contenti 
/int xquales, quia Ergo,& FL , erit xcmalis F G, 

(cii F A f - Ciim a uce^n in tri^ngqlq L F G, d uq latera F L, 

F Gfintxqualia^ ErgoariguTi quoq^ue adbafim/^ . 
pe FLG, f g L; ehinc x'qdalcs.‘ Sed angulo F L G, eft 
xqualiseiaJternusM;F^L^;&ral•gu^o F G L,oftcnfus eft 
xqualis ei extcrnqs , 6^ oppofitus A F M ; Ergo habe- 
mus dub ttiafiguh M F A M F L ,' qux habent duo 

latera xqualia duobus lateribus, alterum aheri; 6^^ 
angulus A F M, cotentus fub «qualibus lateribus vnius, 
Xquajis angulo contento fub «qualibusJateribus al- 
terius • Ergo bafis A M ^^cric «qualis bafi M L / trian- 
gulum erit «qualc.iriangul.o,& angulus AvMF, erit x- 
qjualis . angulo F M L . . Ergo \ vt A F j ad F B , feii vc 
ABi ad H, ficAM,adMB. Quod erat facien- 
dum» . 

Dd Si 


» 


ai4 

! St ^ropocda dfiti (k «xcffiui' , X«tniyttui» 

i&cilfter, ikcMdo, n/firkis ez alia parcc^ £e cotuuid* 
■tendo. • /' ■ ' ■ /: ' 

i 


PROBI:* XLU. PROP Crt V 



tum pofitione j inuenirejh 
pun6tum E, vr iunftis AEVEBi 
6c du6ta perpendiculari' E 
rcuolutis triangulis EA F^ FEB, 
' circa A B ; vt fiant coni y fuperfi- 
cies conica couiiipx trwguld AEF, 
ad fuperficicm conicam coni ex 
triangulo FE B, fit in data pro- 
portione. . . : :wi . . 


D Ara ratio (It, quiam habet AB,ac|H/ IMtjbktiHi 
faciliter foluctiw ex aneecctkntibus Lemmati- 
bus. Namcuroduae AB» &CD, hntdaijr pelkion^ 
dabituretiainEF) magrvftudincj per Prope^. 52 .dato*‘ 
ruan. Dauergdbad A B,&dato perpendicirlo Efvdt 
data ratione laterum , fit proportio data A B,»d H, 

inue- 
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inuenutut criangulutri A£B> hoceft duotriangaff 
A F£^6 F£»vc ntficucAB^d H,ficAE^ad EB. Dico. 
<)uod fi ex ipnsreuoIutiscircaABy -fianCcooi^quda 
erunt qu?fiti. Naraeft vt AB,adH,ficA EjadEB,ner 
]>e rectaogulum ^ ad reccanguJum B £ F^nerope» eXi 



Archimede fspe citato, (uperiicies conica coni orti ex 
reuolutione trianguli A F E> circa A F, ad Tuperficiem, 
conicani coni orti ex reuolutione trianguli £ F B > circa 
FB. Quod erat faciendum < 

LEMMA LXII- PROPCIir- 

*• ’ j « 

Sp hsera ad rhombum fibi inferiptum, 
eft vt quadratum infcripcibile in 
.. circulo maximo , ad quadratum 
■ radij circuli* qui cft bafis rhombi 

Dd 2 Sic 
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j— • 

E \ \J 

r\/. X - 

K /V 

r 

r 



S I T in fphxra i-coiuscentrum^ E rhombus io Icrr- 
ptus B FDG. Dico c(le‘&c.Piacrh(>rQbus BADC, 
duius latera fintchoicfac 1 / ■ > i 

quadvatis I Quod>autci < 
fphasra ad rhombum.^ • 

BADCjfit vc quadratu 
B A,ad qUadratum A E, ■ 
patet i <^uia , 'ex Archi- 
mede t.de rphxra,^! > 

Cylindro propofit. 32. j\ 
fphaera eft talis rhomhi 
dupla, ficut etiam qua> 
dratum B Ajeftduplum . 
quadrati A E. Tunc^ 
quonia rhobus BaDC, 
eftad rhombum B FDG, vt quadratum A ad qua- 
dratum F K . Ergo ex a:quali , fpha:ra ad rhombuai__i^ 
B F D G, erit , vt quadratum B A , ad quadratura F K , 
C^Liod erat ortendendum. \ 

PROBL XXXXII- PROP CIir- 

In 'data fphxb iducnire rhbrnbum ,, 
n ve fphsera fic. ad rhombum , in 
r : daca ratione poffibili. • 

R Atio pofllbilis eft vt proportio data hoh (itmi- 
nor dupUj.quiatitaxin^us^rbiQmbus infcriptibi* 
. T ' liuna 
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liumin fphxra* «ft lc<Juilardrus, qui cft fphacrac fub- 
duplus . Data eigo fphaera lic A ^ C D , cuius diametri 
fe fe dccufsaruesad angulos re<5fcos in E, Gnc A C> BDj 
& fic du£ta B A,'& data ratio fit, quam habet B A, ad Hj 
& inter B A,, & H , inueniatur media proportionalis, 
quae vtique non ciit maior A E.Ccd velminor,vcl aqua- 
lis , vt patebit ; Si aqualis , fado rhombo B A D C, erit 
quxfitus. Si autem fit minor A£, fich^c £L,&per 
pundum L , ducatur L F , parallela ipfi BD, occurrens 
Iphaerae , vel ex vna parte , vel ex alia in F j & P®r punc- 
tum F, a6lo plano F K G , cui diameter B D , ut perpen^ 
diculariSfii^c rhombus B^FDG. Dico hunc e/le qua;- 
CltUm^. , .. ; 

in primo cafu , res e(i clara ; nara eft, vc A B,ad H,fic 
quadratum B A, ad quadratum A' £ , nempe Tph^ra-^j: 
ad rhombum B A DC> per antecedens Lemma. • 

Jn fecundo veto cafu, res ed claridima Nam pariter 
eft, yt B A , ad H, fic quad;atum B A, ad quadratumu-i»* 
£L , nempe ad quadratuth F K nempe fic fph^ra ad 
rhombum BFDG. Quod erat oftendendum. 

Quod vero media proportionaiis interB A, & H, no 
fit maior A £, patet ex determinatione } quia cum £ A, 
non fit minor dupla H ; ergo ned quadratum A B, erit 
minus duplo quadratoXE, fcd F iC. 

^ f > 

- 

. ’ ' >■ ■ ^ • .j. 1 • , i ; 

-i r- • V . 

PRO- 
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w * ^ I 

In^data fph3^i'4^p; rJisi^. ‘infa-N 
■ bwe alium 'rhombum, ad quem 
*pinbm datos fit , in 'data rado- 
: ne .polsibili. . . . . ; j . . , 


R Atio po/fibiliseft, vtnonfircftifiofca, qu*mlia:>* ' 
bec quadraiuin fettiidiamefri ba(ts datr ad qua** 
duium-femidiametri Cpbxr^ ,(juia proportio quadrat* 
ra ij balis dati rhombi , ad quadratum fcmidiametfi 
ipncrz , cft proporrio 
rhojiibidati ad rhombd 



maximum infcriptibilc y , . ^ 

inl'pha:ra^crgo.nQh:po-r . y i - ^ 

fielLcffc minor ca . A b r,r 

tj Sic « rgb rhombus da*'' jj i y I i 

rus FBGD,in data' fphaev / I 

ra.*Al B C D j. cuius dia^ ^ . . &• ^ 

mttri fc fie cantes ad aan ' i<n \ - .i/. »\ i • 

gulos redlo$,£int B 'Dv V ’ r W wiw i ^ 

AC, & data ratio fir,.' 

quam habet AB, ad K, 

&fiat vtAB,ad K, hc 
quadratuF H, ad qua- 
dratum alterius linea: , qua: non erir maior A E, Ted vef 
ei a:qualis , vel minor . Si aequalis, rhombus B A D 


erit 
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,etit'qiKt(%tas <' Si ):alnc«, ^r; L> L ^ pmiiela RD, 

«ecarcei^ cir 4 Mi^<' 4 nM« ^iot isx vha^aut cx altera par- 
xe,,inpBn4ioM, &in(eile^o rhottlborMB QO, >pfe 
etit qusjficas Res.ieft ad4d euidens^ vt ood nieceitat 
ptobxioreniidircurilunrf -! i . • ‘ 

. A •; bi •' * ~f* * ■ ■ • •' i '•'> 'i - 3 . 

PROBL=XLlV- fROF 

i ' r_ - I A r^' ^ r4 » r . 


✓ w 

f 


5 1 


• tn T>' u 


>» • « 


T- r 



, / 


4 U 


Iri data j^hasra aofcrijbere rhpbuhaivt 
(uperficies conic(^ ^conoruna. ^ 

' ^ Tmt-ad-irtuicerrt; ifi da^' ^ ' 

ta proportione. 


D Atac fphacrae dia* 
meter fit A D , 
& data proportio fit, qua 
babet D A»ad H; Oiui- 
daturD A, io^G, vtfk, 
ficut quadratum DA^ad 
qaadratuttrH , fic D,G, 
^G A 5 &per punaum 
G,’ adlo jdanojE G C,cui / 
diameter D A , fit nor/ 
malis fiat rfiornbtis 
A E D G r*' Qg^ dico 
effe quaeficumr 

Quonia enim vt DA, 



qua. 
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, «quadratum» ad quaertum H, Rafafta cft DGi'ad<3*Ai 
verute D Gi ad G Ai fic {sSpea comunt alrfc^dine'DA^ 
rc(^aagulu‘ADG,‘DAG,& rcdagulfs AI^G^DAG, fum 
aequalia quadrata DE,AC,altcru dlccrl. Er^oi& vi qua- 
dratu D A, ad quadratu H,Hc quadratu DE,adquadrar 
turn A E . Ergo, & vt D A, ad H, fic D E, ad E A . Sed 
vt B £, ad E A, fic reflantium D EQ, iid"re^Baijgulu 
A E G 5 vt autem rfeflangulura D E G, ad re^angulura 
AEG, fic fuperficies conica coni E D C,^.ad fpperociem 
conicam coni E A C . Ergo &c. Quod &c. ‘ ' 


Ji 


PR^BLXLV.PRiOli.QVII- 

■- ■ ■'-Iderp'';- ' 



I Dem Problema foluetur 
aliter, &: ^ffita facilius. 
Sint dataomnia,qut fupra, 

& data proportio fit, qua 
habet A E, adH . AB,F G, 
fint diametri fe fe decufsa 
tcs ad angulos rc(^os in Oi * 
diuidaturBA, inC{ vi^ 
fitficui>B A, ad H, fic B cj 
a(^9Ei•^^p er^unfla G (2, 
ducatur linea occurrens 
circumferenrix inE Ts^^ 
a punflo Ljducantur L A, 
LB,&perpcdicularis LDKj 


Si' i i" : 

, a A 


H 


t’om 




& . 
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& intellfgatur rhombus A LB K .'Qui vtique trir quae- 
(itui i' Cum enini duo anguli A L C , B L C, fint acqua^ 
•Jes, propter acquaiitacem circumferentiarum AG, GB. 
quibus inGllunt. Ergo vt BC,ad C A , fcu, vt B A, ad 
H, fic B L , ad L' A ; nempe, ret^angulum B L D,. &c. • 
In reliquis fcquatur prarcedens dcmonftratio. 

LEMLXIIIPROPGVm- 

Sit qiuxlibdc portio fphxras A C Bj 
diam^r t^ius {ptefxC D,cen- 
ttum&i' F>ri^ecru)ii~bafis‘ 
n is , 6c uolibec pl a no G H K , 

bafi A. f &;paT^Ijdo, fiat rho mbu.s 
infcriptils inporcioneCGFK.Dico 
portionem A C B , ad lEombum 
; GGFK,efse,vt recSlagulum DFC, 
’./• cumrcciangulo ECF. adreftan- 
• gulum D H Cj 

F lat, vt DF, ad D F, cumD E,fic CF,ad FOj & fiat 
conus O A B. Eigo,cx Archimede i. defpharr. & 
v.ylindr. fupra citato, conus O A B* ericasqualis portio- 
ni ACB. Quoniam vero conus O A B , ad rhombum 
CGF K , habet pioporiionem compofitam ex propor- 

£ e tione 
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tione OF,adFC> & cx proportione quadrati A F, ad 
quadratumGH. Ergo, & portio ACB, ad rhombum 
F GC K , habebit proportionem compohtam ex- ratione 
O F, ad FC, & ex ratione quadrati A F, ad quadratura 
GH ; nempe ex ratione re^nguli D F C« ad ttCtua- 


O 



gulura DH C. Sed vt OF, ad FC,fic E D, cumDF, 
adDFjCxconftru<Slionci & proportio rectanguli D FC> 
ad re<5iangulumDHC, componitur cx rationibus FD, 
ad DH, & FC, ad HC. Ergo, & proportio portionis 
A CB,ad rhombum CGFK,componerurex rationibus 
ED,cumDF,adDFiDF,adDH,&FC. adHC.Scd 
dux rationes E D, cum P F, ad D F, & D F, ad D H, fa- 
ciunt rationem E D, cum D F, ad D H. Ergo quoqu e j 
proportio portionis ad rhombum componetur ex ratio- 
mbusE D,cum DF,adDH; &FC, adCH. Sediflx 

dux 
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•(iuz rattonei componant duoque rationem repagulo* 
rum DFG,&ED,FC,feuEGF, ad rc6tangulumDHC 
Quarer patet propofitam . ' ' ’ 

' Vel iriceiligatuFConus A CB, fuper eandem ba(imj 
& circa eu ndetti axim cum portione^ quae fit A C B. Er* 
goporttoACB, <x Archimede t. de fphacr. &Cylin. 
propof 7 cft adconUnfACB) vtDF,cumDE,ad DF; 
fed vc D Fj cum D E,‘ ad D F , fic ( fumptaoominoni al- 
iitudincFC,) irc^angulura DPC,cumrei6tangulot> £, 
C F, hoc efteum rc^angulo E C F,ei aequate, ad fedran- 
gulum D F C j Vc autem conus A C B , ad rhorabuni__j# 
CGFKj fic (^propter eandem altitudinem CF.) eft qua- 
dratum A F , ad quadratum G H , fcu rcdangulu D F C, 
ad fcdtangulum DH C. Ergo clc arquali, portio AC Bj 
cft ad rhombum GC K F, vt rc^angnlum DFC, cum 
redtanguio ECF,adrciSl 4 ngulumDHC. Quod erat 
oftendendum* 

SCHOLI VM. 

F Orfiian non erit inutile notafle , proportio ncm_i» 
fphxrae, & hemifphacrij ad fuum rhombum , efte 
eandem s proportionem verd maioris portionis ad fuum 
rhortibum > efte is miiotem /'mirioris veto minorem. 
Quod pacet) quia, cdm portio AC B, fic ad rhombum 
G C K. F, vt reftangulum DFC, cum rectangulo E C F, 
nempe cum quadrato EC > ( fi portio fit hcmirphaeriu^ 
ad rcdiangulum DHCipatct , quod in herailphaerio, 
terl^anguium DFC, Teu D £ C , Teu quadratum E C, 

Ec a fquia 
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( quia h.rcomnfafunt yRum , & idcin;^ cum quackuo 
!E doplum ynius quadrati E C . Quare herajfph^- 

riumad rhombum fibi infcriptum»cft, vcqua(irfltullnit^• 
fcriptib^^c in circulo, maximo , ad q,u;idiacum G H. qux 
proporrio e(l eadem cum proportione ipbarra; ad fuiuia 
rhombum» per 'propofit loj. Quod etiam facilius pa; 
t^c, fupponqndo portionen> AC B,,cflehemirphjrriiun, 
^ itieote ii>tpllc(ftp ijhombcJ C G QK. , cuius bafis eadem 
,G H K . quia cui» djtto rhombi CG F IC & C G P IC, ha- 
beant communem bafimG H K, erunt inter le, veahi. 
ijudinei . vndeciim in tali cafu, altitudo C D, fit dupla 
altitudifiisCF, ficut etiam fpharra eft dupla hemifphi- 
rij ; patet permutando, fph^ram ad rhombum G C K Pj 
c(le vt hemifph^rium A C B, ad rhombum ,C G F K . , 
Quod vero proportio maioris portionis ad fuum rho- 
bum fit maior his, & minoris minoc •, patet , quia recta- 
gulumP F C, in primo cafu, cum rctlianguio E C F, cflt 
maius duplo quadrato C E, nempe quadrato im 
Icriptibile in circulo rnaximo^ in fecun- 
do vero cafu eftmintis/vt cfpc- 
.. . , . rienti patebit. 

t • . , . : V.; R«.enira, ^ ^ 

Eicilisdcmon^v 

• firacu. . ■ , t.,. ; 
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iLEMMA; LXIV^ PROP-CIX' 

. . ■ ! ' i 0.i\ •’ .. 7 ,i. [ I. J 

Datam A B , vtcumque (e6tam’ in 
, Q, 'runum- fecare in D, inter CB, 
• . vt re6l:an^uluni ACB.vna cum 
, re6tangu lo‘ di midi«”A'B^[ in C 
■ Iit ad reitanguIumiA DB>in da^ 

ta ratione pofiibili. 


P. 




V fe L' AC. ett^norhrnnpl CBj vc ^ prima figura, 
vcf vt Jp q libhbec cafu fu- 

pei A B. fiat femjcirculus, cuius centrum fit P data 
latk) fit , quam habet 'A B, ad H > qu* iniprimo cafu,dc- 

i t t * 1» ^ 


-4 h 


-I 


yj 


o 



f ^ . 

X' 

'l'V rl!0 ' 

"l A . 

ii;iy 

A . ( p' f 

1 . Vt) B 



M 


p 



! 

< 

b. : . 

'j 

-.i 


f 


A c-'-' 

1 . c ff.T. ^ Joq ,J 

LI>B ^ 

! ■ ' '£J7 


bet e(Te maior proportione re^ngu?i A G B'/'c6iiVr^c*-^ 
tangulo fub dimidia A B ,■ nempe fubi P B i iriC B‘j ad 
le^ariguHim A C B/quia firVnpto pUnd^bjC^i 

iemper re£l^gulum A D 0, minui cft re^anguld ’A C B'.' 
Jn fecudo vero cafu^poteft efle aqualis,’ nia^ibr,i8i 'rinh^ 


Nam 
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Nafnifj fia^ipnpP)irf<Juari?T*Q^rjpd/o^fiiM^ 
erifajquafe reaangulo A Q B . Si veropuinilum D, fu- 
iour C, Q^^ctangulum fa^um ex calibasreg* 
mentis, erltlnaiusrcctangulo ACB. Secus erit, fi punc« 
mm D fumatur inter Q^B*, nam femper tale rcctangu- 
l^merit m|m;s redangulp A QB,vtconfidcranti parer. 
Si vero proportio dara efi minot’ea,quam habet reda- 
gnlumAtB, cihit redangulo PBC-ad rcctangulum 
ACB,aenapeli rectanguluin inaeniendum fit maiuf 


I 



redaf^lo"ACjfe^^J^ir non oportere f|itionem datarii 
minojiemicfreei, qua|u habet recttngulbm A C B,cuni 
recta^igulo P BjC , ad rcdangqlufp A P B j quia rectan- 
eff man» oil^ni^U^ . 'His ia^i^' ^xpojia- 
lur linea L, potdns ambo ic^nguTa A C B, & P B C,& 
fi^I vt AB>^d^,fi* fiCvti_axl & inter L, K , iiiucniatur 
iqcdiaT^,qu.iein pririio.cafucrit minor EC,erpdanor« 
q»^ jjpp ^ r A . -6 > a p u i^o, i n fec u n d o a u r e m ca fu , 

(!^|cjuj»lis EC,, Ycl hiaior, ied nunqu^jjiaior' A P* 
1 n|jp9f f V,t ^ wfu^fiat C Q, 

* ‘ xqua- 
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Fvpajallela ABjimraKffifiOfftof- 
i^is ^per A B:;. Dico papdatp eff&tyiaffifhiy*. 

In fecundo autc cafu/i T, fit aqualis EC,' ^ pa- 

rallela A B , & ducatur F Q , perpendicularis , & punc- 
tum Oberit quxlicmn. Si autem T, fir (^dem maior 
e E,-fed aequalis A P, punctum P, erit quajUtum Si ve- 
ro T, fit quidem maior C E , f^d minor A P, feu 0^ 
cre^tx normaliter a puncto P, fiat PO,xquaBs T, 5^^ 
a<^a OZ> parallela A B, vel exvna partejTelcxaJla, & 
demiffa perpendiculari Z K.puniaumUjcric quxiicum. 
Sl tandem T,(itntinor EC,fa<aacixquaIiCO, &:pcr 
pundum O, ducta parallela AB, ipla O X, .&ap(unc- 
to X , demifla perpendiculari X D . Dico punctum D^ 
cflequxGtuna. m'’ •• '1 t , rv ” ^ 

Q^niam coim fiiccum eft vrA B, ad H, lic L.^ad ^ 
JC vt L , ad K , fic quadratum L , ad qoadracuni T , 8e cu 
T, fit xqualis in prima figura ipfi F Dj in fecunda autem 
vel F Q^vel G P, vel Z K., vel XD ; £ifgo,& vrA»,ad 
H, fic quadrat^ L .atf quadratum F D,ih prk»a %ufaj 
in fecunda vero, ad quadratum linearum xqualium ipfi 
T . Sed quadratum L,eftxqualerectanguld A CB, & 

rectangufo P B C, & quadratis linearum xqualrom ipfi 
T, in prjraa figurajeftxqualercctangulumAD B,'tn'fei 
eunda vero fimt eis xqualia facta fub fcgmtntis A B, 
uifx in punctis vBi incidunt perpendiculares. Quare, 
& vrA^vad , fic rectangula A C B, & P BC, ad re- 
ctangula inuenta, & fupra cxpofica. Quare patet pro- 
pofitiim . i-'.- ... V 1 

Quod vero linea. T , in ambabus figuris habeat 

con- 
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conditiones prias^expofitas , patiit detcftiimatibne 
copgnient^ vnicuique cafoi , qux dctottniriatiohttfa. 
prauint cxpontx'. 'i f. i: . . i: i J r 


;PRpBtxLvf,mo5- qx- > 

Cata qUali^q^,h^3E;?^ 

y . fcribere in ipfa rhombumfiVt jidri 
‘fit 'ad' rhbmbum, in, data iprq- 
‘v, '..portione,:.' . ,r .. ‘bo 


«f V'f 


\ \ . t.l / - I ? jI j:;‘. ; . . r* '-»J 


D Ata portio fic ABC, &DB, fit diameter fphii 
ix , caius cft porlio, E , fit cius centrum , & data 
laiip fit, quam habet> B D , ad H'. Cum ergo cx propo^ 
fitiope centum,. & , ! * n • . . ,1 .i r 



p)Cto, patcjft ratione <.[' > 
portionis ad^ rhom-I i 7 
t>um fij)iinfcripcum ) . 

efle-’ eandem curo • .. r-j 
talione,: t:eptanguii.' n»! an 
pljB cutiT ifCcthn- !.'nn^ 
golpiE^B-?:, . ad ree- . . '..nr, 
rangulu v.g-,C>tCB, •: «j i 
inueniatur, per an- * . i’ 
ttjccdcns Lenima_ .k x 
punctum K. fecun 
dum hanc condicionem 1 vi 


rcctan- 
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i, sccungMlura D K B. vtB ad H . Si per puactiMH fK, 
G K L ► parallelum A C, & fiat rl|ora<pus 
F l. Bi, fiic Ciit quaefirus . Res eft cuideos ^ ^ ' 

'Tpfiob 

In data portione dato rhombo" inferi- 
infcVlberei^alium rhomby,ni, 
- a .vt rhombus prius, infcriptus^fit ad 
• ^ huhe 'ppfteriorem , > ‘I in .data pro- 


L..,;pDrtlOnC;^ V, 

.fniji,;5!(o (*'! .. 

H OC PrcBlertia efifitcilifijitwiini iquiacuoi illi duo 
rhombi iioi; ttaeadein altitudine , er ufic inter Ce 
, ve quadrata bafium^i /^<}Uidca(ia cflunc ve xectangijiila 
. concenta! fiib rcgfnei)ti$ diawiptrj ;:yQdje adhibita cofi- 

^;giuencerBKopo(itUo;9<ihr^^hntls imemum. . ^ 

^ it' ' It ^‘1 H O i ' • — ■ *■•■ ' 

: LEMMA LXV' PROP CXII- 

!I ,'>U L., ^ J '--J 

,Datain rectam Jineamf ^ 

• * “in‘ ptii^ctb K'i m in C /dim- 
IrM.dere.imerdC' BV vt jreiftangulurh 

FGB.Gnm quadraco: K,G,6c ad 
’ / ' , FB e» ili' data pr(^- 

; portione. Ff d». 
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D Ata proportio dcbcVefTc talis conditidnisj vt fi 
fiat in data proportione P K ad ^lUihVb^t^c 
minor tota F B. Nam fi cflct £cqualis,’cficc vt^ lC>4diBa, 
alia^hoc eft ad.FB,ita re<aagulu FKB,ad rcctaguluFBK, 

*• ' - j _j_ I — l]-: ‘ 

. -F a.K.C B fi ^ 

,vnde K^»n6 poffet diuidi in data propprtionej & mul- 
to minuS polTct diiiidijfi illa alia effct rtiaior P B'. Sit et- 
i go proportio data ea, quam habet F K,ad F A, vbicum- 
X 3 ue cadat pundum A,.interF, B, & fiarvtK-Fjad F A, 
fid K b; 'ad B G , ei pofitam iri difectiuh 'deinde K B , 
taliter fecetur in Qvtfitficuc G B. ad B A, fic BC,ad 
C K . Dico pundlum C,cfle quxfitura. 

* • ' Qimniameniiti factum eft, vtK F^adF A, 
ad B G , & vt K B , ad BG , fic ( fumpta cbramunialtitti- 
^ dhicKG? ) rectangulum BK Q adrcciahgalu fubfCC, 
«in B<3 V ttK. F, ad F A; fic rectangulum B K€, 

ad rcci-angoiulT» fub‘R;Ci‘in. BG^ iPadcer vitKF,adFA> 
fic ( fompta communi jiltitudine C B. ) rcctangylu F K, 
CB ,adrectangijlyrii FA,C3-.Ergo,&4cKrF, id F A, 
tam cft rectangulum B K C, rectanj^ulum fub K 
G, quabeedtauguluin F‘'K;10'B1 ad rtctkngukjnF A, 

_ C B V Et'gdi vt K F I P ^ , fie,aip(?p^ ad 

ambo confcquentia , nempe recrangula B K C , & F K, 
*C B, ad rectangula C K,*BG , «SFA, CB. Sed rectan* 
‘^ula B:K g, & F K. , C Bi faciupc rectangulum f C B, 
cum. quadrato QK.,- quia rectangulum BK C,diuiditur 
in rectangulum t C K. , &in qUadratum KC; & recian- 
^ ""gulum 
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guU^;B.C K jicmn rectai^uIoF K, C B , facit rcctan- 
gu jum F C B ^ [ Etg9» & Y», ^ F ,‘ad F. A, fic reccaqgulu in^ 
FC B,, ‘cumqaadr^o KC, adrectangula GB>KC> & 
F A , .Q B - j , • 

■ Quoniam vero fa^unjxft fupra, vc G B , ad B A, fic 
BC,adC K. Ergo rcctan^lum fulj GB,in K.C>cric 
’ xquaie rcccanguTo A BC. £c communi addito rcccan- 
F- A, C B . »6Fgd-fcCtangttlum ABC, cum rcccan- 
guloFA,CB, qux duo faciunt vnum rectangu]uTU<» 
F B erupt aequalia rectangulis GB, KC.&FA, CB. 
Sed^pta probatu nicftcffc vt K F. ad F A^ Cc rcctangu- 
'iui;^C B, cum quadratoK C, ad duo reccangula GB, 
FA.C B;- Quare Ce vt K.F,adFA,ficerittec- 
caugulura^F C B, cum quadrato K. C , ad rcctangulura 
F 4G . Quod erat oBendendum. 

mOBtXLVIII- PROP- GXIII- 

c 

Data qualibet fphaerat portione vin- 
feribere in ipfa rhombum , vtfu- 
, perficies coniese conorum rhom- 
-:bij fint in data proportione . 

- ^ * ' ' ' ■ - f . * , ■ 

D Ata portio Bc A C B, cuiu$ axis (it B F j & B D, (ic; 

< tota diametet fphaerae , data proportio (it, quam , 
hahet D F,ad H, dc fiat vc D F, ad H,fic H, ad O . Dico 
in ppiiiis hoc Problema c(Te decenni natum, Sc determi») 

Ff X natio- 
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nJirionem e(T<?,qij6d prb|j(jt^rb^Jati fir talis-conAdtmttf; 
Vifi frat Iri cfica! |)ro'i)datfofit ^F^dd^ttutaxis^^portlb^ 
nrs affjitrteifo fpT>3^r.ir, ad ahjrrt,tjiiat’f5t 3b[>ro|ibrtic^ 
D F , ad H, continuetur ad tertium terminuni Oi 0,(it 
xTiint/r diarrtccrcf Tphaerat, vt pra^febitirtfVritrs .' • 

' tifieaefgoDBidr- ^ ' 

ulla irtF*, rtirsdtiTtfi'' 
uidYrupH K, intefF, ^ 
vt ^(^ceangulum—.»' 
n IC B, cum (jfiadra- 
td K F, fit' ad redan- 
gdlum t) BK!,vcDlP, 
adXX per a ntccedenst 
/.eVrtma , & per pun- 
dtum K, acto plano* 

GKL, plano AEC„ 
parallelo , intdlligaf 
tur rhombus BGFL,, 
infctiptus in ^ort;ot)c . Qico hunceflc cj^acFcum. Quo-*' 
niatu enim factum cft, vt DP,ad O;' rreittpe y t quadra-- 
tamDF^ ad qtitadbatum K| fidredtanguliiniDK 3>cum 
quadrato K. F, ad tcdlangtilum PB k, Sc j /tCiptangulo* 
DkB, eft a:qualc quadratum G parifet rcdan-- 
gulo D B .xquale quadratum GB .^go & vt qua* 

dratum DF, ad quadracumH, fic quadratum G K, cum 
q^uad^ato k F,n«mpeq^ad#4tUibG 
bM quadratis^, ad quadratum-G-B.: C^ardv'^>vc^injj^ 
PF', ad lirl^amH, ficlkta^FGiad lattiis‘GJBr (Stdyc; 
PG',' adG B > fic ( fumpta commtrm altitudiiic G K < ) 

rcctan^'* 


^ ‘Jn 

M i 

-;/l .i. 

'Jf ! f. ' 1 I 'i J 

1 / ^ \ 

/■ * ijt Lt 

*; ^ ' » 
lV-:(Nj- \' ? 
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Kpn 

A. 

a 
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fe^IrmguiunT F GK > ad rcdtangulom BG k; & vt rffc- 
^tahgulum F Gk ,ad redanguluni B GK , ficfupcff^c^s 
com G F L,adrwpcrficic conrG B L, ex Archiniecie ff^pe 
citato. Ergo,& vc DF ,ad Hyfic fu per fides coni GFL, 
ad fupcrftciemconi G .5L ^ Quod erat faciendum. 

DcceniilnacTo paicc , quia cdin hoc problema olm ni- 
mode depqipeac a Lemmate ancecedemi, debet fdreiri 
cumipfoeandem det^minartoiiem. Q^re pacet po> 

yofitti/ Ti -r ; ( ' t ,T 5 . t r. 

LEMMA LXvK PRbp'exiV- 


i; 


Si fphacra , cuius diameter B A , fe- 
cecur tribus planis GHLj MON, 
& pii F , parallelis quibus dia- 
meter A B; fit norrniilis^ & infe- 
gmenro intermedio GDFL, in- 
Icnbacur rhombus H M E N 
V* Dico, quod febla H bifariam 
in C, fegmentum G D FL, erit 
ad rhon>bum H M EN ^ vt tria 
redtangula fub A E, in CB,cum 
' tribus rectanOTlis.CHB^ & pum 
f dixibiis quadratis CE, ad reCtan- 
guluni AO B. 


Nam 


by C_Tt It i^U 





A M ' fupbr hafim D®F ciicsi axim 

ihcffriuedij H ^£ic(;ocond D H® vfegmWtUTi 
rhombum 'cbipnsfutnpcocbob rac^onccBoi» 

compoficam cx ratione ((i* 1 1 , fi O ,»v 
gmenti G D F L,adcamim . ‘1 ?J i:\uj Jl 'uu 
-DHf ridabc-conii p , asSrtj oi50fjrt;M%3ki 


t ffit) J ii Jro" 


1 1 \ M ^ ^ s 




J 

Er 

& 

i, 

V ' 

^ * - » 


^ ” j — — 4 

lerio fupracitato, vetrii^ 

, recta"pgu^3^ fiibA E» iriCB, 
CU CI ibus rcc t ing illis CHS;, j 
^&^cunV ^duobus,qiia<iraiis. 


' cbnuj vero DHF>i<} rhom 
buiu HM EISJ, quia fune 
circa eundeiuaxim H E, eft,vtbafis ^ bafim, nerape^ 
ve quadiahimDE,ad quadratum MOjfcu ve reccan- 
gti I □ m' A E*B» ad rectaogutum' A O B. Erga ex aequaliy 
fcgracntuiTi G D R L , ^ rhombunvG M E N , ^sic ve tria 
rcCiJangufa A CB, cum tribus tcccangufis CHBy 
- fe cum duobus quadratis G E | ad rcccanguluin A O Bi 
'ftqod &c. ; , ; i - ^ 

SCHOLIVM. 

l 

'O 1^ dipdifp jiiodo 'probarumus^ tcgi^nuim^ 
e E) F L, ede ad rliombum H M E N, vt tria ree- 
tanguh fffrj G A , cum eribus receangulisC E A', 8c 

' ■ ' ' ' • !lf cum 
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• cuniduobus quadratis C H ^ feu C E , ad rcctanguluni 
*~BOA* Qu^e; cumrcdtangulum A O B , fiiidcm^ad 
’ ‘quod ifta plana habent eandem decerminationern , pa- 
iuo efle a:qualia , nempe tria rc<5k<jngola‘A E, C B , cura 
iribus rci^angulis C H B, & cum duobus quadratis C E 
'ciTe aequalia tribus rc*ftangulis BH’, C A, eribus rcc- 

- taogulis C E A & duobus quadratis CE, vel CH. 
.^^raoshinc inde ablatis , & fubtriplatis omnibus; vnu 

red^angulum-Tub A E| ihiC B ,'cum vno reccangiile 
C H B , erit aequale vno rectangulo “2 H , C A , 
vno rectangulo C E A . Vnde ex didlis habemus , quod 
fi quaedam reda liwa^B* A fecetur Un duobus, punctis 
E, EI, & rursum fegmencura intermedium EI E, fece- 
cur bi&riam in GiTc^ahgulura A E, C B,cum rc£tagu- 
loC H_B, erit aequale reftingulo BH,C A,cumrc«5lan- 
gulbCE A‘, ^od eti^ra patet facilius, quia hxc rec- 

- .tangli4 ead^m plina , fitd diuerfimode, denomina- 
ta . Eilaui reiJ^anguluoj fub A £, & 3 H , eft idem cura 

* Tcctangulojfub S H , E A j rcctartgulum veib fub A E, 
. C H !, cft «quale metangulo C E A/ ergo duo reccangu- 
ifa fub A E j B fi, & fub A E» C H, nerape rectangulura 
’ iubiA E, C B, crif aequale rectangulo fub S El , E. A , 5c 
' reciangulo' C E A.' Et communi addito ’ rectangulo 
C EI B , cui eft aequale rcctangulutri fub ‘B H , C E. 
Ergo rcctangulum fub A E,C B, cum rectangulo CHB, 
erit «quale rectangulo BHi E A j re<^auguio,C E A, 
&rediangulo BEi ,C E. Sed reif^angulura BEI^ ^ 

. cura rcftaugulo B H, C E, fade rct^ngulum B H^ C A. 
^i^are patet propofitu^. . , ‘ 

. ' * Vnde 
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f . ‘ ..Vnde habcmUs cx didis , quod G prQp9n4tot;,vi pro- 
' ponatur in Lemmate fequenti. Dacam rodam AB,Ce- 
, dain in duobus punctis F, Hj t ursumfecare in Q, itHcr 
t vidiuiia H E , bifattam in C,. rfdangulum tiib 

:: A.E, C B,' cum lectanguloCH B, ^ cum fejcca paitc 
3 -quadrati £'H>fici^ rccrat^ulum AOB« in daiCa^piro- 
poraooe i etiam fi fiat in data piopojrjone esraliai^e 
»< fcccangulum fubBH^ inC A , eum reetai^loCiE A, 


, !& cumr«xtaparrequadraii{H£i ad idcmcciscnngtclufn 
‘ riiaiiixiiicDtts ii 

\<fi. ' I c ' • 


B;OA'j tamen i 


iftfcaram. >>•< 


T.t 


: LEM LVri- PRpP'€V- 

: j .. . . i •' : <r ' .( - 2-1. ,1 . 

Datam re6tam Afi. Ie£tam inpunc- 
tis C> 5c D ; rursum diuidere in E, 
' inter ‘C , D , vt diuifa C D , bifa- 
riarii' in F,;, reftangulum fub' A C, 
^ ’ ja.FB,,vna cum rectagulo FDB, 
‘ ' 8c fexta parte quadrati CD, 

^1 ; 'fii;'adTfctanguIum A.EB » in data 

• piT)portione' i ' 

* T Lcrnma poteft habere dupKcem eaiumt nam 

t l-^Jf^ivel AC, DB; funtar quales, vel inaequales; 
•^tilntarqUales, paicf/quod’proportio datadebete^e 
talis conditionis, vt fcmper iit minor ca, quam hab^c 

rcctan- 
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• 

rcikangulum Tub AO, in FB , cui» rectangulo FDB, 
^cumCcxca^parce cjuadrati G D,ad aicerumrcccangu- 
iorUav AC B, A 0 B . Quod pacec,quia in quocumque 
puivdto E , iecetut C D, femper4'c<Stangulum A E B,cric 
itiaiusVe^angulo A C B, vcl A DB . Debet camert^ 
proportio data adeo e(Tc minor , vt fupra expofitura eft, 
>y£ tamen non (it minor ea> quam haoent pra^dii^a ilia 
plana,adqu4rtam'paitcm quadrati AB; quia reccan* 
gulum xqukle quartae parti quadrati A B , eil maxiiuu 



pmaiuro,,vt-confideKintr pacet . Si vero AC, D B, fine 
•inaequales » Oportet .quod proportio data fit minor ea, 
quam habent pnaedidia plana- ad rectangulum fub mi- 
nori illatum A C, D8, in reliquam totius A B. Debet 
tamen taliter clTe mmor, vt non fit minor ea, quanr^.» 
habertt ptacdidla plana , ad quartam partem quadrati 


A B ^ 1 1’, 


Data /crgo. ratio fit , quambabee A B, ad H, Sc fiipcr 
A B, fiat femicirciilus , & exponatur linea K potens fi- 
mul rectangulum firb A C, in F B, cum rectangulo 
F D B i & cunv fexta parte quadrati C D, & fiat vc A B, 
ad H, fic quad ratum K, ad quadratum alterius linex, 

. . A 


fi t 


,1 c ■■ 




qux 


ex decerminatiombus fupra cxpontis , mc nofu^ 
maior medietate A B , fed iemper niftipr , Jidfis Ci., 
'DO, erectis noimabter fopef A B , & junctis CyD , J» 
prima tigura 5 & in fccmvia £gura> irem per ericaaaiqr 
ODitAipponendoiD B, ciEe minorem^A C , fed poceit 
efleaiiqiiuado maior, aliquando atqualis , dc aliquando 
lioinOiipLa CL , & hoc (ccuadum diueiiaadetemuaa-" 
tiones, & habitudines lineae A C , ad totam ^ fi, vcooqi- . 
tideraaci paret jCcmpcr tamen cric non maioraiedieta;te « 



Sit ergo bxc alia C G , £cper pum^m ducatur GdP, 
.parallela AB, qux^remperoceuccet, ex deterttinatioi* 
jiibusfupra poGcis ,drcumleremijas' inter punbta h, (X 
-Occurrat ergo in P, & a P, dimilTa perpendiculari 
P£. Dico pundum'E, efse quxfituoi.- ) 

-Ciim enim fa«Stucn (It , vt A B, ad H ,! lic tpmdfatiim ■ 
K, ad quadratum C G , nempe ad quadratum P £ 

■curn quadrato k, fint aequalia xe^ngulum A £ , F fi, 
jeccangulum F O B , cum Texta p^e quadrati CD ; & 
pariter ciiin quadrato P£> fic a:<}ualc rei^ngaiudjL-^ 

A £ B. Ergo > & vt AB , od H 5 (icjlla plana ^ rc6Un* 
guiuxnAEfi. Quod erat i^Kiendum* vi' I 

PRO. 
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PROBb I D PROPCXVI- 




k I 


In dato fegmeiito irttermedio inferi- 
, bere rhombum^Vit iegmentum 
V fit ad ilionibUrinK; m data 
f, . . , , ! prpportiomect • ‘ < ; ^ 

.“1 ;or . i i> ■. .!j 

D Aium Tegmentum inctcmediuttl fii G D F L, iol.a 
quo inferibendu^ (jc rhombus &c. Dtta. rado 
iic , quam habet A B> ad k, \ £c fe(aa £ H, axis (egmenet 
bifariam in C , diameter 
A B jfphaernE taliterdiui- 
dacur in O ,vt.xe<fiangU* • 

Iu ni fub AE,CB,cunH_i» 

angulo CHBi&cufTv ,. ^ 

Texta paiic quadrati EHjyj 
fit 'ad rcftangulura AOB„ 
vc tertia pars AB, ad k,pet^j 
antecedens Lemma. £r. 
per pun£kum agatur^ 
planuni M O N, priori- 
bus parallelum, & fupet 
Ipsu fiat rhobusHM EN. 

C^em dico efle quaeGtum . 

Sed antequam procedamus ad demon (IrationevL-^ 
(ciendum e(t i quod cum prxfens Problema depci^e^ 
ab antecedenti Lemmate, vt patet, & yti 



Gg 


yt magis p 
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atebit, 

ebet 
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debec cum (btAff^eCfd^m <|[e^eni^Htacr(>ri4s V quas 
repetere eft fuperuacaneum. " 

Quoniamenim, v,c cercia j^ars A B, ad K , (if rccflan^ 
gulum A E', C B, cuni ^^angulo C W B , 5::cirm ^exti ' 
partequadrati EJByid!3r<j3angurum A OB J Ergo, & 
vc antec^dcflti^^»trip^^ peippe vt A ^ K,Cic crii_j. 
redangiila A B, C B, cum tribus re<Jtangulis C H B,.& 
cum mbus fcxcis -paftiBus quaefratr^ H , nc|Tipe cum 
dimidio quadrati E H , feti cum duobus quadratis C E) 
adfic^oguEi<ftA^OB//'$td &rvt rBa plau^Jtdr<i#f3n||- 
gulumA OB)fic(egmeMum Q'D ¥'h , ad rhombtiQi^ 
ex.Propofiwo^iiV Q^are* patet proipofe* 
tum. ■' 


LEM-LXVIII- PRDP CXVH» 

w . 1 ^ I n » . 

Da.ram re^afllJind^rt P 0^ fofifato; 
^in piioitis A, ft., B, Eursuin feci- > 
re inCki^^ter vt redtan^^u- 

^ fum F K &*;“ ftt .adax^dtangulu^ 
F C G, in data proportione j'*-? 


F A K e B G. . 

H Oc Lemma in aliter non difert a Propof. 1 1 5 . m(i 
in hoc’, quod terminus antecedens proportionis^ 
elt diqcifum ,.fedconfcquens eftidem, nempe re(fian-‘- 
“ guluiivj • 
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gulum omimex fc£Honc linex F G> intei* A/B.- Q«M - 
re recipic etiam cum jpio eandem decermiA^tioaem ^ 6c 
eandem explicatioaem , vc confideranti pacet. Quare 
noti cft amplius immorandum . Soium'mcraiacndum 
eft, pro huius folucione ^ pofTe adhiberi / circulum'** 
I^^bpJaVn, Vc didilm eftiupra inScho^ 

li-*» . MJ ‘ •. • , 'A 

110 propolu.' 97. / 

' • * i • / f » . , • • f ■ f • V • 

> ' • » • • r-. • ' .V ' ' - • : . . 1 

-■'PROBL-D PROP GXVIII- 

■ ' ’ I * ‘ • 1 ' * J 

In- dato fegmento intermedio fpH^r^ 
.ffiiplcripco rhornbo, infcnbere .alium 
.1 rhombum, vc rhpmbus inferiptu.s, 
f}i ad rhombum, qui ihfcribetur, . 

, :in dat,? proponi 9 ^^^ ' 




’ J . ► 




r % 


4 


H Pc Protlcma dependet ab antecedenti temmar 
, te ,*&.omQja ab explicaris in fimili propofitQj 
ouaic ex faperioril^usj facile patet eius conflrinStio, &c 
dernonitracio » , r . . 


Iit ( ^ 




hs CB o L I rM : 

• • • 1 • / • \ 

j i • ' • . j - , • : , 

ic ^ffec foluendum Problema . In dato Tegmento 
^ intermedio» inTcribererbombuni^ycrupetficics ' 

conomm rhembi Hnc in 4au^proporci9nC| fe^.quk^ 
l' ' . V hoc 


- . r. V 


i/;'. .>» 



•J 


1 


j 
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hbc Pro&lctnib «d qutxiam piircicidare coocrnuim Tub 
vhiuerniH , qUod illitu proponecucrv idea otnicticur^ 


o 


. 1.^ ,^.-4 


‘ LEM LXIX-PROP CXIX 

' w.: .1.^ 

Ihueflire circuliiiin fee^trrteni ' 

rectam lineam magnitudine ^ 6c 
pofitione , taliter, vt ab extremi- 
tatibus datcX linex inflexis lineis , 

" cjux vniantur in quolibet puncto»- 
Cirtumferetiidhueiitrcrreuli, ftm- 
p^^btetineant imperatam ratione., 
Iriflcxis autem talibus lineis, v- 
nitis extra pxeriphxriam , impo flabi- 
le (it retinere eandem rationem . 


L 






t «' 


t)C t.cmma , vel per raodam^Problcrnitii, 
per modum Theorematis, foliitiiflllftiic i diuer- 
fis . Nempe, ab Eutocio initio ComenRiYibrUtTi fuprt 
Apollonium Pergqum». Poftea aliqualicer a Bariholo- 
maeo Souerolib. 3 dcfedlii ac carCiiproporclont;ni fal- 
lor. Deinde a Gallico in poftremis Dialogis pagina . 
apucf no^4 5 . Tande a P."Bbn.^Uttituta 
cit3^h’nf6 tf'. Trcpof Ec fbi^/rtan ab alijs-, qutHnoii 
Solutrrtuiiplbrn ,&tlos-, qtJfttWiis conftriKi*- 

tionc)^ 


Digiti, 


- tionC) & deoioafb-Atioofrf^tiiniiyi&r &i- 

.<^k»rp(aceipiieciica4proWX;>ihurio£»l^di9««j^cdi^^ 
«cinaalicuiusconik^r^uoriifi.'/;:' * ' ^ ^ ^ ^ n v: 



Data ergo rcc^a linea fit A B , & data proportio fit, 
,c]ua4n habet C, adp. Oportet inucnire circulum firca- 
tem A B, in pundo v,g. G,vc ab extremitatibus A , i}, • 
inflexis lineis A Hy H B , ad cpiodiibet punctumcircum- 
feremisc j fomper A H, ad H fit vtC, ad D Jt ' * 

i' Si data proportio fit aequalitatis , Lemma , vt propo. 
nitur, nequit folui ; quia,vt ibidemait Galileus, noc ad- 
mirabile tunc accidit , quod circulus degeneret in recti 
lineam indefinitam,perpendiculariter creteam fuper da- 
tarn teAam Irneam A B , a puncto cius medio ;' Nara ab ' * 
extremitatibus A,£,<inlieXis iiheis ad quodlibet punctu 
illius perpendicularijL, remperbat retinebunt proportio- 
nem squalitatis , quia fempecconfiituent irianguluni 
squicruK. Si vero proportio data fit iqsqualitatis, 
femper Lemma pocdiconfiruii &'eiu$coafiru^io talis 

Olit.. 
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' erit . D^ita racib C« ad D| continuetur ad tertium termi< 
' numminotem') Kbc.cft fi C, iit maior D, fiat vtC, adD, 
fic D, ad E j & fiat vt excefiusC^fuperE» ad Ej'ficAfi> 



.adBF, ipfiproduftam^n dire(3:um'; &inter A F- FB, 
inueniatur media proportionalis, ‘qux fit FG.' Tunc, 
.centro F, interuailo FG', dcicribatar circulus. Dico 
-hunceiTe quxfitumVnimfrdm, qiiodfi inperipKxria^ 
jpfius fumatur qtmdlibec pun^um H> & vniantur iiT 
•ipfo AH, B H-, quod femper A H, ad H B. erit vt C, ad 
D. Ducatur per pundtum B, linea B K , parallela H A . 
.«QuoniamcnimFG , eft media proportionalis , pcrcon- 
firudtidnem linter A FyPB;' Ergo vr AF, adFG , fcu 
dd F H , fic F G, fcu F H , ad F<B Quare babemus duo 
triangula nempe A F H, H F B qux circa communem 
angulum F, habent latera proportionalia i Ergo funt fi' 

. milia. Ergoangulus F H B,ciicxqualis angulo H A F. 
Sed propter parallelas AH, BK, etiam angulus AH JB, 
efi aequalis alterno Ti BK. Eigo etiam duo triangula 

AHB, 
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A H H B IC , erunt flmilia . Ergo vt A H.ad H B,fic 

H B,adB K. Et vc quadratum A H, ad quadratu H B, 
fic A H ad B K.. Sed yt A H, ad B K> fic (ob parallela* 
A H, B K , ) AF; ad F B, vc autem A F, ad F B, fie C, ad 
F, f quia cum fupra fadlura fit. vt exccflus C, fupcr E, 
ad £ , fic A B , ad B F Ergo , & vc C . ad E , feti , vt 
quadratum C-ad quadratum D, fic erit quadratum AHj 
ad quadratum H B Ergo , & vt C , ad O , fic A H , ad 
HB. Quod erat oftendcndum . 

Quod vero extra circumferentiam circuli inuenti no 
fic reperibile aliud punctum, vt ad illud inflexis lineis a 
punctis A, B, inflexx habeant proportionem C, ad D, 
patet . Nam , fit tale punctum , fi datur, L, vel intra, vel 
extra circulum ; & fint dudtx L A, LB, LF 5 & perpun- 
dlum B, fic ducta B O , parallela A L . Q^niam , per 
bypothcfim,vtC,ad D,fic AL,adLB. Ergo &vt qua- 
dratum L A, ad quadratum L B, fic quadratum C, ad D, 
quadratum, nempe fic C adE. Sed vtC, ad E , fic , ex 
prxoflenfisA F,adFB, &ob parallelas BO, L A, vt 
A F, ad F B , fic A L , ad B O . Ergo , & vt quadratutii 
L A ,ad quadrarum L B,fic A L. ad B O. Ergotres A L, 
LB, BO, funt continue proportionales Cumveroan- 
gulus A L B, fit xqualis alterno L B O . Ergo triangula 
A L B, L B O, erunt fimilia. Vnde angulus L A B , erit 
xqualis angulo 'BLO, Cum vero angulus ad F, fic c5- 
munis duobus triangulisAF L ,LF*B. Ergo hxc duo 
triangula cum fint xquiangula, erunt fimilia. Vnde 
erit vt A F, ad F L, fic F L, ad F B . Quare F L , erit me- 
dia proportionalis inter A FjFB. Sed etiam F H, eftme- 

H h dia 


dia proportionalis inter eaHJcduas A F, FB. Ergodu« 
FL, ,& F H, erunt aequales . Quod implicat , fiue punc- 
tum L, fumatur extia, vt in fchemate, nueintracifculu. 
Quare patet propoficum . 

ROBLLIPROP-CXX- ‘ 

In dato quolibet folido rotundo orto 
ex reuolutione circa axim , fiue in 
■ dato quolibet eius fegmento, feu 
ad verticem , feu intermedio , in- 
feribere rhombum , vt fuperfi- 
''cies conicae conorum rhombi, fine 
. in data proportione. 

S IT folidumquodlibettotundum, vel fphaera, vel 
fph*roidcs, vel foliduracycloidalc, vel quodiibee 
aliud ortum ex reuolutione circa axim, inclufum 

a curua tantum fu perfici c, quod nobis rcpiacfentatur in 
prima figura. Vel quaelibet portio fpliacra:, vel fphacroi- 
dis, vel quodlibet conoides , vcl conus , vt in fecunda ; 
vel quodiibee fegmentum intermedium prxdiccorura 
folidoruiHjVt in tertia, & omnium folidoiufit axis AB, 
oportet facere, quod imperatum cll&c. 

Data proportio fic, quam habet C, ad Di qux fi fit 
«qualitatis, ciubefcimus verba piofundcrc.ciim reseda 


cxcu- 




caecutientibus fit fptendidifiima ; Si vero proportio da- 
ta fit inxqualitatis , vel eil excefius » vel defe<^us ^ fi ell 
cxccHTus» &data ratio 
C, ad D, continuetur 
ad tertium terminum 
E,& fiat vt cxccfliis C, 
fiipcr E, ad E, fic A 
ad BF, pofitam fibi in 
in diredum , & inter 
AF, FB, inuenta me- 
dia F G, centro F,in- 
tcruallo F G, deferiba- 
Cur portio circuli 
cans fiiperficiem dati 
folidi in H ,• ( in pri- 
ma enim» & fecunda 
figura femper fecabit } 
in tertia vero no 
per, (ed quando non 
iecat. Problema efi in- 
folubile^vt patebit in- 
ferius,) & per punc- 
tum H, ducatur planu A 
H L K , perpendicula- 
re axi A B ; & fiipraL^ 

HLK, inferibatur rho* 
bus A HB K. Dico 
hunc e(Te quxfitura. 

Nam, per antecede- 

MU « 




r<* 
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'temPjopaficioncriT,en:, 5 )^cC,ad[ D,fic AH, adHB. Seif 
vc AH, ad H B,fic(fumpca communi alcicudiiie HL,> 
reccangulum A H L , ad rcccangulum B Ht L, vc autcin 
rcccangulu A H L, ad reccangulum B H L , fic ex Archi- 
mede, fuperficies coni H A K , ad fuperficic coni B H K- 
Erg95.& vt C, ad D , fic fuperficies coni A H K, adfur 
pcrficiem coni H R K . Quod erat faciendum • 

Quod vero,- quando in cercia figura , circulus non^ 
fecac fuperficiem. Problema fic intblubilei pacec, quia*, 
ex fecunda parce Propof. ancec* extra periphacriam cir- 
culi, non dacurpunccum, adquodduccx A H,H B,fint 
in proporcioneC, adD. 

Si vero proporcio daca fic defe^lus , cunc fieret vt D; 
maiorad C, minorem, fic C, ad E, & producta B A, ad 
partes A, fierent reliqua, vcfupra. Sed tunc ./ 
circulus ductus non feraper fecarec fu per- 
ficiem fecundx figurjc. Ac quando/ 

' non fecarct, Problema e ffec 

' inconftruibile • . ^ 

- ,Res cft 

clara ex praecedentibus^ 

Quare ad alia- ^ 
tranfeamus 
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PROBL LIL PROP CXXL 

Data re£ta linea AB:, a cuius extre- 
mitatibus A B, fint erectae per- 
pendiculares A D, BC:, quae pa- 
riter fint datae j reperire in A B , 
pundtum E,vt iunftis ED,EC, 
& triangulis D E A , C E B, re- 
uolutis circa A B i coni C E F, 
D FvG, orti , ex tali rcuolutione, 
fint in data proportione . 


D Ata proportio fit, 

quam habet B A,^ — 
ad H , & fiat vt quadratu 
C B, ad quadratam D A , D 
fic B A, ad K,& B A, diui- 
datur in E, vt fit, ficut K, 
ad H, fic B E,ad E A, 8 c a 
ductis ED, EC, intelli- 
gantur coni £ C F>D E G . 
Quos dico efie quaefitos. 
Nam , ex propofit. i. pro- 
portio coni C E F , ad co- 
num D £ G , componitur 


K 


a 








h 




t 

V 
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t 


1 


zyo 

fx prop^tione auadraii QB, ad quadratum DA , & 
cx proportione 13 £, ad E A. Sed vc quadratum B C>ad 
<]i’adrACumD A, licBA, ad Kj & vc B£,adEA,nc 
ad H . Ergo proportio coni C EF , ad connm DEG^ 
componetur quoque cx proportione B A, ad tC> & K> 
3dH. Sfd iftaeduie proportiones componunt quoque 
tationeiuBA, ad H. Ergo vt B A, ad H, fic conus 
C £ F, ad conum D E G. Quod erat faciendum » 

LEMLXXPROP CXXII- 






Oaca refta AB, & ab eius extremi- 
tatibus erc(5tis normalibus B C , 
A D, quae pariter fint datxj repe- 
rire inter A , B , pundtum E , vc 
Jj. cluetis redtis lineis CE, pE,fi«; 
§iw in data ratione poffibili .. 


D Aca ratio fit , quam habet C B, ad H” , quae vel cfE 
a:qualitatis, velcxcefUjs vel dcft:£lus . Si fit aet* 
qualiiacis . Ducatur DQacdiuidatur bifariam in Fi & 
a puncto F , fuper D C , erigatur normalis F E ,quxoc- 
cuiret A B, veJ inter A jB, vtinE, vel in- aliquo punc- 
torum B, vcl A i. vel extra BA, vel ad partejA,. velad 
partes B . Vbicumque occurrat» fempcriftud pun£l;uni 
erit quxfirura , nempe fi ducantur *d illud punctum [i- 
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neae a punctis D. C. ifla: fcmper erunt aecjtfdles . Std 
quando ocoirrit, ver in punctis A, B, Vtfl mta ip(a, 
Lemma non cftfolubile, vt proponitur. Q^h'dfo'yer 6 
occurrit intra, vc in E, du< 5 lis D E, C E, patetipf^ eflV 
atquales . Nam cum duae DF > F E , finr aequaies dua- 
bus E F, F C , & anguli D F E , E F C , fint re« 5 li . EreO 
bafis D E, critxqualis bafi C E. 

Si vero ratio data fit ex- 
ceflus , fiat vtC B, ad 
ficH,ad K, & producat u 
CDjin G, vtht ficutCB, 
ad K, fic C G, ad G D, & 
inter C G , G D , inuenia- 
tur media G L , & 

G, interuallo G L , deferi- 
batur circulus occurrens 
A B, inter A, B, in puncto 
£. Oicopun<ilum E, efic 
quxfitum. 

Ducantur CE, DE. 

Ergo per ea, qux habita 
funt prop’. 1 1 9. vt C B,ad 
K, feii vt quadratum CB, 
ad quadratum H, feu vt quadratura C G> ad quadratum 
GL, fic quadratam CE, ad quadratum ED. Quare, 
& vtCB.ad H, ficCE, ad ED. 

Si vero circulus non occurreret B A, inter B, A, Lem- 
ma vt proponitur efTec infolubile, vt patet ex fecunda 
parte ei ufdem propof. 1 1 quia extra circumferentiam 

inuenti 
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inucnti circuli non eft reperibile punctum, ad quod ia- 
flexsiincs retineant imperatam proportionem . 

[ Si vero proportio C B, ad H , fitdcfc^us ; fiat pariter, 
vt G'B,aaH, fic H,ad Kjfcd DC, producatur vt factu 
efi prius, fed ex parte C, & fiant reliqua, vt prius . Nam 
eodem dilcurfu concludemus conuertendo propofitum.] 
Fadum efl: ergo, quod faciendum erat « 


SCHOLI V M. 


T.- 


E X hoc Lemmate habemus modum , quofoluamus 
alias duas propofitioncs, qux fub Lenimate conti- 
nentur, tamquam particularia mbgenerali . 


1“ 

A 


"i- 


C E D B 




- J • 


Primum cft . Datam rccUam v. g. A B,fcdam in pun 
dis C,D, rursum diuidcre C D, in E,vt duo quadrata 
AC, CE, fint ad duo quadrata BD, DE, in data pro- , 
portione. Nam fi intelligamus A C,D B,elleuari fupra 
C D, perpendicularitcr , & inueniamus punctum E , vc 
ductis A E, B E, fint in fiibduplicata ratione pfoportio- 
nisdat.Tjpundum E,critqu.Tfitura. 

Secundum e(t . Datam redam A B , fcdam in dud- 
buspundisC, D, rursum diuidereCD, in E,vt rectan- 
giilum A CB,cum quadrato C F,fit ad rcctangulum__i» 
ADB, cum quadrato D E , in data proportione . Nam 
fi a punctis C,D, intelligamus eredas perpendiculari- 
ter medias proportionales inter A C, CBj & inter AD, 

DB. 






tt' _ 




. 's ;*’ 

■ ..se 




'y -1 




i, 5‘5 


1 !) ^ . tf" infc wiichiamuis panctum E , vc du 6 tis IC 

rttisaly cmemitatlbus' normihum ad punctura E , qux 
fint in fubduplicata ratione daca, faftum erit , quod 
pF 6 pb'nebktiit>;Vtcbnfideranti patet; • : : i'' ’ 

n!i; ii:>‘ j v> :Z /v v.; jl i. • : •'! . 


LTH; ;;pa'oEcxxiJt 


w>^' . ty 1 ' • I' ■ ■ . r j i ' ! Jn > I l . rv 1 . ^ 

DatiS: ijfdcm i quae tn luperipri .l ro^ 

..bl^uaxe., facere eadem qu*- 't>i- 

' d^mv^ uiptrheiiei edhiiae 'ebrfo- 

rfirurri„fln£ in datai proportione,/ / 

\ . 


I . 


i • . 


• i-\ • I 

i' 




E ^\ia proportio fit , , 

quati) habet B *Ay 1 1 ■ ; .< 1 1 ' jffr'. i‘» , < • 
ad H j & fiaVjvt € B f ; ad j . ^ ^ 

D A, {ic B A, ad-K. jv 
inter 'pundia' B, A, Inue- ^ 
niatur pundlum E, vtdu- 
dlis C E, D E, fit vt K, ad 
A,frc'C E,a(f ED, perpro- * 

profitionera ahtecedcccm y 
& ex triagulis EBC EAD, . 
rcuolutis dirca AB, fiant 'j 
coni C E F , D E G . Dico 


. Nd 

X • 1 


/£ /.■' fi- 1 

.. • r 

■‘V' '■ V 
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f :: 


BA^ad H.habW^atirtnet^ , i<.. s ^ Lk 

compofitain dxtariofic A B i ad K , & cjciationo K, ad: 

Ii H,fcd 
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H, fe 4 vt AB,Ad XXI^.divt 

K,adH^(icCE^a4 ^D,.;,ErgQirAtiq B A.,AdH'coq|p 
ponetur exiatianil>u 5 C B„ad D A , & C E , ad B D»*' 
Sed iftx dux rationes componiiw quoque rationem»^ 
rc*aanguli EC B, ad recungulu E D A. & vt rcctagulu 
ECB , ad reprangudu^I) Ai.ffic fupcrficic^ conica coni 
EC F, ad fuperficiem cdfircani coni £ D C' Quare 
vt B A,ad H, fic (upefficies conica coni C E F, ad fuperfi- 
cicin conicam coni E D G . Quod erae facienduttf i* - « 


# -f « • . 


;lem ;:^r. pRop/cxxiv- 

* * ' ' • V f * ) » ’ 


Datam W6lam Knearn A B, fe£tam 


vtcumque in duobus punAis 
D. rursum diuidere ioE, inter Cj| 
D ,-VC reftan^ulurn A E C , fit 
ad reitangulum B E D> in data 
proportione . 

L Emma duplicem habet 04^*01, Tecunidum quod' 
proportio data cft acqualicAtia, vel inaequalitatis.. 


1- 

A 


; 

c 'B b 



Si fit squalitatis . Diuidatur D G, in E, ve iic ficu? Ap„ 
ad C B , Hc D E , ad E C . Di^o pun^um £, eflfe qq«G- 
ciien Quoniam vt tpoa A P , ad fQiaiP C B ,, Gc 

ablata 
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E,«d ^ElanitiiEC; «rgo^teirqi» A£, erii 



(t<f%angulo> 

• S 1 vempMttpoitio datil fkiMqoalitatis, deteirtnintb 
turreccanguluni, <|iKKiidebece{rc maior ref minus daue 
proportionis, ;&ntho<:reCt3ngulum AEG/ 

• • • • - • , < ' ' I - ► V i i I . : ■ f M ‘ ^ ^ i j . , 

• 4 oi.. , 1 n yt ^ mi,:uu4Jj) 



t io fit, quam habet 'A C , siJ^Gt > & fuit, vt A ad FC, 
ficCD, ad DG, dcfiipcr AG, fiat femicirculus, &a 
D, crlgarur%WiW5?tt6ln^i^is DH/ 'Sbmatd^ 
autena ipfius & 0 pariter fiat vt AF I a4 

FCjfic-Ac^ AIO) pdfitiaftrinAJiTeduiiv 

tatld^iftfiat vt^A-F)iad*AC adlOikidbtD} ALv 

p&fitim i h Ji re<Slii iti v & bift r iaih irv M 1 

liiuf^a At Hicertcro M> ToteroiUo MH% fiat' fcdiittirciiH 
Ius, qhf vtique ftcabirC Dyihfcr C, D,vt pottea oficnA 
detur j; 'feceC igicut eam in puti«filo Ei Dico punctum Et 
die Quoniam eohn retwrigaU Al>GyN0Et 

fimtiequatia,qu^ 

lix & 




»5^ 

5t . paritrr cccraiirguio rN D 
Q F.Di <jttia‘N; 04 iye.faciU 

6d<>Ei fift;a:qiiMlis fiiN P.. £rgof<cuj»g4liW) !^P<* 
cric aequale rcdangulo O E D . EfgoL V^4lD;.A4; iK^ 
(icE D,ad O Gj !J>c4 y« <A D y . jdc f; (uu)pH--> 
«orarauni alcIiud^Ki. A Fj,'Me^aPgBlufn<D AF, j»ci ra- 
ftaoguliirajiib /PfEki ia AF>MFfgpiA:yt ^ D^iad P G» 
• fic ic^tangulum D A F,ad rcdlangulimi fub O E, in*A F. 
Quoniam vero^Tupra fadum eft , vc A F , ad FC, ilc 



t; 'l 'i ,D A rjq.j) «''.Ii, , . 

G.D,a<i D.G^ EigiiFi#6p?*»nliHHa)dovYtA’FX^4G 
fic F C , ad- DiGi. £c) conuctlciido!y c, C P , ad A F » fic 
D G« ad F C i iSed: vtG.D , ad A Fi, fitd 
muni altitudimcA D rectanguluxivA/? C ad;re^»ani 
gulam' D A F . Frgoy& w.D Gi. adiFC,! ,€c reetangu 
UmADC, ad rpftangulum DA F. Sed qiM>qi)Q 
probatum cft , vt E D , ad /> G , fic rectangulum D A.FJ 
ad rectangulum (ub O E, in A F. Ergo ex-aequali j & if» 
perturbata analogia vt E D , ad F C , fic fe^angulutn 
A OC,ad rcdanguliiinfub OE^in A F. 5ed re^aa- 
- i I gulum 
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^tfiumTub O E 'in* A ' F ^^diuWitaf iriU^<ilangulum^ 
ftb D E , iiW\ F ; in rcdianguliim' fub D K ', in A P, jiljj 
rc^d^ahgul u rrt (li b K. L' , i n A' F' , &: i n rc ngu 1 u ra . Tub 
t.'0/ih AF. Ergo 'VtE^i>^ad FC, fic rc^anguluin 
A iy C, 4<i re<Skartgulaiti l^ib D E , in A F , ciun rc<flan- 
gu6s fub DK7 in A F , fub iC L , io A F, 6^ fub I. O, inu» 
AF . ISed re^ftangiiiubi (bb D K vjh A efliecjuaie du- 
plo redangulo F C D,quia fuprafadum eft , vd A F, ad 
F C-> fic C D, ad D G yel dupla C D , ad duplam D G, 
qua: cll ipfa b K . Et paricer redlangulum fub A F iii—* 
K L, eft xquale rt^langulo A C F , quiafupra fadum 
eft, vt A F, ad F C, bc A C, ad K L. Ft tandtm xec- 
langulum (ub L O , in A F , eft -'«quale rt<5tangulo fub 
ACjinDB quia paritet fupra fadii eft, vtAF, adAQ 
fic D B adLO. Ergo & vc D E, ad F C - fic re^langu 
Ium A DC ,*ad quinque rcdkangula , nempe ad redian- 
gulum fub D F, in A F, cum duobus redlangulis F C D, 
cum rectangiilo'A'CF, ac tum rtdanguioiub A C, in 
K^pd feruerur, V ‘ vj ) . 

r liRorsum ,’quonianiJ rt'D E. adF C, fic{ fumpta__** 
communi akuudfnr^O £) quadratum ED, ad retfatv- 
gulum fub EJD, ioFC . Eigo,& vt D E ad F C, tam eft 
iccfdngubmi A DC, ad ilU> quinque rcctangula, quam 
qiiadraium D E, ad rcctarigwlura fubD E^n F C . Hrgo 
Vi DE , adFC, fic ambo antecedentia ad an.bo coti, 
fcquentia, nempe rcciangulum A DC, cum qiiadiiato 
DE.ad fexrcctangul.i,njempe ad rcctangulum fub£ D, 
ifvFG, cuiml teciangulofub ED, in A F', cum duobuc 
^ccungulasF-C D', curo rcctangulo A GF;, & cum||ed- 
- • tangu- 
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langub fub AC* in D B. Sed rettungtrii fubDE»ftW 
FC, flcfubD ib A'F, faciunrreccangidtfmfubDE^if 
' C A . Ft pariter rr <ibingultf n» fub A C ^ in D fi^um r«. 
ibangula (nb A C , in E D, facit rcdlangulum (iib A C,ia 
E B . Eig9, & vtD E, ad F C » fic red^anguium A D Q 
ciim quadrato O E» ad rcctangalum fub AC, in EiB^ 
coin duobus: rci^anguliy F C D , & cum rcccangolo 
• CF>- 



Tandem: vc D E , ad F C > fic ( fumptt conatmmi aftf* 
tud ine compofica cx A C , & ex dupla C0, XreAar^jj:* 
Ium fubE , in talem compofitatn , nempe re£kangulu 
Fub A C, in B D , cum duobys rectaogolis CD E , ad 
recrangulum A CF , xuibduobus rfctaiigtiliai />G F ; , 
Quare, & vc lectafigulmw A£) C ,.cum quadmto D'E, 
ad rectangulum fub AC,i io EB|- cum, duobus fectac» 
giaba F C Pyde cum rectangulo ACE, fic rectaing<aliuii 
EjbiA.C , in E.O^cum duplo rectanguio C O B , adree; 
•anulum A C f^^cum duobuscrctar^disFGBi, Ciim 
cr^fit; VI cotum ad totum ., itiiablatuin adabktuoft^i 
S*gQ| & reli qu um ad rei i qutMn cncivc cocb|r>ad. coi4}a>ji 


\ 
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fiui f C,/ic»x|cf- 

fus tcccangufrA D cum* quadrata R D, fiiperIrccMn - 
guluni AC>ED,&fupcrduorcceanguUC P E,adpe^- 
tangutum fubAC,in E fi. Scd cxceflfus rcctaoguli 
AOCy cum quadrato !>£> Aiper rccrsingdiam Tub 
AC/ia £p, «cfupcrdao rqctai^ula C PE, eft rcc- 
tanguliim A E C.' (^iarcctangulum A D Cidiuidicur 
in icctangufum- A CP , in quadratum C P fduo au . 

quadrata G D, D J5,cxceduqc duorcctagulaC D E, 
quadrato C E, & rcctangulum A C D.excedit rtctangu- 
li^ A G, E D, rcctangufo A Cfe, quod 'cum quadrato 
C E| facit rectangulum A fi C . .Ergo, & vc P, E, ad F C, 
fic rectangulum AEG, ad rectangulum fub A C, 
in EB. Sed vi AC.ad E D, fic rectangulnm fub A C, 
in E B,ad rectangulum £ E D. Ergo cx aequali in per* 
turbataanaiogia,vt A G, ad CF, fic rectangulum AEG, 
ad rectangulum B E D . Quod erat &C. ; , n/ ^ T 

Quod vero aflumptum cft fupra, nempe pancci|{ii % 
cadere inter C,Di patet. Nam, fi non cadit ioterC,D,> 


cadet vel in C, vel vitra G . Non in C , quia codenu.*', 
prpVreiru, dcnionftrabitur eff« , vt D E , ad F C , fic c» '1 
cefius rectanguli A DG, cum quadrato P E, fcu ex > 
potl^efi, cum quadrato DGjfupcr rcctahgulum AGP, 
& fuiper duo rcctangula CDE, nempe fijpcr duo qua- 
drataC^.qui exceflus eiTetin tali cafii nihil, ad reaan- 
gi^pH»4^' AG> in C fi , nempe ad rectangulum A C fi. 
Q^priiftiplicat . £c rouitum maius abfurdum.cooclu** 
deretur, fi punctum £, caderet vitra C^quia tuneminui 
nihilo,cfic< ad rectangulum pofitiuutn, vt £ Djad FC« 

EEM- 
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LEMtXXIF PROP :CXXV- 

Datis duobus lemicirculis extra fe po- 
^ fitis, nec (e contingentibus ^.quo. 
” rum/di^niecri fiiicfibi in direiStum: 
i reperire in- linea jptermeaia inccr 
' duos femicirculospuncturn, aquo 
, : ductis tangennbus , , ^ 

. (emich^CLilos":, iftac < -i> 

* lirit ad inUicem,in 
. data proportione'. 

t ’ ^ ■ ]p> 

inx Ati duo fimicirculi fijiic, . v. • 

!• quorum diametri) 
i 7A , fi nc vna linea continuata, . ^ 

&D‘C, fit linea extra fcmicircu* 


Joi, & in^er ipfos»interceptit_j .- 1 ’ H ^ v 
Oportei-3dtemfacereyqt|0d ira-, . * - ',i' 
perati) m Jcft’'., Data, pippoixio . . j t 
Iit, jquam habet AC, adHi&. • •ji i 

fiat» vc /i-Cs ad hLj.ficHjad ¥\y > i 

diin dc. per iLemiTja antecedens, .'i 'j . i 

D'?i«ueniarur puncuimi£,..(n J i . 3c./i;f)^>^ 
wrecrttng«lumv4 Le)firadrc-‘) 5* . 
tiarinul^itli h D , VI ad Pyt * ; Jihi, 


:/ii 


& 
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&a puncto Ejducantur tangentes E F, EG. Quas aC 
fero cflcquasfitas. Nam. quoniam vtAC., adP, taai 
cft quadratum AC , ad quadratum H-,quam rcctangu- 
lum A EC, ad rectangulum B E Dj & rectangulis AEC^ 
& B E D , funt aequalia quadrata tangentium E G , E F , 
alterum alteri. Ergo, & vc quadratum AC, ad qua- 
dratum H, fic quadratum EG, ad quadratum EF.j 
Qua’re>& vc AC,adH, fic EG, ad.EF. Quod .erat 
faciendum. . i ' . - . . . v •/. 


PROBL LIV- PROP CXXVf- 


( 


t J 


Datis 'i)Tdem , 'qux in fupenori Lein- 
'inace , inuenire in ,C D» punfti.m 
E , vc du6tis tangentibus E F , 
'£ G, a centris' M,6cN,ferni- 
.circulorum ductis MG, & NF, 


duo triangula re6langula MGE> 
'NFE:, fint in data proportione. , 


Q Vod triangula M G E, &NF E, fint rectangula, 
patet ob tangentes, &femidiametros. Data er- 
go proportio fit, quam habet A M , ad H , 5^^ 
in C D> inueniatur punctum E, inter C, D, vcductis 
tangentibus E G , E F , tangens G E, fit ad tangentem__rf 
FE, vt N £>,adH,&iuneanturF N, G M. Dicotrian- 
^ Kk gula 
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guUMGE, NpEj cflc quacHca» Dimiccancur a pun- 
gis G, F, perpendiculares G K, F L. Tuncarguicur fic. 
Proportio A M, ad H, coponitur ex propoitione A M, 
ad N D , fcu M G , ad N F, & 
ex proportione ND,ad H,hoc 
eft j ex badiis , ex proportione 
GE,adEF. Sed hx du* pro- 
portiones componunt etiam 
proportione redlanguli MGE, 
ad red^angulum N F E . Ergo 
& vt A M , ad H , fic re^an- 
gulum MGE, ad redtangu- 
Ium N F E . Sed propter fimi- 
licudinem triangulorum rec- 
tangulbrum E G M , G M K, 
rectangulum M G £,efi x qua- 
le redlangulo fub EM, in-** 

K G , & pariter propter eande 
rationem fimilitudinis, redla- 
gulu E F N, cft xquale repa- 
gulo fub NE, in F L . Ergo, 

& ve A M , ad H , fic rcctan 
gulum fiib £ M , in K G , ad 
rePanguIum fubN E, inFL. 

Ergo, Sc horum rePangulorum dimidia , nempe trian- 
gula E GM,£FN. £rgo,& vt A M, adH, fic trian- 
gulum £GM, ad triangulum N F£. Qi^od erat fa- 
ciendum. 

• • I . 

: •-' L£M. 

' * » 
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LEM- LXXIII- PROPCXXVII- 

Datam A B , fe£kam in C , rursum 
diuiderc in D, inter C, B, vc rcc- 
tangulum AB, CD, fit ad rcc- 
tangulum AD, CB, in data pro- 
portione . 

P Atct proportionem datam oportere eflc dcfedus, 
quia rcdtangulum AB,C£), minus eft rectan- 
gulo At>,C B»vt facile patebit condderanti . Propor- 
tio ergo data fit ea , quam habet A fi, ad £, & fiat vt 
cxceflbs £ , fupcr C B, ad C B , fic A C, ad C TJ . Patet 
pundura £), cadere interC, B, quia non folum £,eft 
maior A C,fcd etiam A B. 'Z>ico punctum efle quacr 

fitum. Quoniam enim fictum efijVtexcefTus £, (uper 

E 

I ■ ■ r . . ■ - — 1 

A C D B 

» 1 —I.; r 

C B, ad CB.fic AC, ad C D Ergo,& coponendo, & con- 
uertendo,vtCB, ad £, ficCD,ad D A. Tunc, quo- 
niam ratioAB, ad£,de foris fumpta CB, compofita 
efi rationibus AB,adCB, &CB,ad£, &vt CB, ad 
£,ficCO,ad DA. Ergo ratio AB, ad £, compone- 
tur ex rationibus A B , ad C B , & CD , ad D A • Sed 

K k & ex 
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cxijfdetti rationibus componitiirracio 'r^ctangufi A BT, 
CD, ad reccangulum AO, CB. Q^re patet Factum 
dft, quod proponebatur. 


PRpBLLV: PROP CXXVHI. 

Ibatis duabu5 Parabolis ABC> DBG, 
in eadem bafi B C^» & circa ean- 
dem diametrum A inaequalis 
tamen alcitudiais*. Oucere FHG, 

- ordinatim applicata ^ vt F G, ad 
G FI, fit in data proportione. 


D Ata proportio fit , 
quam habet BC, ■ 
ad. K, ' qu.-c continuetur ’ 
ad tertium terminum L, 

& datam A E,diuirain_> 

D.rmsum diuidatur in G, - 
inter D, E , vt fit ficut L , " 
ad B C , fic rectangulum 
A E , G D , ad rectangulu ' 

A G , D E i per propofic. ' |P 
antcccdctem , & perpun- 
ctum G> ordinatim appli> 

ccturGHF. QtoamdicoJB _ 

riTe quzfitam. Quoniam enim quadratum F G,ad qua* 
' dratuin. 
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«iratum G H , dc foris fumpco quadrato B E , habet ra^ 
tioaemcompolicamex ratione quadrati F G > ad qua- 
dratum B E , & ex ratione quadrati B E, ad quadratum. 
H G . At vt quadratum F G, ad quadratum B E, fic AG, 
ad A E ; & vt quadratum B E , ad quadratum H G , fic 
f D, ad D G, ex primo Conic. propofit. zo. Ergo ra^i 
tio quadrati F G, ad quadratum GH, componetur e^ 
rationibus A G, ad A E, & DE, ad D G. Sed ex ijidcm 
rationibus componitur ratio re^flanguli AG, DE, ad 
rccrangulum A E,DG ,5c vt reiflangulurn A G, DE,ad 
retflangulum A E, DG,fic fadla cft conuertendo BC, 
adL, nempe quadratum BC, ad quadratum K. Ergo, 
&: vt quadratum B C , ad quadratum K, Cic qu idratum 
FG ad quadratumGH . £rgo,& vt BC,ad K, fic FG, 
adGH. Quod erat faciendum. 

LEMLXXIVPROPCXXIX- 

■ ' '' I.'" f: ’ ' 

Dacam recftam lineam taliter diuide- 
rc ini pun£to, vc reclangulum fub 
. tota , & ,fub 'altero , {egmentoriim 
ad quadratum • alterius ' fegmenti , 
fjt in data proportone , 

H oc Lemma folutum eft etiam propof zo, Icd ad 
vberiorem fcientiam,foluetur etiam nunc aliter, 
qiiamuis prolixius. Sit ergo data recta lineaCB,qux 
taliter fic fecanda in G, vt rcctanguhim BCG, fit ad 

qua- 


Digitized by Googie 



266 

qaadratumGB, in data proportione. Data proportio 
Hr, quam habet CB,adB A, fibi pofitamin directura, 
&fuperAC, fiat ieraicirculus , ac a puncto B, eriga- 
tur normalis B D> &fu'|^er diametrum D B , fiat femicir' 
culus ad partes C> cuius centrum fit £, Seducatur E C, 
fecanscirculura in F, & per puncta D F, ducatur DFG, 
occurrens B C, in G . Dico punctura G , efle qusfitum. 



DucarurDC,& perpunctura G, agatur GH, parallela 
D Bs &c ducantur B F, FH . Q^niam D B , & H G, 
Ainc factae parallela: , ScD B , fccatur bifariam in E, a Ii- 
niea C E . Ergo 8e H G > fecabitur ab eadem bifariatii-rf 
in K> Seangu Ius FKG , erit aequalisangulo D EF . Sed 
& angulus DF cft aequalis fibi ad verticem K F G. 
Ergo triangulum D F E, erit aequiangulum. Se fimile 
triangulo IC F G Ergo, vt F D, ad D E, fic F G, ad G K.. 
EcadConleqtienciunidupla. ErgovtFD, ad D B,fic 
F G , ad G H . Sed Se angulus G D B,. cft aequalis fibi 
alterno H G F . Ergo duo triangula D F B» H F G, fune 
fiinilia.£rgo angulus rectus DFB,ell aequalis recto H F G, 

^Ergo 
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Ergo duc lineas B F , F H , fune flbi in directuro:. Cuui 
aucetn uiangulo OFB, ntninilecrungulum DbG; 6c 
paiiccr triangulo H GF,(ic fimiletiiangulum HGB>quia 
omnia fune reccangula^ & bina habent vnum angulum 
communem . Hrgo. & triangulum DBG, erit fimil^_j 
triangulo H G B . Quare vt D B, ad 3 G. ita 6 G,ad GH. 
Quare reccangulum fub D B , H G, erit asquale quadra- 
to GB. fungatur AD. Ergo triangulum D B A . cftfi- 
mile triangulo D B C } triangulo autem D B 'C , eft fiini- 
Ic triangmi!im H G C . Ergo vt D B ad B A > fic H G, 
ad GC . Ergo rectangulum fub D B , in H G, critx- 
quale rectangulo fub C G , in B A . Sed rc<5tangulum_^ 
(ub D B, in H G , oftenfum cft asquale qjuadraro G B. 
ErgoquadratumGB) eritxquale rectangulo fubCG, 
ihBA. ErgotresCG, GB, BA, fu nt continue pro- 
portionales. Cum autem fit, vtC G) ad G B ) Hc qua- 
dratum CG> ad rcctangulum C G B. Ergp. &; com- 
ponendo, vt C B , ad B G» lic quadratura C G t cum—» 
reClangulo C G B , nempe rectangulum B-C G > ad rcc- 
tangulumCGB. Sed vcCGiad G B, feu vcGB^ad 
B A , fic rectangulum CG B,ad quadratum QB* 
ex aequali vt C B> adB A, fic rectangulum 
quadratum QB. Quod erat faciendum. . _ ^ 

S C H O L I V M. 1 

C OnftruCtio prasfentis Lemmatis potcfl .inf<^uiii 4 
pro foiatione propofitionis . £)ata vna extrcfloia^ 
lum in ordine trium continue proportioiiaiiiw, defun- 

«ia 


Digilized by Googie 



ici 


/ni media:, &:alcerius extremx, diftmgUerc fingulas. 
Nam ciim probatum fit C G> G & B Ajicfle trds ’C6nd+ 
nue proportionales. * ® vna extremarum, 

C Befteompofita ex altera extrema ex media. 




‘LEM LXXV PROP CXXX- 

r'. ‘ ; ift X . . ' . : ; ; • . / ; 

tnahgulo ABG ^ & per punc-' 
;tum,'Aj .aifta A P > indefinita, & 
parallela B G , & dato, in B C , 
'* prpduda.ad , p’^i!rte^,' 

• ^ O £ <iF j trian- 

excernunV F E' A , fit ad 

‘fi-irriangulum datum A B C ,.in ,da- 
‘^'t!i'proporciDne. • ^ 

i^^Vatuor diuerfis modis poreft dari punctumD, in 
linea B‘C . Nam vel porcll cadere in ipfo B, vc 
in 'prima figura \ -vel. in ipfo C,vt in fecun- 
da ; vel inter B; C, vt in tertia 5 vclt>indem vlcra B C , vc 
inquaita. Sicadit in B, vc in prima, enne res e ll facilis 
negotij . Nariy data ratio (4, t| U am babec B C, ad H Ec 
fiat vt H5 aci B C, ira B C, ad F A , 6<: ducatur F B . Dico 
/rtahigulum F^B.A j effci qua:fitum . ^od patet , quia 
cUmduo ctiangula F B A, B A C , fint inter eafdeippa* 

habebunt eandem altitudinem* Quate; 

crunc 
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& ducarurperpun(n:a DE, linea DEF,occurrens AF, in 
F . ( Occurret cnimjquia F A,B C,funt parallela: . ) Dico 
triangulum F A E, ede quacfirum. Ducatur E C. Trian- 
gulum FAE,ad triangulum ABC , habet rationem c6- 
pofitam, ex rationibus trianguli FAE, ad triangulum 
BEDytiianguliBED, ad triangulum B ECj &rrian* 
guliB EG, ad triangulum ABC. Sed trianguluF E A, 
ad triangulum B E D , ( quiaob parallelas FA,BC, fune 


fmiilia , ) eft vt quadratura A E, ad quadratum E Bj 

w. Ll trian- ^ 



ratione A E, ad E B, &CX ratione B E, ad &A,'com|>om- 
turratioAE.adB A, & ve BD,^d BC,itacft K,ad H 
Ergo ratio trianguli F A E, ad triangulum A BC,coni- 
ponetur quoque ex v na ratione A E, ad E B, ex ratione 
A£jadAB,& ex ratione K , ad H. Sed ex rationibus 
A E, ad E B, & A E, ad A B, componitur ratio 'quadra- 
'A £, ad rectangulum A B £;& vt quadratum A E^ad rec> 
tangulum A B £, (ic eft fiC, ad IC , conuenendo percon- 
ftructionem . Ergo & ratio trianguli F A £ , ad triangti-‘ 
' ' . ■* ’ lura 
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triangulum B ED , ad triangulum B E C, vt ad 

B C j triangulum vero B £ C, c(l ad triangulum £CA|Vt 
BEiadBA. Quare ratio trianguli FAE, ad trianguluni 
A B C, componetur quoque ex ratione quadrati AE, ad 
quadratum £B)feucx duplicataradone A E, ad EBjdc 
cx rationibus B D, ad B Q & B£ , ad B A • ■ Sed ex vna 


• j 


lam B A componenir ex rationibus B C, a<2 K , & K, 
adHjneropccfitadiprum, VtB C,adH* Quod erat 
fcciendura.'* - . , . i 

■ SCHOLLVM. " 

• - • j . w - I * 

E X didis habemus mbdutii , quo Toluamut hanc 
propofuioncm Daooparallciogcanmio FC , vt 
in primafigura,cuiusdiametctficB A,fic dacoin BC, 
etiam produda ad partes C, pundum G, duceie G M’L, 
vc triangulum L M A, fit ad parallclogrammum F C,in 
data proportione. Soluta cft enim propofitio in trian- 
gulo, quod cft dimidium parallclogtammi . 

PROBL- LVI- PROPCXXXI- 

Datis duabus recStis lineis BA, AD, 
continentibus quemlibet angulum, 
,& data A C , fccante angulum 
B A D , vtcumque ; datoque in 
altera ipfarum AB, vel A D, pun- 
‘ ,di:oD. Ducere DEB, vt qua- 
; - 'dratum B E, fit ad redlangulum 
B DE, in data proportione. ' 

D \ta proportio fit, quam habet H, adK ,&per 
pandum datum D , agatur D Cj parallela B A* 

Lia qus 



<]ux vciqaeoccufret AC) indeHnitcprodu^ , (^h_ii 
cum ip(a concurrit etiam'» - paralUla B 'A s occurrit ia 
C , adeo vt fiat triangulum A C D per propofit. ergo 
antcced. , datoinC D, pun^o Deducatur ^ E B , oc* 
currens A B> in B > vt triangulum' A B E , fit ad irian> 
gulum ACD, vt H,ad K. Dico fa(5lum eflTc,quod 
proponebatur. Nam triangulum B E A, ad triangulum 
A C D, habet rationem cotnpoficam ex ratione trungu> 
li B E A . adtriangulum A £ D , & trianguli A E D, ad 
triangulum ACD. Ergo ratio quoque H, ad K , com- 


ponetur ex ifiis rationibus . Sed vt triangulum BA£,ad^ 
triangulum A E D, fic eft B E , ad E D j & vt triangulunv 
£ A D, ad triangulum A D C , fic cft A E , ad A C . Sed 
eb parallclasB A, C D, vt A E, ad A C, fic B E, ad-BD,* 
Ergo ratio quoque H>ad K> componetur ex ratione B£^ 
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ad E D , & cx ratione B ad T D r?fed iftx'dux ratio- 
nes componunt quoque rationem quadraci BE , adrc-i 
itanguliim B D E. ‘Ergo erit vt H, ad IC, fic quadratum 
B £,ad rcctan^ulumBDE. Quod erat faciendum. ; 

PROBL- LVII- PROP- CXXXII- 

. • U ' * ^ 

Daro parallelogrammo quocumque 
A C, 6c in eius bafi dC> etiam 
protracta ad partes. C » dato vbi- 
libet pun6to O, ducere O G H, 
fecantem latus- A Bi irt G, 6c oc- 
currentem M- A, protractae inde- 
finite in HjVt triagulum HAG, 
Iit ad parallelogrammum A,G, in 
data proportione . . / 



t . 


Ata proportio ftt,qttamnabet:R , ad S. PunAum 
autem 0,»poteft cadere , yel ih B, vel in C, vcl 
iotir.C# B, vel tandem vltraG . -Si ca'dit in B , vt in pri» 
iha Problema eft facilis folutionis . Nam fi 

vtS.ad aV-fic dupla D A, ad AH, & iungatuj 
triangulum HAS, erit quaefitum. Namtriai 
H A-B,' ad triangulum/cuius balis dupla A D, dc eadem 
altitudcrcumaltitudine trianguli ]H A B ^ e(l vt H A > ad 



»74 

duplam AD, nempccxconftrudlione vtR,ad^S. Sed 
triangulo cuius bafis A D, &c altitudo, altitudo trianguli 
H A B,rcuparaIlelogrammi A C,cft aequale paiallelo- 
graininum A C . Quaic patet propoficuna - 


R ic L 

» f 



SI auremcadicinC,veIintcr3,C,vel vitra c. Iff 
omnibus i rtiscafibus fiet cadcjp conftrudio.Aadcuiraia- 
d.im verd coafufionem. ponemus tantum figuram , in_j 
qua cadit inter C. Vnulquifquc etenim poterit ap- 
plicare eandem conftrudioncm cjeceris cafibus . Pro-- 
ducatur fl A,^in K,vtAK, fit arqualis 5 O ,* dcindc^_^- 
fiat vt S, ad K, fic parallclogrammum A C, ad aliud, cu- 
ius duplo applicetur ad rc<fiam K A , in angulo IC A l> , 
aequale , quod fit K. M, & vbicumque fccet A Q’,, etiam 
productam , fi opus fit , compleatur paralielogvammum 
K N , & ad datam redam, linea A M , ia angulo 
applicetur parallclogrammu. A P, aequale parallelogram- 
wio»AN, excedens rhombo M P,fccans a iB,in puncto» 
G, & per punda O G, ducatuiO G H, occurrens D A,. 
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in H, & faciens triangulum H A G . DiWtrianguIu m 
H A G « eflc quxfitum . 

" Q^niam cnirt) parallclogrammum A N , eft xqtfa'k 
parallelogrammo A P. Commune ablato paralielagri ■ 
rao A G . £rgo parallclogrammum reli<)»iim C N, eri c 
aequale rhombo MP; & lunt in eodem angqio, quii^ 
rim angulus 5 G Q^quam angulus Q M T, externi', funt 
aequales interno, & oppofitaG A M . £rgo vc 5 N , fei 
A M, ei xqualis , ad M Q^feii ad A G , ei xqualem, itiL-# 
M cl^ad QN, fcu A G, ad G B Sed vt A G, ad G B, fic 
( propter fimilitudinemtriangulorurn H /^G,GBO, furit 
enim fimilia,quia H A, B 6, lunt parallelx ; ita H ad 
J 0,fcuad^K, (fupracniinfnfia eft ^ K ^xqualis ipd ’ 
BO.) Quare,&vtMyf,ad/iG ficH.4. ad^fk. £rgo, 
quc>d fiefub extremis; eft xqualcfailofubmedijs, dum* 
tnodo omriia fint fa<5la fub‘ eodem angulo , vt ab aiijs 
oftenditur, fed prxeipue a Caualerio lib t. Gcomeir.in- 
diuid. propof 7. Ergo quod fit fub M A, in A K , nem- 
pe parallclogrammum M K. erit «quale ei, quod fic fub 
H /i , in A G , nempe parallelogrammo duplo trianguli 
H A G} quiaduoanguliK, A M,& Ha G, ad verticem 
funt «quales . Ergo , & illorum dimidia erunt «qualia, 
nempe iriaugulum H A G, erit «quale dimidio parallc- 
logrammi K M . Sed dimidium parallelogramini K. M , 
eft ad parallclogrammum A C, vt R jad S j ( fatftum eft 
enimlupra,vt S,ad R fic parallelogrammu A C,ad aliud, 
cuius duplum fadlu eft parallelogrammu K.M . ) Quare, 
& vt R , adS, ficrriangulum H A G, ad parallelogrartl- 
m um A C ; Quod erat faciendum . 


SCHO- 



-a— M 



i^^Vamuis in hoc Problemate fintdefignara tantum 
duo fchemata ad euitandam confufioncm ,.atca- 
V meh propter diucrfitatcm^cafus O, & diuerfita-, 
tem applicationum parallelogrambrum,conftitucrctuur 
1 xJ Schemata diueiia , vt experienti patebit • Jn omni- 
bus tamen^cahbus, prxterquamin primoj fiet eadem^ 
conftrudlio. . . . 


LEM LXX VI- PROP:.CX.XXII[i 

'» ^ ^ fv'-- ^ * ' ' • ■ 

Daram rectamlineam taliter prodCi^ 
„cere, vt quadrarum datse, vna cUm 
duobu^ rectangulb (ub data , & 
^lub intenta, ad' quadratum ihue^ 
^tae: fit«in data proportione ; 


Ata reda linea B, quam oportet taliter pro 
ducerem C> vt quadratum A B, cumjduobus re 

rdan--- 




AanguKs A BC , fir a<{ quadratum B C , in data propof- 
tionc,qua: fit ea, quam habet A B, ad BD,ci pofitam 
in dire£ium . Super A D , diametro fiat feraicirculus;& 
' B D, fumatur dupla B£, a puntlio autem B'j erigatur 
normalis B F , & iunifla D F , centro D, intcruallo D F, 
deG:ribacur fcmicirculus fecans B E, produi^ilani in 
in G, vbilibet . Dico A B > datam, efle produdlam in C, 
ftCf vt quadratum A B, cum duobus redangulis ABC, 
Htad quadratum BC,vt AB, ad BD. 

Quoniam enim duorcdlangula ABD, &CBG,funt 
aequalia inter fe,quia ambo aequaliaeidem quadrato BF, 
&cumre^angulumCB Gjflt «quale rectanguJoBCE, 
quia G B, & C E, fu nt aequales , vt facile patet confidc- 
ranti . Ergo re(ftangulura A B D , erit aequale re»iiangu- 
loBCE. Et communi addito re<3:anguJoCBE, Ergo 
duo re<Stangula A B D , & C B £ , erunt «qualia re6kaa~ 
gulis B C E , & C B E , nempe quadrato B C . Veriim 
vt A B, ad B D, Ec ( fumpta communi altitudine AB,) 
e(l quadratum AB, ad redlangulum A BD . Pariter vt 
A B, ad B D, fic f fumpta communi altitudine B C,^ cft 
rc6langulum A B.C, ad redangulum C B D j vt autem 
vnum ad vnura , fic duo ad duo . Ergo , & vt A B , ad 
B D, fic duo redangula A B C, ad duo redlangula CBD, 
nempe ad re<Sangulum CB E. Ciim ergo probatum fit 
cflTe. vt A B,ad B D, fic lam quadratum A B, adreiflan* 
gulum A B D , quam duo rcftangula A B C, ad redlan- 
gulumC B E . Ergo, &vt AB, ad BD, fic ambo ante- 
cedentia ad ambo confequentia , nempe quadrat um_j« 
AB, vnacum duobus rc^angulis ABC, ad re^angulu 

M ra ■ ABD, 
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ABDjcam rectangulo CB E. Sed iftis probatum eft 
fupra aequale efle quadratum B C . Ergo, & ve A B , ad 
BD. fic quadratum A B, cum duobus rcdlangulis ABC, 
ad quadratumBC. Quod erae faciendum. 

PROBLLVIII- PROPCXXXIV- 

Dato quocumque parallelogrammo, 

- A B. C D, 6c dato puncto Gj in 
B C, producta; ducere GHFE, 

- occurrente D A, jprodudtae in E, 
vt trapezium FADH, jOt.ad tria- 
gulum E A*F , ih data propoiv 
tione . 


» - 

D Ata proportio fic, quam habet BC, ad K, & DA, 
per propof. anteced.^aliter producatur in E,vc 
quadratum D A , cum duobus rectangulis D A E, fitad 
quadratum A E, vcBC, ad K.-‘ £c ducatur G E, fccans 
latera DC, AB, in_j 
puhdisH,&F. Dicop ; 

, fadumefie, quod pro- — — 7- .j) 

ponebatur. 

Quoniam enim tria- 

guIaDEH,A EF, fune FT 

(jpailia.; Ergotriangu- 

Ium De H, erit ad tria- ^(5 

gu- 
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gulum A E F, vt quadfatem D E, ad quadratum A E Et 
diuidendo ,tr;^eziura D AFH, erit ad crianguluuL^ 
A E F, vt excernis quadrati D £» fuper quadratum A E> 
ad quadratum A E.fed talis exceiTus ell aequalis quadra- 
to A, & duobus rectangulis D A E . Ergo,& vt qua- 
dratum D A, cum duobus rectangulisD A E,ad quadra- 
tum A E, fcii vt BC, ad K i lic trapezium D A F H, ad 
triangulum A EF. Quod erat faciendum. 

PR OBL LIX- PROP' CXXX V-’ 

Datis duobus circulis circa eaAdein 
diametrum^ quorum vnus fit in- 
tra alium, aptare per cetrum mi- 
noris lineam in maiori^ yt fegme- 
ta intercepta inter circumferentias 
; circuloruni , fint In data propor- 
tione. 

e » 

D Atbrura circulorum diametri fint AB, CD. fi 
vero Et centrutB minoiis; data vero ratio fic, 
quam habet D E, ad H. Oportet ducere P O E L M , vt 
ML,ad PO, fit vt DE,ad.H.- Vel circuli funeconce- 
trici, vel excentrici . Si funt cocentrici, patet Problema 
non pofie folui nifiin proportione aequalitatis, & tunc 
omnis linea aptata in maiori circulo tranfiens perceiv 

M m X trum 
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trum minoris facit propofitum. Si verofuntexccntrici, 
▼el fe tangunt intus , vel non fe tangunt , quamuis no- 
temus tantum fchema, in quo non ic tangant ; 6c pro> 
portio veiedatqualitatis, vcl inaequalitatis, & G e(l in- 
aequalitatis , fi e(t maioris inxqualitatis , nequit e(R^ 



maiorca, quam habet B D > a(f C A . Si vero Ht minoris 
inzqualitaiisi^, nequit^elTe minor ea , quam habet A Cy 
ad DB. Ratio e(l, quia ex omnibus Tegmentis interce- 
ptis inter circumferentias linearum aptatarum in circulo 
maiori t &tranfeuntium perpunctum £ , D B> eft ma- 
ximam omnium , A C, minimam* vt facile potcil 
probari- His prxmirtis. f C .t. 

A pun<flo E, erigatur fu per A B, EF , (ecanscircumf- 
fierentiam minoris circuli in H « qux producatur ad IC, 
G- Etobeuitandam confunonem in (chematibus > ex- 
ponantur feorEm R.T jxqualis £iC* fed JSD» £cQj po- 
tens 
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tcns excelsu quadrati E G, fuper quadrato E Kj& fiat vt 
H, ad RT ^ fcii ad E D, fic R T, ad T S, fibi ipfi pofitani 
in dircdiqm . Et pariter fiat vt H, ad R T , fic C^ad V, 
& inter Q^V, inueniatur media proportionalis , cui s- 
qualisfiat R X ,ercda normaliter fuper R T, a puncto 
Ri &diuifa RT, bifariam in Z,&iundlaZX, cen- 
tro Z,interual Io Z X , deferibatur fcmicirculus fecanx 
R T, produdtam in I , & 3 . Deinde centro E, interual- 
lo atqu ali ipfi T delcribatur portio circumferentiae cir- 
culi occurrens circumferentiae maioris circuli in punc- 
to M . ( Occurret enim lemper, vt infra probabitur , ) & 

f ter punda M, & E, ducatur litiea M L E O P . Dico ta- 
cmefie du6lam, vtfitficuc E D,ad H.ficML.ad PO. 

Quoniam enimtota Z I , e(l aequalistotae Z 3 , & ZR« 
ell aequalis Z S y ergo, 5c reliqua 1 R , erit aequalis 

reliquaeS3. Quare & rciSauguIum SIR, erit aequale 
re^angulo 3 R 1. Sed redtangulum 3 R I , ell aequale 
quadrato X R j quadratum autem X R , ell aequale rec- 
tangulo contento fub Q^ & V , cx contlrui^ion c 
ErgoreiSlangulumSI R , erit aequale rc6langulo conte- 
fo fub Q^, & V . Quoniam veri fupra fadum eft, vt H, 
dd R T i fic Q^d V* vt autem Q»^ad V , fic f fumpti»^ 
communi altitudine Q, ) ell quadratum rc^lan- 

, gulum QiYj & reiStanguloQ^V', oftsnfurti eft fupni 
aequale re«Slangulum SIR. Ergo,&vtH, adRT* fic 
quadratum 0]%d redlartgulum SIR. Pariter quonia 
luprafadlumcll ,vcH, ad RT,fic RT, ad TS,vt autem 
R T , ad T S , lic ( fumpea communi altitudine I R» ) 
rettangulumTRl» ad icccangulum fub S T > in 1 R# 
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Ergo,& vtH,adRT, fic rcctanguIUm TRI.adrec- 
tangulum fub T S, in I R. Sed .& vcH, ad R T, fic fu» 
pra probacumeRefie quadratum Q, ad reccangulum.^ 
SIR. Ergo & v£ quadratum Q_, adrectangulumS IR, 
fic rectangulum TRI, ad rectangulum cotentumfub 
S T, in R 1 . Cum ergo fit, vt H, ad R T , fic tam lotu 
quadratum Qj^ad totum rectangulum SIR, quam ab- 



latum rectangulum T R I , ad ablatum rectangulu S 
17(. Ergo, & reliquum ad reliquum erit vt totum ad 
totUjfcu vt H,ad R T . Quare, & vt H, ad R T, fic ex- 
eefius quadrati Q^fuper rectangulu mT R 1, ad rectan- 
gulum Sed RT,eft «qualis E D, velEL,*T/, 

cR aequalis ipfi E M } R 1, eR aequalis ipfi L M i vnde rec- 
-tangulum T K I , cR aequale rcctangulo E L M , feii rec- 
tangulo fub O £, in L M } rectangulum vero T I R , eR 
aequale rectangulo E ML i quadratum autem Q,eRx- 
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quale excelTui quadrati E G, fupcr quadratum E K . Er- 
go, & vtH,adDE, fic cxceflus quadrati £ G, luper 
quadracoEiC , minus rectangulofub O £> in LM,ad 
rcctangulum E M L . Sed quoniam rcctangulo F E G,feu 
quadrato E G, eft a:qualc rcctangulum P E M . Ergo,& 
quadratum E G , minus rcctangulo O E, L M, & minus 
quadrato E K, feii £ L ^ erit xquale rcctangulo MEP, 
minus quadrap EL,& minus rcctangulo OE, LM; 
nempe rcctangulo Tub E M , in PO . Quia rectangulu 
M EP , diuiditur in rcctangula MEO , &ME,OPj 
rcctangulum vero MEO, diuiditur in recta ngulum__»> 
LEO, nempe in quadratum L E, & in rcctangulum 
M L , EO- Ergo fc vt H, ad D E , fic rectangulu M E, 
PO,ad rcctangulum E M L . Sed vt rcctangulum ME, 
P O , ad rcctangulum £ M L , fic ( propter eandem alti- 
tudinem M E , ) efl: P O, ad L M . Ergo, & conuertendo 
vtDE,adH,fic ML.ad PO. Quod erat &c. 

Qu^bd vero circulus factus cctro E , interuallo aequali 
ipfi H l , femper occurrat circumferentia: maioris circuli, 
facile parebit ex procelTu demonftrationis, & ex deter- 
minationibus Problematis . Quia, fi non occurreret, fed 
caderet vel totus intra, vel totus extra , probaretur eode 
difeurfu, proportionem datam efiV maiorem ea>qaam 
habet B D, adC A,- vel minorem ea, quam habet C A, 
ad BD, vt confideranti> & expaienii patebit. 






LEM- 
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Si fint quatuor reftse lineae continue 
proportionales , erit , vt quadra- 
tum primx minoris, ad exceffum 
. quadrati mediae minoris fuper ipsa 
fic media minor ad exceflum quar- 
tx fuper ipfam. 

S int quatuor recta: linea: A, B, C, D, continue 
proportionales . Dico cfle, vc quadratum A , ad 
exceuum quadrati B) fuper quadratum A, fic B, ad ex- 
cefrutn D , fuper ipfam . 

A 


I — — — I, — — ■ ' I 

C 


I— — 1 

Quoniam enim D,C, B> A, funt quatuor continue 
proportionalss , erit, vcD, ad B, ita quadratum B, ad 
quadratum A. Quare, & per conucrlioncm rationis, 
erit vtD, ad cxccfTum illius fuperB, fic quadratum B, 
ad excefTum illius fuper quadratum A. Ergo, &diuidc- 
dOjVt B, ad excelsum D, fuper B, fic quadratum A, ad cx- 
cefsum quadrati B, fuper ipfum. Quod erat &c.* 

LEM-. 
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Sit femicirculus A C B > cuius diame- 
ter. ABu dc eius penpHseria fubcen- 
datur a tribus chordis 
6c DtiB j D G, auream fit prddu- 
£la verfusC, indefinite ,J&/pun- 
€to A, fit du£la Tuper ipfamnor- 
. malis A E . Dico ^parallelepipe* 
dum fa6lum fub A B, inh*e6tan- 
gulum E C p , c(Te sequak^2 fpji- 
do fa6to fub D B > in rc(ftans[U- 
lumACD. 


tj^^Vcatur A D . Qj^niam duo anguli A C D , 5c 
^ Jf D B A > Tunc arquales duobus redliis , quia qua? 
drangulum A C D B , ^ in circulo $ & pariter duo dnV 
guii A C £ , & A C p , funt aequales duobus retiis . Er- 
goduo funt xqualcs duobus. Quare comrn uni ablato 
angulo A C D > ergo angulus A C£> erit xqualis an- 
gulo A £ D . Et pariter angulus red^us A E C > ell aequa- 
ns angulo redilo A D B . C^arCj & reliquus erit aequalis 
reliquo * & triangulum A £ C , erit fimile triangulo 
ADB. ErgOjVC EC^ad CA> Hc DB> ad BA. Sed 

Nn Vt ' 
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vt E C, ad C A , fic ( (umptarcommonraltitudine C DJ 
cilre^angulum £ C D i ad re^ngulum A C D . £rgo 



6£VC DB, adB A , (ic re^angulum ECD, ad redan^ 
gulum ACO. Ergo folidum facium Tuf:^ excretnis 
cric aequale facto fub medijs . Ergo fictum fub D B , 
in rcctaneulum DC A , crk aequale ftcto fub A B , in 
r€ct^gttriunJE;C.D. C^odetatoBendcqdiicit* 

i t- 

f 


LE.L:mX. PROP. CXXXVUL 

/ » 

i 

Datk j;(HciTi>qu3B fiy?ra. Dico qua-, 
drafum A B > ciTe aequale trrtxjs^ 
quadratis A C, C,D,OB„ fic duo- 
bus re£tangufe E C E).-. 

T A M quadratam A B > cft req^iale duobi^<|ua» 
Jl^L dratWB D, & D A. Qtadfacain autem- DA , 

cft 


eft jtcjuaie<Iu<^>u* qu;MlMiis A E , ED > ijjuiatani— i*» 
angulus A E D, qoamA D B, funcrcai. Qaadrdturar 
autem E D, cft aequale quadrato ECrquadrato QOi. 
& duobus rcctangulis ECD; & pariter duo quadrata 
A E, EC, funi iqualia quadrato AC. Ergo a primo 
ad vitimum, quadratum A B, erit «quale quadratis 
B O , D C , & C A , duobus fcctangulis E C D - 
Q^od erat oftendendum . 

PROBL LX- PROP- CXXXIX- 

Datis tribus reitis lineis, inuenire fe- 
micifciilum , cuius peripbtmj 
fubtendatur ab ipfis . 

t i 

D At« t«s rcct« Iine« lin L, M, N, & opdrteatfa-' 
eere , quod imperatam cft. Tunc vel omties 
lunt inxquales, vel funt dux illarum «quales. Si dux ' 
funt «quales fcduetw Problema per locum planu i Sint 
ergo L , & M 4 «quales, & ipfi N , fiat «qualis A B.’ 
A' punfto B, erigatur perpendicularis B E, cuius qua- 
dratum fit duplum quadrati L , vel M diuidatut A B, 

bifariam in P » & iungatur P E . Centroautem P, inter- ' 
oallo P E , dcfcribattir fcraicircuius , cui occurrac A B 
produ^ain punctisO, & F* &fuper A E, tamquam 
fu pra diametro fiat (cmicirculus A<i F,&a punddo Ajap- 
tetur A C, «qualis A B , & circumferen tia G F , fccetur 
bifariam inH , Sc iuc^antijT G H» HF, ^ H B, & du,-' 

Nn z catiK 
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cacur a punctio H, perpendicularis H K, ipfi A F . Dico 
G H , & H F , efle arquales ipfi L, & M , & femicirculu 
AGFjcflc quantum. 


L 



Quoniam enim circumferentia GF, eftfcifla bifa- 
riam in H. £rgo angulus G AH>eil'.'cqualisangu|o 
H A B. Sed etiam du£ linea: G.A^ A H, fune a:qualcs 
duabus lineis H A, A B, altera alteri . Ergo triangula 
G A H , erit squale triangulo H A B, & G H , erit squa- 
lisH B. Sed G H, eft squalis H F . Ergo BFI j crits- 
qualis H F . Quoniam autem duobus quadratis B 
K H , efl: squale quadratum B & pariter duobus qu» 
dratisHK>KF>e(l squale quadratum H F, 8^^ duo 
quadrata BH>& HF,funt inter fesqualia, quia 6^^ 
latera BH , H F, oBenla Cunc squalia . Ergo duo 
quadrata BK, HK, erunt squalia duoBus quadratis 
HK,KF. Et communi ablato quadrato H K . Ergo, 
quadratum B K, erit squale quadrato K F,& BK,eti|: 

squa- 


Digitized by Googlc 




Ifti. firgo- raiMnguIuiji A. B B, ecir <bpltitaiu4b 
rsi^anguii A F: iCv Sectieecangulo ed 

rectaa^uluiii QB F» cpia B F , ed scpialirOrA («ct 

uoguiutnOfiF, cQ aciquale quadcatpiB B». j& parkot 
reccangulum A F K , ed ecquale quafbaioFH « Q^arc«. 
& quadratum B JE , crirdupiuin quacbatiF H. Sed. pft* 
rker , quadratum B E » facStuny ed dupiiua qnadmii I;, / 
Vdi;M(;r'£rgo qqad^racum F H >.e/baqu:ds'qua4i:atii 
v«l'M , &::F H , & H C^^dxic aequakaipda ik.^ 

A G , fa^da ed , ^squalis A B> fettN. Ej^oiimitfntitt eft.; 
fcmicirculus &C.J , .> 

' SI Mcro ues Lj M;> &N;6BcihAquale»^&Ill$iiir 
Pax^blema per ^ocumfolidam^ demeia^ation» .cdoipfa*' 
hettdcnte e«iam caAirodiictfcedleiit»in’i £:ux>iiatDrHai^ii 
F, potens firaul quadrau L> Ny St dajD vt quadm^. 

tu«nF} ad duplum- Tcccangtulum cdntentnm dibi^^ H. 
Kjflc > ad'G 5 & diita Fv Jninori epfctna > St -G « 
rcRcia {coundx , Sc quane- ii» ordinciquatttgr ooutiiniifi; 
li; . > l! :■] Vl'. ' . »-i Pl ,j4 ,J c 



pfb(Mraona1iutn) ihtienlardir ^rcuhda A lB, qtne-Baf 
dimetiens femicirculi» Q^nSam A B, ^maknrF, hoc 
' i N n 3 eft 



i 

190 

eft cribufqnadratb L><M» 8i N . Quaie» (1 jpcf dturiltxrr 
ip(arutn L iM , 6e^N, in fcmicircfilo ^ cUius dimietet? 
A B,4prumcotbiii[non o(cupab4pc,sA^DKtu: AC. spi 
qiulisi DJ3.^d<icacutu Dicn: 

D B , effe aequalem N » & feraicirculum A C D 5^ «fTcf 
quz^utn.1 JProducacur.DCyVcrrusC, indefioicc, cui 
^ puncto Av occtirrac petpendkidatis A£j flcduqaouri 
A D V Q^niam> ftnu quatuorconciniiie proporiioniUeii« ’ 
(}darUh>pd<i3a;minoccnrF^ &'G.,efttecel^i qmrracTan 
{Mr iccundad», ;(!e A B, edTeduAda ^.Etgo per proppHc. 
156. erit vc quadratum F, ad excefTum quadrati: A B.ThV: 
p*tipfucb,.ita'crit AB ;adG Brgbf^iftum fub quadra- 
te^ Ps m G, txiti atqualer£a<fto itib exceda. quadrati 
raperquadratuni F^io AB» ^Partteriquontaen fupraia- ' 
e(l' vr quadtatbln^ adduplum ie(ftangulumcoo*' 
t6htumfub'M. At N , Hc L , ad G . Ergo fa<llud3 fub qua- ■» 
dratoFfinG , crieatqualeialtdo (on^tupjdib.d^plotprl 
danguiexAd. Ni iq i«dibBidoco0tiemo:Aibduploiv-7 

dangulo L, M, in N. Q^re folidum contentum fub 
duplo rcdtangulo.L, MJn Ni ieritagqq ale factolubA B, 
in exced^ujp quadrati, A B,fupcr quadratum E, feu fuper 
tria qu^ dr^ta L. ^ N, ci qualia. Qu^.;^^&comi)|uni- 
bus a4,d>LiL&ftis_l^ 'in tn^quadrajta L ,1^, N . 
Ergo c ubustA ayguale faciis duo rcc- 

tangula L, M, Teu A (udJ , quia A C, e(l’jeqbaj/s L,& 
CD, cft arqualis M, & fbl4dij49^is fub AB, -inrria qua- 
drata A C, C D , & Et quoniam per propdfic.antcc. 
quad^^^ jA % ^quacuf quadpeis A C , C,p> p B, & 
duobus rccUiigulis £Qp» EtgPt^Sc cubua A B , cri t ac - ^ 




qoaU&cds fub A'Bl inmaqoadra*»AG,CDi D B,f 
doo tettangula E G D . 5c hac feeta^erunt «-i 
dHalta factis fuh A B mrauadrau L, & M , feu in 'qua*; 
&ata ACjCDi &in<padratonfiN,& induo rectangi>l 
la A G D . Et communibus ablatis factis fub A B 
quadrata AC, CD. Ergo fattum fub AB, in quadra^ 
Mm.D B,cum fadofub AiBjimduotcftjirtgalaEe D,; 
fcu fubD B in duo; rcaaingqia AC Dr, qua iUiS raotj 
«qualia-, per ptopofit- s 37rduot aqoalia^tis fub AB, 
inqaadrattna N , & fub N» 4ii duo jCiOanguIa A C D.- i 
Tvr vtraque parte (iint duoaSqualia» nempe duotectan'*. 
gula A C 'B-.: Ergo „ & N.,^afqoal» D Br • 

Quod cratoftcndenduni. 


A P P EN DI X 



P ilopof. 1 extra ordinem fumpta , qux habetor pag. 

i I dcmonftrauimos pcculiari_ modo per Indiui- 

(ibiliaCylindromelTc duplum Conoidis parabolici fu* 
per eandem bafim, & circa eundem axim cunjipfo. At 
nunc animadueitimus , noftro ordine procedendi, poffe 
concludi illud admirabile, qtibd Celeberrimus GalilaMS 
habet in poftremis Dialogis, pag.apud nos a 8. Nimitu 
circuli circumferenmtnxqualcm cfle p'unA<b.:Modom 
Galilxl videat LeCtdii^ loco' ftipraiciuto . NbftcrauteM| 
fequenS elfnonlalitei sdii^re^ans a Methodo Galil^imifit 
qiria vtimindblidis diucthab ijs i quibus ipfe .vtilur,.* i 


fdi^faa jet«S9lii6mv) 
mus oAend<bamus^!()uod Ci atcepcoi ip> A B, vJb^ib^ 
pun&otN ,pct tjaQdordinatipitpplkaiiccii^ N&^ ' 
rttnpervcram eflccircukua, 0iUii^cftdiuvQ^^;'#(pw< 
circttlis^ quoi?tunrai:ti|.PE^« N Sed non Toitiixihoc; 
v^um etiam armUUmcicciilaren^ (ign^ttafilUfiT- 
cpt» OBQJb^ xqualbrai^fic 
patet SiciliMf j quiaciini cjuackattim Q.N; fiflatjiMfe 
t^m dobbus qaadsaiis PN » qu^ <|^4dcat.a 
Atie^ngulo OBh ^ ( ^mpcocommanlqiiar i 

diotaJ?;Nj)ifrdai]guiuiiiGkPR» remaaera squale^ 
quadlatoL^iac ptoindit >,actouUamOJ?Q;R 



quale eiccidd L N & cum <boc fempec y<e»6ae«qri 
ciMm> venfieari , exceirumi CyiindEi H G ,.qui figunou. 
litteris HF'X > V G K, fupsa j^ruflumparaboiicu . 

atqnal^cBc poitioni QqooidaXA V»t^ Cteuadoja» 
' 1 '■ cotum. 
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totum, quim fecundum partes. Vnde cum v g. pars 
H O P Q^R K , fit aequalis L A M , portioni conoidis , & 
hocfeinper verum fit} (equitur etiam, quod cum tan- 
dem ex continua diuifione deueniamus ad circumfero- 
tiam, cuius diameter H K, & ad A , vsrticcm conoidis, 
etiam circumferentiam e(Te aequalem vertici, nempe 
puncto. Circa hoc non immoror, quia facililTimc, & 
ciaiidime explicatur a Galilaeo, ac eodem mododebec 
in cafu nofirophilofophari. 

At P. Marius Bettinus Societatis Icfu, Vir, qui cum 
fuerirauthor Apiariorum pote (l Apis nuncupari; quia 
ficut.haec habet vnde, Sc^mcllificet, Qc p.ungat , fic hic 
meliific.ir, fuauifiimam doctrinam docendo, pungitqu^ 
fuo aculo non refte de Mathematicis, fecundum ipfum, 
fentientes. At Apis infelix , quae (limulum ammittens 
feriendo Indiuifibilia, periclitata cft . Authorctgoifta 
parui pendens,' quae in paradoxo Galilaei ait llluRrifil- 
mus interlocutor Sagredo Conciuis meus verbis, quau 
loco Galilaei citato , polTuntconfpici , tom.3. fui'.£rari| 
pareg Geom.(chol.i & alibi, notat aliqualiter Galiki pa- 
radoxum, vnde, nec tiodrum omnimode ei placeret. 
Admonet ergo no cfle intelligehdum, circumferentiam 
aequalem efse pundlo ficabfolute, & Geometrice, fed 
phy fice. Attamen deducimus ex hoc veritatem pulcher- 
rimam, nimirum inter phyfica indiuifibilia vnum aliud 
mullum phyficc excedere . Nam cuni verum fit.jdiy- 
fice loquendo, circumferentiam, cuius diameter HiC| 
aequalem e(Tc puncto A, -aepoffimus concipere Cylin- 
drum in infinitum bafium maiorum , & in eo infetiptu 

' Conoi- 


Digitized by Googie 



»94 

Conoid^s, vt fupta fadutncft, & fcmpercircart^reito 
tia(ic £C(fualis» phy^jcc loquenda , verciciconoidis, 6c 
tamen, & hx circum^renciz , &lii irertices fint quan- 
titates phyGcac ,adc6 vt inter ipfas cadat vera proportio 
xqualuatis. Sequitur, quod permutando , quam pro- 
portionem habet circumterentia maior, & vtka dicam» 
maxima, ad parui Himam circumferentiam, hanc ean- 
dem habeat vertex conoidis maximi ad vertice oonoi- 
dis paruilfimi . Vnde vertex conoidis maximi excedet» 
vt itadicam, infinite, verticem conoidis paruifiiini } & 
tamen vterque vertex, eftpundtum phyficcindiuifibifc. 
Et vtiqueadmi^abilifiinjum cft confiderare » quaheum 
pofiirausconCiipeie (Mcahi indioifibilc phyficaiti » vt 
vertex coni, velconoidig., phjrficc accepti, sequetue cir» 
cumferentix circuli, quxeaufa ru^kmrteniitads, qui^ 
pQCcfi concipi, in finita queacappeiiart* > ^ 

Verum F.Bctiiousloc. fup. cic. S. adducit pa;« 

radoxum longe, vt ip^ appcllat,rairifliimira niroiriim, 
non foFum circumEerentiam, fed circulum rotutti^arqBa-^ 
Icm efle puncto* Sed vc ignorantiam meam litxre £»/• 
tear, tale paradoxucali paiifbsmihi videturmirifllmu, vc 
incelllgentiam meamelFugiat.'’ Contra tale paradoxaui 
aliquaGeomcuice obi jccrem ,fcd nolo verba habere cu 
iportuis. Videat LeiStorcalcpanidoxuni Foco citato, 8c 
ioffifarr agnofcetjquaovmelitisiuiiler fieteino per indi-* 
uifibilia procedere, quam irtationabililiuorcipra iper- 
nere. Sic enim ab iodiuifibilitmsabhorret, vt tpiafi ipli 
lucuiTtfint, iplc vero ArmeJIinus^, cupiat potiusmoriy 
quatn-f^ari* Siceoim loc. fiip cic*ScboLx< dclndiui- 
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nutriats rn^ds.tbemas optoi}' frue diMd^rdtd ! 

^uod fieret ^ (^contra 4. defimitanem ^'/chf§^rdmfir4 
dd eam ) compararem tmer fCy qua Geometricam inter fe pro^ 


quafi fibi Dacmoncapcciurerent pxcUmct: Longe lon> 
gms a meabfit^c^ Sejj.cun»contr^indfi|ifibilia Author 
iftcanno 1648. nihil, praeter nouumliuorem^ noui ad- 
ducat abijs, quae contra ca obiecit Paulus Guldinus in 
fuacentrobarica , quibus abunde fatisfccit ipfcmet In- 
diuifibiliutn inuencor BonauencuraCaualerius in Tuis 
exercitationibus Geometricis exercitat. 3. anno 1647. 
quo, maximaMathens ia£tura, vitam cum morte cornu- 
cauic ; ideo nec nos circa hoedebemusnouiterverba^ 
profundere , 


H JEc funt. Benigne Le< 5 lor, quae pro hac vicc^ 
'determinauimustibi legeda proponere. Quaoa- 
plurima adhuc tenemus diuerhs temporibus a nobis ela« 
borata , pr^cipue circa proportiones Superficicrunu^ 
Sphericarum , & Conicarum , qu^ fuis temporibui tra- 
dentur , fi Deus fanitatem, & vitam impertierit. H^c 
perlege , fi tibi placet , reliqua in non modica quanti- 
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cate , vel his pulchriora , vel his turpiora expC(51uJ 
Tabellam errorum >vc moris ed, eruere, non exhi- 
bemus y fccl ipfos corrigere tus induftri; telinquimusj 
pr^cipue cum adhibita aliquali diligentia , faciliter 
cognovi polline. Etvalc. 
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